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Illuftrifs. & Excellentiis. Viros 

NICOLAVM CONTARENVM, 
IOHANNEM BAPTISTAM NANI, 

DOMINICVM MOLINVM 

GYMNASII PATAVINI MODERATORES. 

GVLIELMVS SOHIERVS 
CALLOBELG A» 

Tatuerat author, cjuem proripuit 
Fatum, hunc vobis librum com- 
mendare, hoc eft , fpl en doris Ve- 
j y| ftri accefnone,fummopere orna- 
rc. Iam incumbit mihi hoc onus. 
Non enim pra:cipuum amici mu- 
nus , profequi defuntSbum ignauo queftu , fed 
qua: voluerit, meminifse, qua? mandaucrit,exe- 
qui. Vos igitur fubmifse rogo , hunc pofthu- 
mum veftri alumni foetum * &fi perignotunru 
ad vos accedat, benigne fulcipere , atque veftra 
tutela dignari . Hoc decet iummam vellram, 
humanitatem ,• cuius ego laudes praeterire, quam 
ingenij culpa deterere, malo. Valete: 
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EPIG. AD LECTOREM 


CVM CATASTR. 

I 

Ad defunfti AV TORIS manes.' 

\ 

C Ondit ubi vultus Vafli luflrator , & *vi 
Praful , viBorem nox fugat atra fuum: 
Protenus adirent tenebrarum fidera alumnj , 
Et rutila aurati fornicis antra replent . 
diter SOVERVS ubi fua fubtrahit ora , 
Fufca polum celant texta Mathematicum} 

£)yeis comites , IcElor genij nova lumina , mundo 
Decreta ante obitum, poflhuma fcripta , vides. 
Rara tamen : nec cunbla flmtil, confcendere noflras 
Ne reliquis defnt 3 fidera jujfa , plagas . 

C at er a tempus habet ,fperatis condita lu Siris 
Omnia in apricum flante trahenda die . 

&(unc fruere e multis multo, fed pondere, mole 
Charta tumens fama: praemia nulla capit. 

Sed Tu ,qvi dextram trutina fu fultus, in omne 
jQyantum agis ingenij •viribus imperium 
Dic mihi , fi pofl Iufla licet , SOV ERE , vicifne 
JEquis ufque animis intuear e noVas , 

Mortua Te vivo dum cernunt viva fepultum 
Et flbi de trabium dant Tibi prompta diem? 

Sag- 
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Suggeris } an fallor , compofta mita , modejli 
Stores > ac liqyido cor adamante madens 
Noluit eludi mana, prurigine mentem , 

Sic docuj ; ajl juvit fic didicijfe fimul: 

Quod fit ea annorum via,& ha:c antiqua fepulchri 
Lex; Variare nova tempore freta vice. 

F. 

Ioh. Iac. Hartig. Luf. 
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S ic maris ac terr <e ruaflas emenfus abyffos 

Ad Superos dura lege S 0 VE RVS abit f 
Sic liquit terras humanis grandior aujis 3 
Mortales rufus jam fuperajfe astas I 
"Fallor 3 an exafie Curvis quod Retia quadrajjet , 
Naturam ajoluit "Parca leuare metu. 

Invida quid lucem , famam quid Fata negatis ? 

‘Tofi huma S 0 H I E R 0 asindice fama asenit . 
Hadriaci faveaut modo Numina magna Lycei , 
Viuet Opus } genio asivet Vterque /uo. 


Vivo quod debebat 
polt fata defideratifs. 
L. S. 

Ioau. Rhodius, Damis . 
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CVRVI AC RECTI 


Proportio promota . • 

LIBER PRIMVS 

THEOREMA I. PROPOS. I. 



I duabus quantitatibus inaequalibus 
xquales quantitates addantur, aut 
minor maiori; maior erit ratio ma- 
ioris ad minorem , quam maioris 
cum addito , ad minorem cum ad- 
dito. 

SINT dua? quantitates inaequales AB. maior, CD. 
minor , quibus addantur 

quantitates aequales BE. . ? i Iu 

DF. Dico maiorem eiTo p r 

rationem AB. ad CD. ' 1 * 

quam A E. ad CF. Cum enim maior fit AB. quamCD. ma- s. %• 
ior erit ratio AB. ad BE. quam CD. ad DF. & componendo 
ac pcrmutando,maior erit ratio totius A E. ad totam CF. 
quam partisBE.ad partem DF. Quare & reliqui AB. ad re- u 
Jiquum CD. maior erit ratio quam totius AE. ad totam CF. 
Quod demoftrare oportuit . 

Eandem demonlfcrationem fieri certum eft, fi BE. ftatua- 
tur minor quam DF. 

A THEO- 
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*. Curai ac redi proportio promota, 

THEOREMA II. PROPOS. II. 

S I ex duabus quantitatibus inxqualibus aequa- 
les quantitates demantur, aut minor ex maio- 
ri ; minor erit ratio maioris ad minorem.. > 
quam refidui prima: quantitatis ad refiduum fe- 
cunda:. 

Statuatur AE.prima quantitas maior,& CF.fecunda mi- 
nor, & ex AE. auferatur 

BE.sequalis ablatf DF.ex j ^ a 5 

CF. Dico minorem eflo P -p 

rationem AE. ad CF. 

quam AB. ad CD. Cum enim maior fit AE. quam CF. ma- 
ior erit ratio AE. ad BE. quam CF. ad DF. & permutando 
maior ratio totius AE. ad totum CF. quam partis BE. ad 
partimD.F. Quare reliqui AB. ad reliquum CD. maior 
erit ratio quam totius AE. ad totum CF. ideoque minor 
ratio maioris AE. ad minorem CF. quam refidui AB. ad 
refiduum CD. Quod erat demonftrandum . 

Idem fequcturfi BE. fit minor quam DF. 

COROLLARIVM. 

H inc [equitur, fi fint quatuor magnitudines , quarum . _> 
prima maior fit quam fecunda & tertia, & fecundas 
maior quam quarta ,fuperetque prima fecundam eodem aut 
minor t exceffu , quo tertia quartam 5 prima ad fecundam mi- 
nor erit ratio , quam tertia ad quartam . Si enim primas 
quantitas fatuatur AE. fecunda AB. tertiaCF. quarta CD» 
fit que differentia prima, & fecunda BE. aqualis dfferentia 
tertia ,& quarta DF. aut etiam minor , erit ex demonsi ra- 
tis minor ratio AE. ad CF. quam AB. ad CD. & permu- 
tando minor ratio AE. prima , ad AB. fecundam ^quam CF • 
tertia, ad CD. quartam . THEO- 
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THEOREMA III. PROPOS. III. 

S I prima quantitas ad fecundam maiorem ra- 
tionem habuerit, quam tertia ad quartam.., 
ac inter primam & fecundam, itemque inter 
tertiam & quartam media: proportionales fine 
quinta , & fexta i erit prima: ad quintam maior ra- 
tio, quam tertia: ad fextam. 

SIT prima? quantitatis A. ad fecundam B. maior ra- 
tio quam tertia? C. adquartamD. &inter A.B.ftatuatur 
media proportionalis E. & inter C. 

D. media item proportionalis F. Di- 
co maiorem cfle rationem A. ad E. 
quam.C. ad F.Si enim non clt maior, 
fit vel «qualis , vel minor > Ac fit pri- 
mum a?qualis, ira vt fit A. ad E. ncut 
C. ad F. eftautemvtA. ad E. ita E. 
ad B. ergo vt E. ad B. ita C. ad F. 
fedvtC. adF. ita ponitur F. adD. 
vt igitur E. adB. ita F. ad D. cum 
igitur ponatur A. ad E. ficut C. ad F.atque hinc fequatur 
efie E. ad B. vt F.ad D. erit ex «qualitate vt A. ad B. ita 
C.ad D. Quod eft abfurdum , ponitur enim ratio A.ad B. 
maior quam C. adD. Sed dicatur ratio A. ad E. minor 
quam ratio C. ad F. Quoniam minor eft ratio A. ad E.quam 
C.ad F. & vt A. ad E. mediam proportionalem, ita E. ad B. 
erit minorratio E. ad B. quam C. ad F. Sed vt C. ad F.me- 
diam proportionalem,} ta F.ad D. igitur minor erit ratio E. 
adB. quam F. adD. Cum igitut minor ponaturratio A.ad 

E.quam C.ad F.& fequatur minor proportio E. ad B. quam 

F. ad D. erit cx «qualitate minor ratio A. ad B. quam C. ad 3 
D. Quod eft abfurdum, pofita enim eft maior . Igitur cum * . 

A 2 CO- 
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4 Curui ac redi proportio promota. 

ratio di&a neque fit a»qualis,neque minor,erit maior. Quod 
dcmoftrare oportebat . . 

C O R O L L A R I V M. 

E Odem prorfus modo demonferabitur , Ji prima ad fecun- 
dam minorem rationem habuerit quam tertia ad quar- ’*• 
tam ac inter prtmam do fecundam fumatur media proportio,- 
nalis qiunta , & tnter tertiam , & quartam fexta 3 erit prima 
ad quintam minor ratio , quam tertia ad fextam. Si enim fa- 
tuantur C. prima D- fecunda A. tertia B. quarta F. quinta E. 
fexta eodem prorfus modo fecquetur maiorem ejfe rationem A. ad 
£. quamC. ad F. ideoque minorem C, ad F. quam A. ad E. 

THEOREMA IV. PROPOS. IV. 

S I prima quantitas ad fecundam habuerit mi- 
norem rationem , quam tertia ad quartam,, 
fueritque prima maior quam tertia, & pri- 
ma: ac tertia: eadem quantitas addatur, vel primee 
minor quam tertia: ; minor erit ratio primee cuitl. 
addita ad fecundam, quam tertia: cum addita ad 
quartam. • 

HABEAT prima quantitas AB. ad fecundam C. mi- 
norem rationem quam_ 
tertia DE. ad quartam 
F. fitqj AB. maior quam 
DE. &ad primani AB. 
ac tertiam DE. addan- 
tur a?quales BG. EH. Dico minorem efferationem AG, 
adC. quamDH. ad F. Cum enim maior fit AB. qusm_. 

■*. j. DE. maior erit ratio AB. adBG, quam DE. ad EH. & 
componendo, maior erit ratio AG. adBG. quamDH. ad 

EH. 
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LIBERI. s 

EH. & per conucrfioncm rationis , minor ratio AG. ad 
AB. quam DH. ad DE. fcd minor etiam ponitur ratio 
AB, ad C. quam DE. adF. ergo ex aequalitate minor eft }u . 
ratio AG. ad C. quam DH. ad F. Quod erat probandum ** 
Eodem modo probatur, fi primum additum BG. pona- 
tur minus quam iccundum EH. multo minorem effe ratio- 
nem AG. ad. G. quamDH. adF. 

THEOREMA V. PROPOS. V. 

i' 

S I habuerit prima quantitas ad fecundam ma- 
iorem rationemquam tertia ad quartam , fit- 
que prima minor tertia, ac prima: , & tertiat 
eadem quantitas addatur, vel primae maior quam 
tertiae erit ratio prima: cum addita ad fecundam 
maior, quam tertiae cum addita ad quartam. 

i. 

SIT prima» quantitatis AB.ad fecundam. C. maior ra- 
tio quam tertia» DE. ad quartam F./itque AB. minor quam 
DE. & prima? ac tertia? 

addantur «quales BG. A.*— B ~ 

EH. Dico maiorem elfe c— 

rarionem AG. ad.C.qua d* — — ^ 

DH.ad F.cum.n. AB. fit Ft , 

minor quam DE. minor «.?. 

eritratio AB. ad£G. quam DE. adEH. & componendo, \\ 
& per conuerfionem rationis, maior erit ratio AG. ad AB. 

quam DH. ad DE. fed etiam ponitur maior ratio AB. ad 
C. quam DE.ad F. igitur ex «qualitate maior eft ratio AG. 3 m. 
ad C. quam DH. ad F. Quod erat demcftrandum . 

Idem aperte ftquitur fi primum additum BG. fit maius 
quam fecundum. EH.’ \ 


THEO- 
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6 Curui ac redi proportio promota . 

. , .«I 

THEOREMA VI. PREPOS. VI. 

S I habuerit prima quantitas ad fecundam mi- 
norem rationem quam tertia ad quartam, fit- 
que prima minor tertia, ac ex prima, & tertia 
eadem quantitas dematur , aut ex prima maior 
quam ex tertia * minor erit ratio refidui primae 
quantitatis ad fecundam > quam refidui tertiae ad 
quartam . 

HABEAT prima quantitas AG. ad fecundam. C. mi- 
norem rationem quam tertia DH.ad quartam F. fitque AG. 


minor quam DH. & ex pri- 

A, 

_B (/ - 

ma ac tertia demantur «- 



quales BG. EH. Dico mi- 
norem cfle rationem refi- 



' ? ,R 

U i ' 

F ■ 


dui AB. ad fecundam. C. 

J 1 ■ 



quam refidui DE. ad quartam F. Quoniam minor eft 
AG. quam DH. & «quales BG. EH. erit AG. ad BG. 
minor ratio quam DH. ad EH. & permutando minor 
ratio totius AG. ad totam DH. quam partis BG. ad par- 
tem EH. quare & reliqui AB. ad reliquum DE. minor 
erit ratio quam totius AG. ad totum DH. & permutan- 
do minor erit ratio AB. ad AG. quam DE. ad DH. fed 
etiam minor eftpofita ratio AG. ad. C. quamDH. adF. 
igitur ex «qualitate, minor erit ratio primi refidui AB. ad 
fecundam quantitatem. C. quam fecundi refidui. DE. ad 
quartam. F. Quod demonftrare oportebat . 

Eadem dcmonftrationis ratione fcquitur,minorem efle_» 
Tationcm AB. ad C. quam DE. ad F.fi detra&apars BG. 
ponatur maior, quam de tra&a EH. 


THEO- 
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THEOREMA VII. PROPOS. VII. 

S I habuerit prima quantitas ad fecundam ma- 
iorem rationem quam tertia adquartam,fit- 
que prima maior tertia , atque ex prima 
tertia aequalis quantitas dematur , aut ex prima, 
minor, quam ex tertiai maior erit ratio refidui pri- 
mae quantitatis ad fecundam , quam refidui tertias 
ad quartam . 

PRIMA quantitas AG. ad fecundam. C. maiorem-, 
habeat rationem quam tertia DH. ad quartam F. fitquo 
AG. maior quam DH.& 

ex pihna, & tertia aufe- A»— — S 

rantur «quales BG. EH. C — jr ^ 

Dico maiorem elfc ratio- ~ : i ■ iH 

nem refidui AB.ad fecun- E ” "* 

dam.C. quam refidui DE. ad quartam F. Quoniam ma- 
ior eft AG. quam DH. & «quales funt BG. EH. ha- 
bebitAG. adBG. maiorem rationem quam DH. ad EH. 

& permutando , maior erit ratio totius AG. ad totum DH. »w- 
quampartisBG. ad partem EH. quare, &rcl(qui AB. ad 
reliquum DE. maior eft ratio quam totius AG. ad totum 
DH. & permutando maior eft ratio AB. ad AG. quam DE. 
ad DH. fed etiam maior eft pofita ratio AG. ad. C.quam 
DH. ad F. igitur cx «qualitate maior erit ratio primi refidui jt.j. 
AB. ad fecundam quantitatem. C. quam fecundi refidui 
DE. ad quartam F. Quod oftendere oportebat . 

Eodem modo maior fiet ratio refidui AB. ad refiduum. 

C. quam refidui DE. ad refiduum F. fi BG.ftatuatur minor 
quam EH. 


THEO- 
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8 Curui ac redi proportio promota.’ 
THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 


S I fuerit vt prima quantitas ad fecundam ita* 
tertia ad quartam, fitque prima maior tertia> 
ac prima ac tertia: eadem quantitas addatur, 
aut prima minor quam tertia s minor erit rado 
prima cum addita ad fecundam , quam tertia cum 
addita ad quartam. 

HABEAT prima quantitas AB. ad fecundam.C.ean-. 
dem rationem quam tertia DE.ad quartam F.fitque AB.raa. 
iorquam DE.&primf ac 
tertia addantur aquales 
BI.EG. Dico minorem 
efle rationem AI. ad C. 
quam DG. ad F. fiat 
enim vt AB. ad DE.ita 
BI. ad EH. cum AB. fit maior quam DE. erit BI. id eft 
EG. maior quam EH. Quare cum fit vt AB. ad DE.ita BI, 
adEH. erit permutando , componendo, & per conuerfio~ 
nem rationis vt IA. ad AB. ita HD. ad DE. fedvt AB. ad. 
C. ita eft DE. ad F. ex hypothefi eft ergo , ex aqualitate vt 
t.j. Al.adC. ita DH. ad F. minor autem eft ratio DH. adF. 
,j.j. quam DG. adF. minor igituretiam eft ratio AI. ad. C. 
quam DG. ad F. Quod erat oftendendum . 

Idem etiam aperte fequitur fi BI. ponatur minor quam 
EG.vtex modo dcmonftrandi conftat. 



COROLLARI VM. 


E Odem modo o frendit ter, Ji fit vt prima quantitas ad fecun- 
dam, ita tertia ad quartam , fit que prima mtnor tertia, 
ac prima & tertia eadem quantitas addatur , aut prima ma- 
ior : 
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ior^maior erit ratio prima cum addita ad fecundam , quam tertia 
cum addita ad quartam. Nant fi DE.slatuatur prima , F. fecun- 
da, AB. tertia. C. quarta , & addantur BI.EG. aut aquales , aut 
EG. maior ,fequetur eodem modo minor eip ejfe rationem AI. ad V. 
quam DG. ad E.ideoque maiorem ejfe rationem DG.ad F. quam 
AI. ad C. 

THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

X ' ,* ' , , . N 

S I fuerit vt prima quantitas ad fecundam , ita ter- 
tia ad quartam, fitque prima maior tertia, atque 
ex prima & tertia eadem quantitas dematur , aut 
ex prima minor, quam ex tertia ; maior erit ratio pri- 
mi refidui ad fecundam quantitatem, quam lccundi 
ad quartam. ; • • . 

• • . i > • » • • . • ; 

HABEAT prima quantitas AI. ad fecundam C.eandcm 
rationem , quam tertia DG. ad quartam F. fitque AI. maior 
quam DG. & ex prima ac 

tertia demantur xquales BI. A* : — 2 — «— *I‘"i 

EH. Dico maiorem efferatio- : C r jT“H — * .* ‘-.V.J. 

nem primi refidui AB. ad fc- D* - p 1 “fi ? 
eundam quantitatem C.quam F 1 

fecundi refidui DE. ad quartam quantitatem. F. Fiat enim 
vt AI. ad DG. ita BI. ad HG. erit HG. minorquam BI. id 
eltquam EG, Quoniam igitur cft, vt totum AI." ad totum.. 
DG. ita pars BI. adpartem HG. 'crit reliquum AB; ad re- 
liquum DH, vt totum AI. ad totum DG. & permutando, vt 
AB, ad Al.ita DH.ad DG.fcd vt AI. ad C. ira DG. ad F. ergo 
ex squalitate , vt AB. ad C. ita DH. ad F. fcd DH. ad F. ma- 
iorem habet rationem quam DE. ad F. Igitur primum refi- 
duum AB. adC. maiorem habet rationem,quara fecundum 
DE. ad F. Quod &c. Idem prorfus concluditur fi. BI. pona- 
tur mirior quam EG* ,j , . . 

B * CON- 


M.f. 

ssa. 
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Curui ac redi proportio promota. 


CONSECTARI VM. '• 

. , ' ’ * * x ,, ... 

E Odem prorfus modi demonjlratur ,Ji Jit prima quantitas ad 
feec undam, vt tertia ad quartam', fit que prima mtnor tertia , 
ae ex prima <fe tertia eadem quantitas auferatur , aut ex prima 
minor ; mtnor erit ratio primi refdui ad fecundam quantitatem , 
quam f eundi ad quartam . Nam Ji 2X7. Statuatur prima. F. fe- 
cunda. AI .tertia, &C. quarta,dr auferantur ex BI . EC. aut aqua- 
les, aut BI. mtnor', fequetur eodem modo maiorem ejfe rationem AB, 
ad C.quamDE.ad F. ideoque minorem rationem DE. ad F. quam 
AB. ad C • 

THEOREMA X. PROPOS. X. 

S I fit vt prima quantitas ad fecundam , ita tertia,» 
ad quartam , quibus finguLx quantitates addan- 
tur, ita vtadditx ad primam & tertiam , i tenu 
addita: ad fecundam &quartam fintxqualcs, fitque» 
prima quantitas maior quam fccunda,& tertia , atque . 
additum primum maius fecundo ; minor erit ratio 
primarcum addita, ad fecundam cum addita, quarru 
tertia: cum addita, ad quartam cum addita . 

SIT vt prima quantitas AB. ad fecundam CD. ita tertia-. 
EF. ad quariam GH. quibus ordine addantur IB. KD. LF. 
MH. fintque IB. LF. item KD. MH. inter fe a:qualcs , 
AB. autem maior quam CD. aut EF. & BI. maius quam 
DK. Dico minorem effe rationem AI. ad CK. quam ]EJL. 
ad GM. Fiat vt CD. ad AB. ita DK. ad BN. Item vt 
GH. ad EF. id cft CD. ad AB. ( minor ad maiorem ) ita HM. 
i4 5- ad FO.eritBN.minorquam BI.&FO.minorquamFL. Igitur 
"f eritvtDK.adBN.itaHM.ideftDK.ad FO. aequales ergo funt 
FO. BN. qua: fi demantur ex «cquaiibus FL. BI. remanent 

arqua- 
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«quales OL.NI. Cum igitur fit vt AB. ad CD. 
ita BN. ad DK. erit vt AB. ad CD. ita AN. ad 
CK. & quia cft ex conftru&ione vt EF. ad GH. 
ita FO. ad MH. erit vt EO. ad QM. ita EF. ad 
.GH. id eft , AB. ad CD.eri tergo vt AN. ad CK. 
ita EO. ad GM. Quare cum prima? AN. & ter- 
tiae EO. addita?finta?quales. NI. OL. fitque 
prima maior quam tertia , erit per o&auam pro- 
pofitionem huius,minor ratio Al.ad CK. quam 
EL. ad GM. Quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 


N 

B 


K 


n.y. 


n.r. 

M " 

T 1 


Hf 


i 8.hu- 
ius. 


A C EG 


E Odem modo ostendetur , Ji Jit vt prima quantitas ad fecun- 
dam, ita tertia ad quartam ) quibus fnguU quantitates ad- 
dantur , ita vt addita ad primam & tertiam , it em addita ad fe- 
cundam & quartam fint aquales , & ft prima quantitas maior 
quam fecunda ,fed minor quam tertia primum additum ma- 
ius fecundo , maior erit ratio prima cum addita ad fecundam cum 
addita , quam tertia cum addita , ad quartam cum addita . In fu- 
periori figura statuatur EF. prima, GH. fecunda, AB. tertia , CD. 
quarta fi reliqua omnia fiant 3 vt in fuperion iujfum ejl ,inuenie- 
mus minorem efe rationem AI. ad CK. quam EL. ad GM. ideoque 
maiorem ejfe rationem EL. prima cum addita , ad GM. fecundam 
cum addita quam AI. tertia cum addita, adCK. quartam cum^i 
addita . 


THEOREMA XI. PROPOS. XI. 

S I fit vt prima quantitas ad fecundam, ita tertia 
•ad quartam, ex quibus lingula? quantitates de- 
mantur, ita vt fubtra&x ex prima & tertia, , 
item ex fecunda & quarta fint xquales,- & fit prima 
quantitas maior quam fecunda ac tertia, primumque 

B a dc- 


Digitized by Google 



» 

i . 
' * 

i4-y- 

n.y. 

p.y. 

JM/ 

n.y. 

9-hu- 

ius. 


x x Curui ac rie&i proportio promota . 

derra&um maius fecundo ; maior erit ratio primi rc- 
{idui ad fecundum quam tertij ad quartum. 

SIT vt prima quantitas AI. ad fecundam CK. itatcrtkii 
EL.ad quartam GM.cx quibus ordine demantur IB. KD. LF.: 
MH. fintquc IB. LF.^qualcsdtemKD.MH.intcrfcaequales, 
AI. autem maior quam CK.aut EL.& IB. quam 
KD. Dico maiorem dfe rationem AB. adCD. 
quam EF.adGH. FiatvtCK. ad Al.ita DK.ad . 

IN. ItemvtGM.adEL.idcftjCK.ad AI. (mi- ] 
nor nempe ad maiorem ) ita H. M. ad OL-crit * 

IN. minor quam BI. & OL. minor quam FL. 

Igitur erit vtDK. ad IN. ita^HM. id eft DK. ad 
OL.arqualcs ergo fuiit OL.IN.qus fi demantur 
cxxqualibusFL. BI. remanent etiam aequales 
OF. BN. Cum igitur fit vt AI. ad CK.ita NI. 
ad KD. erit & refiduum AN. ad refiduum CD. 
vt totum Al.ad totum CK.Et quia eft etiam vt 
EL. ad GM. ita OL. ad MH. erit refidui EO.ad refiduum GH. 
vt totum EL.ad totum GM.id cft,vt AI. ad CK. Igitur erit vt 
AN.ad CD.ita EO. ad GH. Rurfus ex AN. prima & EL. ter- 
tia demptis aequalibus BN.FO. erit, per nonam huius, maior 
ratio AB.adCD.quara EF.ad GH. Quod fuerat demonfiran- 
dum. 

COROLLARFVM. 

N On aliter offendetur ,f ' fit vt prima quantitas ad fecundam 
ita tertia ad quartam, ex quibus fngula quantitates de- 
mantur , tta vt fubtrattaex prima & tertia , item ex fecunda & 
quarta fmt aquales ,& fit prima quanti tat maior quam fecunda, 
fed minor quam tertia , ac primum detrattumniaius fecundo mi- 
nor erit ratio primi rejidui ad fecundum , quam tertq ad quartum. 
Hoc probabimus ratione ftmili qua vji fumus in fuperionbus co- 
rollarias ,fi EL. (fatuatur prima quantitas, GM . fecunda AI . ter- 
tia CK. quarta. Nam fi reliqua fant,vt in propofitione dittunuj 
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tfl ,i»ueniemus maiorem efic rationem AB. Ad, CD. quam EF. ad 
GH. t deoque minorem ejji proportionem EF. ad GH. quam AB. 
ad CD. . • 

THEOREMA XII. PROPOS. XII. 

S I fuerint quatuor magnitudines , & aliae ipfis'ae- 
quales numero, qua: fefe eodem ordine fupe- 
rent,fitquc prima: ad fecundam in primis ma- 
gnitudinibus maior ratio, quam primae ad fecundam 
in fecundis , & tertia ad quartam minorem habeat ra- 
tionem in primis, quam in fecundis , fitque tertia ma- 
gnitudo differentia , aut aggregatum prima: & fecun- 
da: i minor erit ratio fecunda: ad quartam in primis, 
quam in fecundis magnitudinibus . 

SINT quatuor magnitudines priores B A. AG. BG. GE. 
& quatuor pofteriores DC. CH. DH. HF. qua? fefc eodem or- 
dine fupcrent,fitque maior ratio BA. adAG. quamDC. ad 
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CH. minor autem BG. ad GE. quam DH. ad HF. fitque GR. 
differentia ipfarum BA. AG. ( vt in prima , fecunda & quarta^ 
feric ) aut earundem aggregatum ,vt in reliquis. Dico mino- 
rem effc rationem AG. ad GE. quam CH. ad HF. Cum enim 
fit maior ratio BA, ad AG. quamDC. ad CH. erit in prima, 
fecunda & quarta ferie, diuidendo,& conuertendo , in reli- 
quis componendo, &conuertendo, minor ratio AG. ad GB. 

quam 
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quam CH.ad HD. fcd GB. ad GE. etiam minor ratio pofita_i 
cft,quamHD. adHF. igitur ex «qualitate, minor erit ratio 
AG. ad GE. quam CH. ad HF. Quod erat oftendendum . . 

THEOREMA XIII. PROPOS. XIII. 

S I fint tres magnitudines , &c alia: ipfis xquales 
numero , qua: CcCc eodem ordine fuperent , fit- 
que prima: priorum ad fecundam maior ratio, 
quam prima: pofteriorum ad fecundam } prima: au- 
tem priorum ad tertiam minor ratio, quam primx 
pofteriorum ad terriam , fitque prima maior quam 
fecunda , & tertia maior erit ratio differentia: prima:, 
& fecunda: , ad differentiam prima: , & tertia: in prio- 
ribus magnitudinibus , quam in pofterioribus . 

SINT tres magnitudines AB. BE. BG. priores , & tres 
CD. DF. DH. pofteriores , fitque tam prima priorum AB.ma- 
ior ipfis BE. BG. quam CD. prima pofteriorum maior ipfis 
DF. DH. fitque.. 

maior ratio AB. ad AG EBCHFD 
BE. quamCD. ad ' 1 * ' ' 1 1 * 

DF. minor autem ratio AB. ad BG. quam CD. ad DH. Dico 
maiorem efTe rationem AE. differenti* prima» , & fecund*,ad 
AG. differentiam prima: , & terti* in primis magnitudinibus , 
quam fit ratio CF. differenti* prim* , & fecund*, ad CH. dif- 
ferentiam prima?, & terti* in fecundis magnitudinibus. Quo- 
piam maior cft ratio AB. ad BE. quam CD. ad DF. & permu- 
tando maior ratio totius AB. ad totum CD. quam partis EB. 
ad partem FD. maior etiam erit ratio refidui AE.ad refiduum 
CF. quam totius AB. ad totum CD.& permutando inaior ra- 
tio AE. ad AB. quam CF. ad CD.. Eodem modo cum minor 
fit ratio AB. ad BG. quam CD. ad DH. & pennutando minor 
ratio totius AB. ad totum CD. quam partis GD. ad partem* 

HD. 
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HD. erit&refidui AG. ad refiduum CH. minorratio quam- 
totius AB. ad totum CD. & permutando ac conuertendo ma- 
ior ratio AB. ad AG. quam CD. ad DH. Cum igitur maior fit 
ratio AE. ad AB. quam CF. ad CD.& maior ratio AB.ad AG. 
quam CD. ad DH. erit ex squalitate maior ratio AE. ad AG. 
quam CF. ad CH. Quod erat probandum . 

COR OLLA RIVM I. 

H inc etiam aperte cflenditur , minorem efie rationem diffe - 
r entia prima fecunda magnitudinis , ad dtfferentutm 

fecunda tertia in primis magnitudinibus , quam in fecundis: 

•videlicet minorem ejfe rationem AE. ad EG. quam CF. ad FH.cum 
enimofienfum fit maiorem ejfe rationem AE. ad AG. quamCF. ad 
CH.erit per conucrfionem rationis minor ratio AE. ad EG. quam 
CF. adFH. 


COROLLARIVM II. 

P R at er e a fi quit ur minorem efie rationem fi eunda magnitudi- 
nis t ad differentiam fecunda , dr 


maior quam CD.ad DF.erit per conuerfionem rationis dividen- 

do minor ratio BE. ad EA. quam FD. ad CF. fied AE. ad EG. ( ex 
fr ace denti Corollario) minorem habet rationem quam CF. ad FH. 
Igitur ex aquali , BE. ad EG. minorem habet rationem , quam DF. 
ad FH. 


dinibus , quam in fecundis : videlicet minorem 
ad EG. quam FI), ad FH. Nam cum pofita fit 


v primi smagnitu- 
effi rationem EB . 
ratio AB. dd~BE. 


. * % • ’ * 

COROLLARIVM IIL ... 

C Onfiat etiam maiorem efie rat ionem , AB. prima quantitatis* 
ad G£. differentiam fecunde , dr tertia * quam CD. ad HF. 
cum enim tn fu per tori Corollario oSlenfum fit minorem efie ratio- 
nem BE. ad GE> quam Df . ad FH . erit componendo > minor rati o 

BG. 
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S(r. ad CE. quam DH. ad H F. Et rurfus cum jit minor ratio AB. 
ad BG. qudm CD. ad DH . erit enaqualt minor ratio AB . ad GE. 
quam C D . ad HF. 

S C H O L I V M. 

O Vod fi propofito prima ad fecundam fuerit minor in primo ordi- 
ne qudm in fecundo , & prima ad tertiam maior , in primo quam 
in fecundo , hinc etiam in conclufionibus feu demonflrationibus ,verfa-> 
maiori proportione in minorem , omnia eo modo fequentur, quo in pro- 
pofitione:vt fi minor fuerit ratio jCB. adBE. quam CD. ad DF. ma- 
ior autem AB. adBCj. quam CD. ad'DH. fequecur ,vt tn propofitione , 
minorem effe rationem AE. ad AG. qudm CF. ad CH. in primo Corolla- 
rio , minorem rationem A E. ad ECf. quam CF. ad FH. In fecundo , ma- 
iorem effe rationem BE. ad EG. quam DF. ad fH. in tertio denique maio- 
rem rationem AQ.ad GE. quam CD.ad HF. 

THEOREMA XIV. PROPOS. XIV. 

S I cx prima quantitate, qua; aqualis fit fecundae 
aut minor, auferantur tertia & quarta, &cx fe- 
cunda , quinta & fcxta,fitque tertia maior quam 
quarta & quinta, & quinta quam ficxra, &differentiaj 
tertia: & quartx aut maior aut aequalis differentiae 
quintae & fextae ,• maior eritratiocomplcmcnti quar- 
tx ad complementum rertix,quam complementi lex* 
tae , ad complementum quinta: . 

SINT dua:quanriatcs.?qualcs,prima AB. fecunda CD. 
ex prima auferantur AE. tertia ,& AF. quarta; Item ex CD. 
fecunda dcmanturCG. quinta & CH.icxta,iitqueAE. ipfa 

CG. maior, & differentia^ A F . E £ 

FE. maior, aut jrqua lis dif- • HG 

ferentia: HG. Dico maio- c ^ “ '9 

rem effe rationaq FB. complementi jplius AF. ad.EB. 

. v • com- 
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Complementum ipfius AE. quam HD. complementi ipfius 
CH. ad GD. complementum ipfius CG. Quoniam enim 
ex «qualibus quantitatibus, AB. CD. inxqualcs dempta? 
funtAE. maior CG. minor, fupcreft EB. minor, GD. ma-y.jxio- 
ior. Igitur minor eft ratio BE. ad EF. quam BE. adGH. & n,a - 
BE. adGH. minor quam DG.ad GH. Igitur minor eft ratio £’£ 
BE. ad EF . quam DG. ad GH. & componendo , ac per con- 
uerfionem rationis,maior eft ratio FB. ad BE.quam HD. ad 
DG. 

Idem etiam fcquetur , fi FE. & HG. ponantur «quales, aut 

AB minor quam CD. Quod cuidcntius eft quam vt probatio- 
ne indigeat. 

lemma. 

S I fint tres magnitudinqs continue proportiona- 
les ; habebunt differentix eandem rationem* 
quam magnitudines. 

SINT tres magnitu- 
dines AB. AC. AD. in con- a D C 

tinua proportione , qua— 1 “~ t 

rum differentix fint BC. CD. Dicoeffcvt AC. ad AD. ittu 
BC. ad CD. Nam quoniam eft vt AB. ad AC. ita AC. ad AD. 
ent dimdendo , & permutando vt BC. ad CD.ita ACad AD. 
ideit AB. ad AC. quod erat demonftrandum . 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. 

S I fint tres magnitudines in continua proportione 
maiori , fintque priores po (Ferioribus maiores : 
maior erit ratio differentix magnitudinis pri- 
ma: & fccundx, ad differentiam fecundx & tertix 3 

C quam 
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quam magnitudinis primx ad fecundam , aut fecun- 
dx ad rertiam . 

SINT tres magnitudines AB. AC. AD. in continua pro- 
poitionc maiori , fitque BC. differentia priirx & fecunda: 
magnitudinis , & CD. dif- 
ferentia fecunda: &tertix, E I> C 

fitque AB. maior quanu A.' r 1 1 ® 

AC. & AC. quam AD. Dico maiorem effe rationem BC. 
adCD. quam AB. ad AC. aut AC. ad AD. FiatvrBA. ad 
10,? ' CA. ita CA. ad AE. erit AE. minor quam AD* cadctquc pun- 
' <ftumE. inter D.&A.Quare cum fit vt AB. ad AC. ita AC. ad 
1 ema AE. erit vtBC. differentia primx & fecundx magnitudinis, 
5cns C ad CE. differentiam fecunda? & tertia ’ , ita AB. ad AC. fcd 
M. maior cft ratio BC. ad CD. quam BC. ad CE. igitur maioreft 
ratio BC. ad CI). quam AB. ad AGfed etiam AB.ad AC.ma- 
toreftquam AC. ad AD. Igitur maior cft ratio BC. adCD. 
quam AC. ad AD. Quod erat demonftrandum. 

THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

S I fint tres magnitudines in continua proportio- 
ne minori , iintque priores pofterioribus ma- 
iores : minor erir ratio differentia: prima: 
fecundx magnitudinis , ad differentiam fecundx & 
tenax, quam magnitudinis primx ad fecundam 
fecundx ad tertiam. 

SIT minorratio AB. ad ACquam AC. ad AD. ffntque., 
priores pofterioribus maiores , & dirferentix fint BC. CD.Di- 
cominoretneffc rationem BC. ad CD. quam AB. ad AC. aut 
AC.ad AD. Piatvt AB.ad AC. ita CA. ad AE. erit AE. ma- 
lerm ior quam AD. & cadet inter D & C. Erit igitur, per lemma 
iuV. hu prxcedcns , eadem ratio BC. ad CE. qua AB. ad AC. fed ra- 

* r tio 
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tio BC. ad CD. minor eft quam ratio BC. ad CE. igitur minor «r. 

eft quam ratio AB. ad AC. 

ideoque etiam quam AC. . D E c 

ad A D.qua? ratione AB.ad ' 1 

AC. minor pofita e£t . Quod erat offendendum . 

THEOREMA XVII. PREPOS. XVII. 

S I fuerint tres magnitudines in continua propor- 
tione maiori, fintque priores poftcrioribus mi- 
nores; minor erit ratio differentia: prima: ma- 
gnitudinis & fecundx, ad differentiam fecundx dc, 
tertia:, quam magnitudinis prima: ad fecundam, aut 
fecundx ad tertiam. 

SIT maior ratio AB. ad AC. quam AC. ad AD. fint- 
que priores pofterioribus minores, & differenti# fint BC. 

CD. Dico minorem cfle rationem BC. ad CD. quam AB. 
ad AC. & AC. ad AD. Fiat vt AC. ad AD. ita AE. 
ad AC. minor erit AE. quam AB.cadetqucpundfum E. inter io.y. 
A. & B. Igitur cum fit vt AE. ad AC. ita AC. ad A D. erit, per 
lemma prxcedcns , vt AC. ad AD. ita EC. ad CD. fed BC.ad , ,.hu 
CD.minorcm habet ratio- ius 

nem quam EC. ad CD. A E B C i ‘ I * 

Igitur minorem habet ra- 

tionem quam AC. ad CD. fed AC. ad AD. minorem habet 
quam AB. ad AC. igitur BC. ad CD. etiam minorem habet 
quam AE. ad EC. Quod erat , &c. 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. 

S I fuerint tres magnitudines in continua propor- 
tione minori , Sc ordine minores ; maior erit ra- 
tio differentiarum quam magnitudinum . 

C a SIT 
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SIT minor ratio AB. ad AC. quam AC. ad AD. minorque 
fit AB. quam AC. & AC. quam AD. & differenti», vt prius 
BC. CD. Dico maiorem effe rationem BC. ad CD.quam AB. 
ad AC. aut AC. ad AD. Fiat vt AC. ad AD. ita AE. ad AC. 
io.?. er j t ae. maior quam AB. cadetque inter pu<5Fa BC. cum igitur 
fit vt AE.ad AC.ita AC. 

ad AD. erit per lemma- B E C _ 

1 5. huius vt AC. ad AD. A 1 ' ' 1 

s.j. ita EC. ad CD. fed BC. ad CD. maiorem habet rationem- , 
quam EC. ad CD. igitur etiam maiorem habet rationem-- 
quam AC. ad AD. fed etiam AC. ad AD. maiorem habet ra- 
tionem quam AB. ad AC. ergo BC. ad CD. maiorem habet 
rationem quam AB. ad AC. Quod fuit demonftrandum . 

THEOREMA XIX. PROPOS. XIX. 

S I fuerint tres quantitates in continua ratione 
maiori, & ordine maiores ; dux differentia: cum 
tertia quantitate erunt in continua rationo 
maiori. 

SINT tres quantitates AB. AC. AD.AB. maior qua AC. & 
AC.quam AD. maiorquo d q 

fit ratio AB.ad AC. quam- A» 1 * 

AC. ad AD. Dico maio- 
rem clTe rationem BC. ad CD. quam C.D. ad DA. Quoniam— 
enim tres quantitates AB. AC. A D. funt in continua propor- 
jf. tione maiori, maior erit ratio differenti» BC. ad differentiam 
hums quam CA. fecunda: magnitudinis, ad DA. tertiam fed 
CA.ad AD. maiorem habet rationem quam CD. ad AD. ergo 
multo maiorem habet BC.ad CD. quam CD.ad DA. 


THEO- 
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it 


S I fuerint quotcumque quantitates in continua^ 
proportione maiori , & ordine maiores ; maior 
erit ratio prima: differentia: ad fecundam diffe- 
rentiam , quam vltima: differentia: ad vltimam ma- 
gnitudinemj. 


SINT quatuor quantitates AB. CB. DB. EB. fitque ma- 
ior ratio AB. ad CB. quam CB. ad DB. & DB. ad EB. & AB. 
maior quam CB. & CB. ^ DE 

quam DB. & DB. quam Ah i t -<B 

EB. Dico maiorem effo 

rationem AC. ad CD. quam DE. ad EB. Quoniam maior If . 
eft ratio AC. adCD. quam AB. ad CB. id eft quam CB. huius 
ad DB. & DB. ad EB. at vero DB. ad EB.maior eft quam DE. 8 . 1 . 
adEB. maior ergo erit ratio AC. ad CD. quam DE. adEB. 
Quod fuit demonftrandum . 


THEOREMA XXI. PROPOS. XXI. 


S I habuerit prima quantitas ad fecundam maio- 
rem rationem, quam tertia ad quartam, fueritq; 
prima maior quam fecunda,aut tertia-.etiam dif- 
ferentia prima: & fecunda: erit maior , quam differen- 
tia tertia: & quarta: . 

HABEAT prima quantitas AB.ad fecundam EB. maio- 
rem rationem quam tertia CD. ad quartam FD. fitque AB. 
maior quam AE. aut CD. q e 

Dico maiorem effeAE. di f- A » - — — 1 1 iB 

ferentiam primae & fecun- Ci * iD 

die, quam CF. differentiam tertiae & quarta? . Cum enim_> 
maior fit ratio AB. ad BE. quam CD. ad DF. erit eadem IOf - 

ad 
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ad maiorem aliquam BG. fit igitur vt AB. adBG. ita CD. 
ad DF. erit per connerfionem ra tionis vt AB. ad AG. ita CD. 
adCF. & permutando vt AB. adCD. itaAG. adCF. Sed 
maior eft AB. quam CD. ex hypothefi , igitur maior eft AG. 
quam CF. & adhuc maior AE. quam CF. Quod erat demon- 
ftrandum . 

THEOREMA XXII. PROPOS. XXII. 


S 


I duo arcus circuli inatqualcs fint fuis complc- 
mentas ad idem pun&um minores , fin^uli lin- 
gulis j maiorem habebunt rationem quam com- 
plementa , fi maiores cum minoribus comparentur . 

SIT circulus CEA. in quo arcus duo inarquales CD. mi- 
Hor,CE. maior, quorum complementa ad idem pun&um A.fint 
arcus DA. minoris, EA. maioris, A 

ille maior quam CD.hic quamCE. 

Dico maiorem efie rationem CE. 
ad CD.quam AD.ad AE.Cum.n. 
maior fit arcus AE. arcu EC. ideo- 
quearcu CD. fi duobus AE. CD. 

I,hu ' addatur communis DE.maior erit 
WS ratio AE.ad CD. qua AD. ad CE. 

Et permutando maior AE.ad AD. 

Corol.quam CD.ad CE. ideoque maior 

CE.ad CD.quam AD. ad AE. Quod fuit oftendendum . 



THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. 

S I fint duo triangula vnum angulum vni angulo 
aequalem habentia , reliquos duos in?qualcs , 
quorum neuter litobtufus ; minor erit ratio la- 
teris adiacentis angulo maiori, ad latus oppofituirL» 

angu- 


Digitized by Googl 


LIBER I. 


*3 

angulo aquali in vno triangulo, quam lateris adiaccn- 
tis angulo minori , adlatus oppofieum angulo aqua- 
li , in altero triangulo . 

SINT duo triangula ABC.DEF. quorum anguli ad A.D. 
finr aequales, angulus vero ABC maior quam DEF. idcoquo ^ 


d 



A. 


ACB. minor quam DFE. nullus autem angulorum ad B. C. E. 

F. fitobtufus. Dico minorem efferationem AB. laterisadia- 
ccntis angulo maiori ABC. ad latus BC. oppofitum angulo 
aequali A. quam lateris DE. adiacentis angulo minori DEF. 
adlatus EF.oppofitum angulo aequali D. Fiat angulus ABG. 
aequalis angulo DFE. erittriangulum ABG. aequiangulunu. j»-i. 
trianguloAEF. Igiturangulus AGB. aequalis angulo DFE. 
cum vero angulus DFE.id elt AGB.non fit obtufus,erit vel rc- 
&us vel acutus , fi re&us erit eius complementum BGC. etiam * *.i. 
re&usjfi acutus erit angulus BGC. obtufus, ergo angulus 51.1. 
BCG.acutusjmaiusigiturlatusBC.quamBE. Cumigifurin ' 9 - 1 * 
triangulis aquiangulis DEF. ABG. fit vtDE.ad EF.ita AB.ad 
BG. habeat autem AB. ad BG. maiorem rationem quam AB. 8.5. 
adBC. etiam DE. ad EF. maiorem habebit rationem quam IJif> 
AB.ad BC.atque adeo minor cft ratio lateris AB. ad latus BC. 
quam lateris DE.ad latus DF. 

Eodem modo dcmonftrabimus minorem effe rationem DF. 
ad FE. quam AC. ad CB. fi fiat angulus EFH. squalis angulo 
BCA. idem enim prorfus efficitur. 


CO. 
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• * • 

COROLLARIVM; I. 

H inc [equitur ‘ } f Jint duo triangula vnum angulum vni an- 
gulo aqualem habentia , reliquos duos inaquales , quorum 
neuter Jit obtufus , minor erit ratio lateris oppofti angulo mino- 
ri , ad latus oppofitum angulo aquali in vno triangulo , quam la- 
teris oppojiti angulo maior i, ad latus oppofitum angulo aquali tn 
alio triangulo . Sint enim fuperius duo triangula ABC. DEF . 
quorum anguli ad A. D. aquales angulus DFE . maior quam 

AC B.& angulus DEF. minor quam ABC. quorum nullus Jit ob- 
tufus. Confat ex fuperius demonftratis minorem ejfe proportio- 
nem DF. ad FE. quam AC. ad CB. fed DF. opponitur angulo 
DEF. qui minor ofenfus ef quam ABC. Igitur minor efl ratio 
lateris DF . oppofti minori angulo E • ad latus EF. oppoftum vni 
aqualium D. quam lateris AC. oppojiti maiori angulo B. ad la- 
tus BC. oppofti angulo aquali A. 

COR OLLARIVM II. 

R Vrfus poftis qua fuperius , maior erit ratio lateris oppofti 
angulo aquali , ad latus oppoftum angulo minori tn vno 
triangulo , quam lateris oppofti alteri aqualium angulorum ,ad la- 
tus oppoftum maiori angulo . OFtenfum enim efl minorem ejfe ra- 
tionem AB. ad BC. quam DE. ad DF. Igitur conuertendo maior 
erit ratio CB. oppofti vni angulorum aqualium A. ad latus AB. 
oppoftum minori angulo C. quam lateris FE. oppojiti alteri aqua- 
lium angulorum ad latus ED. oppoftum maiori angulo DFE. 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 

S I fint duo triangula qua: vnum angulum vnian- 
gulo aequalem habeant, habeat autem alterum 
ipforum angulum quolibet angulo reliqui 

trian- 
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trianguli maiorem : maior erit ratio lateris oppofiti 
angulo aequali , ad alterum latus adiacens angulo ma- 
ximo,quam lateris oppofiti angulo aequali, ad latus 
quodlibet reliquum in altero triangulo . 

SINT duo triangula ABC. DEF* quorum illud habeat 
angulum ACB. maiorem quolibet angulorum DEF. DFE. 
fintque anguli ad D. A.aequales. Dico maiorem efle rationem 
lateris BC.oppofiti vni angu 
lorum aequalium A. in trian- 
gulo ACB. ad latus CA. ad- 
iacens angulo ACB. quam-, 
lateris FE.oppofiti alteri an- 
gulorum aequalium D. ad 
quodlibet laterum DE. DF. 

Sint enim primum anguli F. 

- E.nonobtufi, & fiat angulus 
ACH. aequalis angulo DEF. 
eadet CH. intra triangu- 
lum , quod maior fit angulus 
ACB. angulo DEF. cumque 
«quales fint anguli D. A. 
aequiangula erunt triangula 
ACH. DEF: & anguli AHC. DFE. aequales, angulus autem 
DFE. ex hypothcfi vel re&us eft, vel acutus. Igitur etiam an- 
gulusAHC. vel redhiscft velacutus ac proinde eiuscomple- , *’ t ’ 
mentum CHB. vel re&us vel obtufus, acutus igitur eft CBA. **•*• 
ideoq; maior eft reda CB.quam re<fta CH. Igitur etiam maior ip.r. 
eft ratio BC.adCA.quam HC.adCA.ideftquamFE.adED. ® 

( cum fimilia fint triangula FED. HCA. ) in altero triangulo. S S ' 

Rurfusfiatangulus ACG. aequalisanguloEFD. eodem-, 
prorfus modo oftendemus «quiangula efle triangula DEF.' 
AGC. & angulum AGC. angulo FED. efle «qualem, qui cum 
iit re&us aut acutus, erit CGB. re&us aut obtufus, fed B. 
oftenfus eft acutus i maius igitur latus CB. quam CG. Quaro 

D maior 
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maior ratio BC. ad CA. quam CG. adCA. idcftquamEF. 
adFD. Quod erat oltendcndum. Iam vero fit DEF.obtufus, 
ex hypothefi minor quarn BCA. ac proinde DFE. acutus, fi at- 
que angulus AC H. arqualis angulo DEF. erit angulus ad H. 
arqualis angifio ad F.cx paulo ante dcmonftratis,idcoque acu- 
tus, quare co modo quo prius probabitur maiorem efle ratio- 
nem BC. ad CA. quam FE. ad ED. Sed angulo FED. obtufo 
fiat arqualis CGA.cum arquales fint anguli CGA.GAC.angu- 
lis FED. EDF. arquiangula fiunt triangula FED. CG A. quare 
& fimilia. Rurfus maior eft reda BC. quam reda CG. vt mox 
oftendemus. Quare cum fit vt EF.ad FD.itaGC.ad CA. ma- 
ior aurem fit ratio BC.ad CA.quam GC.ad CA. maior cti;.m_. 
erit ratio BC.ad CA.quam EF.ad FD. Quod vero CG. fit 
minor quam CB.itademonftramus. Sumatur CJ. arqualis ipfi 
CB.vel igitur pundum.G.cadit in pundum.I.vel vitra. I.ver- 
fus A. vel inter I.& B. Cadat primum in pundum.I. fi fieri po- 
teft, erunt anguli C1B. CBI. arquales cum igitur tam anguli 
trianguli ABC.BCA.CAB.quam duo CIA. CJB. arquales fint 
duobusrcdis,ablatisa?qualibus CBI. CIB. remanebunt duo 
BCA. CAB. arquales angulo CIA. ergo angulus CIA. maior 
eft angulo ACB. fed angulo CIA. ponitur arqualis FED. ei go 
angulo ACB. maior eft angulus FED. quod eft contra hvpo- 
thcfim , qua ponebatur minor. Quod fi dicatur cadere in 
pundum K. interl.&A. adhuc maior erit angulus ille, cum 
maior fit angulus externus AKC. interno «Seoppofito AIC. Si 
vero c^dat inter I. & B. vt in L.tttnc CL. fubtendens angulum 
acutum C1 L. mi nor cft reda CI. fiubrendente angulum obtu- 
fium CLI.arque etiam ei arquali CB.atquc hoc modo in quod- 
cumque pundum cadat iplurn G. oltendctur reda GC. minor 
quam CB. Quare fequetur quod demonftraudum erat . 

S C H O L I V M. 

E X didis colligitur fit duo qualibet triangula comparentur » 
qua vnum angulum vm angulo aqualem habeant * maiorem^ 

ejfie 
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effe rationem Uteris oppofiti angulo aquali , ad latus adtaccns an- 
gulo materi in vno triangulo , quam lateris oppofiti angulo aquali 
ad latus adtacens angulo minori in altero triangulo ; & con uer ten- 
do , minorem cfie rationem latens adtacentts angulo maiori ^ad la- 
tus oppofitum angulo aquali , quam adtacentts angui'. mtncn,ad 
oppo (itum angulo aquali > hoc enim duabus pracedentibus demcn- 
tt ratum e (i. Exclujimus.a.m Coroll. 2 3 .huius, ex angulis inaqua - 
tibus , obtufum , non fine ratione . Potejhcntm contingere fi alte- 
rum triangulorum fit amblygonium , vt non fit minor ratio latens 
oppofiti angulo minori, ad latus oppofitum angulo aquali tn vno 
triangulo , quam ratio lateris oppofiti angulo maiori tn altero , fid 
aliquando aqualis , aut maior . Sit triangulum ABC . obtufiangu- 
lum ad B.dr oxygomum DE F. cuique angulus ED F. aqualis angulo 
BAC. f atque an - 
gulus A BH. aqua- 
lis angulo DEF. 
erunt triangula _• 

DEF. ABH. x- 
quiangula , ac fi- 
nnlia. Ducatur 
HG.ipfi BC. pa- 
rallela j Quod fi 
fueritGH. minor 
quamHB. ant an- 
gulus HGB. maior quam HBG. maior erit ratio AH . ad HG. id 8 -i- 
e fi AC. lateris oppofiti angulo.maiori ABC. ad CB. latus op- 4.5. 
pofiium angulo aquali A. quam AH .ad HB.id esi DF. latus oppofi- 
tum angulo minori E. ad FE. latus oppofitum angulo aquali D . Si 
vero HG'. fuerit ipfi HB. aqualis & angulus HGB. angulo HBG, 
aqualis, erit vt AH .ad HG.td eslvt AC .adCB.ita AH.ad HB.fici- 
licet DF. ad FE. StnautemGH. fuerit maior, & angulus HGB. 
minor angulo H BG .minor erit ratio AH . ad HG.id esi AC. ad CB. 8 y 
quam AH .ad HB.fiuDF. ad FE. 
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THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 

S I duo triangnla vnum angulum vni angulo ae- 
qualem habuerint , reliquos inaequales : latus 
oppofitum minori angulo vnius trianguli, ad 
*atus oppofitum maiori minorem habet rationem^ 
quam latus oppofitum maiori angulo in alio triangu- 
lo, ad latus oppofitum minori. 

SINT duo triangula ABC. DEF. in quibus anguli ABC. 
DEF.a?quales, reliquorum BAG. fit maior quam EDF. atqutj 
ideo DFE. maior quam ACB. Dico rationem lateris AB. 
oppofiti angulo BCA; minori quam DFE. ad BC. latus 
oppofitum angulo BAC. maiori quam EDF. effe mino- 


C 



rem ratione lateris DE. oppofiti angulo maiori F. ad latus 
FE. oppofitum angulo minori. D. Fiat angulus BAG. ae- 
qualis minori EDF. Cum aequalis pofitus fit angulus B. angulo 
E.&fa&us angulus BAG.aqualis angulo D.fquiangula erunt 
4 triangula ABG. DEF.eft ergo vt DE.ad EF.ita AB.ad BG. fcd 

,®'j' AB.ad BG.maiorelt ratio quam AB.ad BC. Igijtur etiam DE. 
ad EF. maior eft ratio quam AB.ad BC. atque adeo minor cft 
ratio AB.ad BC.quam DE. ad EF. 


CO- 
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E O dem medo ojlenditur , latus oppofttum materi Angule vnius 
trianguli , ad latus oppoftum mineri maiorem habere ra- 
tionem , quam latus oppofttum minori angulo in alio triangulo * 
ad latus oppcftum maiori • oftenfum enim ejl > maiorem ejfe ratio- 
nem DE. ad E E. quam AB. ad BC. 

• 'e 

THEOREMA XXVI. PROPOS, XXVI. 


A Rcuum in^qualium inQuadrante, tangens ma- 
ioris ad tangentem minoris maiorem habet 
rationem , quam arcus maior ad minorem . 


IN circulo AED. cuius centrum G. diameter GA. fecans 
circulum in A. fit arcus maior AD, minor AE.& ex pundo A. 
ducatur ipfi G A. perpendicu- 
laris AC. tangens circulum in 
A. quam produdam quan- 
tumlibet lecent redarex G. 
centro per punda E.D.duda?, 
in pun&is B. C. erit AC. tan- 
gens maioris arcus 3 & AB.mi- 
noris,ex definitione tangen- 
tium. Dico maiorem cfie ra- 
tionem CA. ad AB. quam arcus DA. ad arcum AE. Ducatur 
ex E. termino minoris arcus ad AG. perpendicularis EF. qua? 
produda fecct redam GC. in pundo I. Quoniarfl minor efi 
proportio trianguli FGE.ad triangulum EGI. quam fedoris 8, *‘ 
AGE. ad idem triangulum EGI. &rurfus minor eft proportio 0 
irc l5 jf ad triangulum EGI. quam eiufdem fedoris * 
AGE.ad ledorem EGD.minor erit proportio trianguli FGE., k , 
ad triangulum EGI. quam fedoris AGE. adfedorem EGD. ^ 
5ed vt triangulum FGE. ad triangulum EGI. ita reda^ , 6 . 
FE. ad redam EI. & vt fedor AGE. ad fedorem EGD. ita ar- 
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cus AE. ad arcum ED. minor igitur erit ratio FE. ad EI. quam 
arcus AE. ad arcum AD. Quare conuertendo,& componen- 
do, maior erit proportio FI. ad FE. id eft.CA. ad AB. quaoLr 
arcus A E. ad arcum AB. Quod erat demonftrandum . 

S C H O L I V M. 

I T^fcquentibus propofitiottibus fepe nominibus chordarum , finuimi 1 
tangentium , fecantium vtemur quorum licet plaraque vetulioribus 
mathematicis incognita fuerint , a recentioribus tamen paffim vfu> fantur , 
in triangulorum prafertm calculis, qua nos etiam ad Cjeometricas demon - 
flrationes traducemus , vt breuitati , ad quam mirum momentum habent , 
confulamus : multa enim , qua longis ambagibus deferibenda effent ,vnico 
verbo compleremur . Horum definitiones qui ignorat , reperiet apud Io. 
'R^giomontanum lib . i. de triangulis definit 12. & ij, fhriflophorum 
C lauiumtr ablatu de ftnubus ; Maginum,Titifcum, Landsbergium , & alios 
quotquot de triangulis rcQtlineis ac fpharicis fi rip ferunt . 

THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. 

D ifferentia tangentium remotior a punto con- 
ta&usad vicinorem maiorem habet ratione 3 
quam arcus illi refpondcns ad arcum. 

I N Quadrante ABI. ducatur tangens BM. , & fumantur 
quotlibct arcus BL. LF. FK. KN. quorum primi propiores fint 
pundo contadus B. & per 
pun&a L. F.K. N. ducantur 
fccantes AC. AD.AE.AM. 
erunt DC. ED. ME. diffe- 
rentiae tangcntium,quarum 
prima: viciniores funt pun- 
&o conta&us B. Dico maio- 
rem die rationem ED. ad 
DC- quam arcus KF. ad ar- 
cum FL. & maiorem ipfius 
ME. ad DC. quam arcus 
NK.ad arcum FL. Vel enim 
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differentia' illa? coniund? funt,vel feparata? : fint primo con- 
iunda?,acperpundumF.inquo AD. circulum fecat ducatur 
HG. ipfiMB. parallela fecans A E. AC. in pundis H.G.Quo- 8 
niam minor eft ratio trianguli GAF. ad triangulum FAH. 
quam fedoris LAF. ad idem triangulum FAH. & adhuc minor 
eft ratio fedoris LAF. ad triangulum FAH. quam ciufdem fe- 
doris LAF. ad fedorem FAK. minor erit ratio trianguli GAF. 
ad triangulum FAH. quam femoris LAF. ad fetorem FAK. 
ideoque maior erit ratio fedoris LAF. ad fedorem FAK. id eft 
arcus LF. ad arcum FK. quam trianguli GAF. ad triangulum-. 
FAH. id eft quam GF. ad FH. ergo maior ratio HF. ad FG.id l - 6 - 
eft reda? ED. ad redam DC. quam arcus KF. ad arcum FL. ^r. 
quod prius demonftrare oportebat . i$.j. 

Sint fecundo differentia? illic, vt ME. DC. feparata? inter- 
media ED. cum maior fit ratio ME. ad ED. ex paulo ante de- 
mon (tratis , quam NK. ad KF. & ratio ED. ad DC. etiam pro- 
bata fit maior quam KF. ad FL. erit ex a?qualitatc maior ratio 
ME. ad DC. quam NK. ad FL. Quod fecundo erat demon- 
ftrandum . Igitur differentia tangentium &c. 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 

S I cx punclo vbi diameter circulum fecat duo ar- 
cus irtxquaics fumantur , ex quorum extremis 
ad diametrum dux inter fcparallclxducantur'» 
maior erit ratio maioris arcus ad minorem , quam, 
linex ducftx ab extremo maioris arcus, ad cam quas 
ab extremo minoris du&a eft . 

EX pundoB. vbi diameter AB. circulum BCD. fecat, fu- 
mantur duo arcus ina?quales BC. minor BD.maior,ex quorum 
extremis C. D. ducantur parallela? CF. DG. fecantes dia- 
metrum in pundis F.G. Dico maiorem efTe rationem arcus 
BD. ad arcum BC. quam reda? DG. ad redam CF.Conncdan- 
" tur 
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turpundaCD.reda DCE. qua? vel concurret cum diametro 
produda, vt in prioribus figuris, vel erit parallela vt in pofte^ 




riori. Concurrat primo ex parte arcuum fumptorum in E. 
ducantur AC. AD. Quoniam minor eft ratio fedoris BCA. ad 
fedorem ACD. quam trianguli ECA. ad eundem fedorent. 
ACD.& adhuc minor trianguli ECA.ad fedorem ACD.quam 
trianguli ECA. ad triangulum CDA.multo minor erit ratio fe- 
,? * T ‘ doris BCA. ad fedorem ACD. id eft,arcusBC. ad arcum GD. 


33 quam trianguli ECA. ad triangulum CDA. id eft reda? EC. ad 
1.6. redam CD. &conuertendo, ac componendo, maior ratio ar- 
cus DB. ad arcum BC. quam DE. adEC. id eft, quam DG. 


adCF. 

Concurrat fecundo DC. 
non ex parte arcuum fumpto- 
rum , vt in tertia figura fcd in_. 
parte oppofita , fitque FC.ma- 
iorquamGD. Conftat maio- 
rem efle rationem arcus DB. 
ad arcum BC. cum fit maioris 
inaequalitatis , quam GD. ad 
FC.quar proportio minoris in- 
arquali tatis eft. 


B 
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Si vero DC.fit parallela ipli AB. 
cum parallela? etiam fint FC. GD. 
a?qualc$ erunt FC. GD. cum ergo 
maior fit arcus DB. quam BC. mac- 
ior erit ratio arcus DB. ad arcum- 
CD. maioris ina?qualitaris,quam 
ratioGD.ad FC. qua» aequalitatis 
eft. Quod erat dcmonftrandum. ' 


B 



'i A- x. 
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COROLLARIVM I. -.7 

♦ * 
* 

H inc patet , quod arcus maior ad minorem maiorem habet * 
rattonem , quam Jtnus retlus arcus maioris , ad finum re- 
tium minor is . Si enim tam CF.cjuam GD. Jint ad diametrum per- 
pendiculares , mantfeftum eft ex definitione fenus , retiam C F. efee 
fenum retium arcus BC. (jr retiam DG. fenum retium arcus BD. 
oFtenfum autem eft maiorem cfje rationem arcus BD. ad arcum BC . 
quam retia DG. ad reti am CF. 


COROLLARIVM II. 


H inc etiam deducitur maiorem efee rationem arcus ad ar- 
cum , quam fubtenfet feu chorda maioris arcus ad chor- 
dam minoris . Sint enim duo arcus DRI. CBH. ille maior > 
hic minor > quorum chorda DI. CH. qui diuidantur bifariam , JS- 
dr ad reti os a diametro BA. in punttisG.F . Eodem modo eft en de- 
mus maiorem efferationem DB. ad BC. quam DG. adC.F. (ft ter- 
minorum proportionis duplicatione , maiorem cjfe rationem arcus 
DBI. ad arcum CBH. quam chorda DI . ad chordam CH. 

COROLLARIVM Iil. 


P Baterea fequitur ex demonHratis maiorem efee rationem ar- 
cus maioris ad minorem > quam fec antis complementi mino- 
ris arcus , ad fecantem complementi maioris . EB enim ,vt mo- 

E do 
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do de monfiratum eft , maior ratio arcus maioris ad minorem quam 
finus reth maioris ad finum rectum minoris > vt autem finus rectus 
c .k- arcus maioris ad finum rectum minoris , ita fecans complementi 
n.dc arcus minoris ad fecantem complementi maioris . Igitur maior 
fetuti- eft ratio arcus maioris ad minorem , quam fccantis complementi 
n ^ llv minoris ad fecantem complementi maioris . 

COR OLLARI VM IV. 

D Eniquc conti at fi ex puncto quolibet diametri producta du- 
catur retta circulum ficans, maiorem efie rationem partis 
illius retia extra circulum ad eam qua ctrcult arcum fub tendit , 
quam arcus diametro & ficante comprahenfius ad arcum que pars 
fccantis fiubtendtt : ostenfiumenim est maiorem effe rationem EC . 
adCD. quam arcus BC. ad arcum C D. 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 

D ifferentia tam finuum re&orum quam ver- 
iorum vicinior centro circuli ad remotio- 
rem maiorem habet rationem , quam ar- 
cus cui differentia fubtenditur, ad arcum. 

IN Quadrante ABI.cuiusccntrum B. latera BA. BI. fu- 
mantur quotlibet arcus IN. IK. IF. IL. IA. & ducantur finus 
redti NM. KE.FD. LC.AB. paral- 
leli diametro AB.erunt MI.EI.DI 
CI. linus ver/id imorum arcuum. 

Rurfus arcuum AL. AF. AK. AN. 

AI. finus redti erunt redta BC.BD. 

BE.BM.BI. & ME.ED.DC. diffe- 
rentia tam finuum redfcorum qua 
verforum. Dico maiorem effe ra- 
tionem CD. qua vicinior eft cen- 
tro B. ad DE. qua remotior eft, B C E HI 

quam 
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quam arcus LF. ad arcum FK. Item maiorem effe rationem.. 

DC. ad ME. quam arcus FL. ad NK. Ducantur chorda? KF. 

FL. KL. Item ex F. & K. perpendiculares ad AB. reds FG. 

KH. fecantes CL. in pundis P.Q. Quoniam in triangulis re- 
dangulis KPL. FQL. maior eft angulus QLF. angulo PLK. 
minorerit reliquus QFL. reliquo PKL. Igitur minor eft ratio 5 ».r. 

PK. ad KL. quam Ql\ ad FL.& permutando minor ratio KP. hu,us * 
ad FQJdeft EC.ad DC. quamKL.adLF. fed KL. chorda_, J4.1. 
arcus KL. ad FL. chordam arcus FL.minorcm habet rationem , 
quam arcus KL. ad arcum FL. Igitur reda EC. ad re- huius' 
dam CD. minorem habet rationem, quam arcus KL. ad ar- JJ-f- 
cum FL. & diuidendo , & conuertendo , maiorem habet ratio- 
nem DC.ad DE. quam arcus FL. ad arcum FA". Atque eo- 
dem prorfus modo demonftrabi&ur maiorem effe rationem 
DE. ad EM. quam arcus Fa\ ad arcum A'N. &EM. ad MI. 
quam A'N. ad NI. Sed non fint differentia? coniunda?, vt DC. 
ac ME. Rurfuscum maiorem habeat rationem DC. ad DE. 
quam arcus FL.ad arcum FA^.Item etiam maiorem habeat DE 
ad EM. qua arcus F K. ad arcu A'N. habebit ex squalitate DC. 
ad ME.maiorem rationem quam arcus FL. ad arcum A'N. 

Denique fint didar differentis in diuerfis Quadrantibus, vt 
differentia DC. in Quadrante BAI. & differentia EF. in Qua- 
drante BAQjjlla vicinior, hsc remotior a centro : fumantur 
rcdsBG.BH.squalesipfis BC. 

BD. erunt DC. GH. squales & 

EF. remotior a centro quam GH. 
quare maior erit ratio GH. ad 
EF. quam arcus MN. refpon- 
dentis lpfi GH. ad arcum OP. re- 
fpondentem differentis EF; vt 
probatumeft primaparte huius, 
fed differentis GH. squalis eft 

differentia DC. & arcui MN. ar- - 

cu$A'L. Igitur maior eft ratio DC. ad EF.quam arcus ^L. ad 1 
arcum OP. Quod eratdemonftrandum . 

E 2 THEO- 
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THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 

S I fint duo arcus inarquales, minor vterque Qua- 
drante* aut alter maior alter minor,- maioraii 
minorem minorem habet rationem , quam fi- 
nns verius maioris ad linum verfum minoris. 

IN circulo FEL. fumantur primum duo arcus in Quadrante 
FL. (cuius c&rum A.dua? diametri perpendiculares AF.AL.) 
fcilicct DF. maior & EF. minor . Ex pundis E. D. in diame- 
rrum AF. ducantur finus redi DB. EC. erit BF. finus verfus 
maiorisiircus DF. «St CF. finus ver- 
fus minoris EF. Dico maiorem clTe. 
rationem BF. ad FC. quam arcus 
DF. ad arcum FE. Bft enim FC. dif- 
ferentia FA. finus redi Quadrantis 
FEL. & finus redi CA. arcus EL. 

Item CB. eft differentia finus redi 
CA. arcus EL. «St finus redi AB. ar- 
^ 9 ilis cus DL. Igitur maior eft ratio differentia? BC. vicinioris cen- 
tro , ad differentiam CF. remotiorem,quam arcus DE. ad ar- 
cum EF. & componendo 3 maior eft ratio BF. ad FC. quam.. 
DF. ad FE. 

Sit fecundo arcuum alter maior Quadrante, alter minor: 
vt , arcus FE. fit minor Quadrante FL. & arcus FD. maior eo- 
dem Quadrante . Dudis finibus re- 
dis EK. LA. DB.erit KF.finus ver- 
fusarcus FE. & BF. finus verfus ar- 
cus FD. Item AF. finus redus Qua- 
drantis FL. «St AB. finus redus arcus 
LD.Dico maiorem effe rationem BF. 
ad KF.quam arcus DF.ad arcum EF 
Quoniam maior eft arcus FL. arcu 
LD.maior erit ratio arcus FL. adar- 

huius 


F 
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cum LD. quamFA. finus redi arcus FL. ad AB. finum re— ^ 
dum arcus LD. Igitur maiorratio AB. ad AF. quam arcus , 6 01 j'. 
LD. ad arcum FL. & componendo maior ratio BF. adFA. 
quamDF. adFE. fed FA. ad FK. maiorem habet rationem., 
quam LF.adFEjvt prima parte huius propofitionis demon- 
ftrarumeft , ergo ex arquali maioreft ratio BF.ad FK. quam 
finus DF. ad FL. ideoque minor ratio arcus DF. ad arcum FE. 
finus quam verfi BF. ad finum verfum KF.Quod fecundo loco 
cratoftendendum. 

PROBLEMA I. PROPOS. XXXI. 

C irculum ica fecarc,vt finus verfi arcuum Qua- 
drante maiorum maiorem habeant rationem, 
quam arcus,- fi maiores cum minoribus com- 
parentur. 

CENTRO L. deferibatur circulus ABC. cuius diame- 
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ter AC. & ex L. duda perpendicularis LB. fecet circulum ia-# 
duos Quadrantes AB. BC. & fumatur arcus BD. qui fit tertia 
pars Quadrantis . Item cx D. reda DM. perpendicularis dia- 
metro AC. Ex pundis autem D. &B. ducantur duas reda? 
DH. BI. tangentes circulum in pundis D.B.& occurrentes re- 
dis LB. MD. produdis in H. I. ac fccantes fe in pundo F. Per 
pundum F. cx pundo C. ducatur CFK. reda fecans MD.pro- 
dudam in -K. & circulum in O. & LB. in G.& ex O. ducatur ad 
diametrum perpendicularis ON. erunt MC. NC. finus verfi 
arcuum DC. OC. quadrante maiorum . Dico maiorem effe^ 
rationem MC. ad NC. quam arcus DBC. ad arcum OBC. 
ConnedaturLF. fecans circulum io E. Quoniam triangula»* 
LDF. LBF. redum angulum LDF. redo LBF. aqualem ha- * 
bcnt,eftquevt DL. ad LF.itaBL.ad LF.& quilibet reliquo- 
5liIt rum angulorum DFL.BFL. minor redo 5 asquales erunt anguli 
7-6. DLE. BLE. ideoqueasquales arcus DE. BE. accumDB. fit 
* 6 ' 3 ' pars tertia Quadrantis, erit DE. fexta pars eiufdcm,ac pro-l 
inde in triangulo redangulo LDH. erit angulus DLH. tertia 
pars redi , & DHL. duas tertias ; ideoque in triangulo ctiam^ 
redangulo FBH. erit tam angulus HFB. quam ad verticem». 
IFD. tertia pars, id eft quinque decima? quinta vnius redi. 
Rurfusin triangulo redangulo GCL. angulum GCL. id eft 
OCA. metitur medietas arcus AO. quare cum arcus AD. fit 
duae tertias quadrantis , & DE. fexta pars quadrantis , erit eo- 
rum medietas vna tertia j& vna duodecima Quadrantis, id 
eit quinque duodecim* ipfius Quadrantis s maior autem eft 
»*.i. arcus AO. quam AE. Igitur angulus OCA. id eft GCL. id eft 
GFB. id eft IFK. maior eft quinque duodecimis vnius redi. 
Eft autem dcmonftratum angulum 1FD. continere tantiuv* 
quinque decimas quintas vnius redi. Igitur maior eft angu- 
lus IFK. angulo 1FD. Quare polito eodem finu toto FI. maior 
eft fecans KF. maioris anguli , fecantc FD. minoris ; quibus fi 
communis addatur FO. maior erit KO. quam dux DF. Y O. at 
vero dux reda? D F. FO. maiores funt arcu DO. ( vt mox pro- 
nieuL..babimus)aaiorigitureftredaKO.arcu DO. minor autem». 

eft 
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eft chorda OC. arcu OBC. Igitur maior cft ratio re<fta? KO.ad 8 ‘*' 
re&a OC.quam ciufdem KO.ad arcum OBC.& KO.ad arcum 
OBC. maior quam arcus DO. (qui minor eftrcdta KO.)ad 
arcum OBC. Igitur maior cft ratio KO. ad OC.quam arcus 
DO. ad arcum OBC.fed vt KO.ad OC. ita MN. ad NC. Igi- 
tur maior cft ratio MN. ad NC. quam arcus DO. ad arcum 
OBC. & componendo maior ratio MC. ad NC. quam arcus 
DC. ad arcum OC. Quod erat dcmonftrandum . 

Quod vero maiores fint DF. FO. quam arcus DO. ita pro- 
batur . Conne&atur LO. & ducatur re<fta OP. tangens circu- 
lum in O. & fecans LE. in P. fupra pumftum E. Cum in trian- 
gulo rc&angulo LOP. angulus LOP. fit re&us, erit LPO.acu- ji.i. 
tus, ergo in triangulo OPF.angulus OPF. obtufus j maius igi- 
tur eft latus FO. latere PO. At vero maior eft tangens DF.*^" 
arcu DE. & tangens OP. arcu EO. Igitur dua? tangentes DF. i.de 
PO. funt maiores arcu DO. Sed duabus tangentibus DF. f !^ ra 
PO. maiores funt probat» DF. FO. & ipfis DF. FO. oftenfa lirjio 
eft maior KO. Igitur maior eft KO. quam arcus DO. 

S C H O L I V M. 

P 6 te fi etiam demonflrari, fi punttum aliquod fumatur inter 

L. vt punttum ducatur fmus rettus maiorem ejfe ratio- 
nem finus verfi MC. ad finum verfum QC. quam arcus TfBC. ad ar- 
cum fi enim non fit maior ratio MC. ad CQ^ quam DBC. ad BBC. 
fit minor aut aqualis, ac ponatur primum minor. Cum maior fit ratio } i. 
MC.ad quam arcus DC. ad arcum CO. minor autem ratio MC.ad 
CQ^quam DC.adCB^ Igitur , ex 13. huius , maior erit ratio M 7 ^. hiuus 
MQ^quam arcus DO. ad arcum -DB- & conuertendo , minor ratio QM. 
ad quam BJ>. ad DO. & diuidendo , minor ratio jQTvf. adTfftl. 1? . 
quam BP. ad OD. quod eft abfurdum , ofienfum enim efi propofitione 2 9. huius 
huius , maiorem e fle rationem QJ^ad T^M. quam Bp. ad OD. 

Sed dicatur ratio MC.ad CQ^eadem efle rationi DC. ad CB- QH°~ 
niam eflvt MC.ad CQ. itaDC. ad CB- erit per conucrfionem rationis , 

&■ conuertendo , vt MQ j. ad MC. ita DTt^ad DC. fterum M[. ad C 7 \\ 
maiorem habet rationem quam DC. ad CO. vt in propofitione osienfun 
efi , erit per conuerfionem rationis , minor ratio M C. ad M 2 i- quam D C. 

ad 
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( ad DO. Quare cura fit rt TrlQjtd MC. ita Dl^ad DC.& 7rif. *d 7H7{. 
Sc k ° ' minorem habeat rationem quam DC. ad DO. ex aqualit ate , minor erit 
* z *‘ratio MQjxd iWl^. quam Dl{. ad DO. &• diuidendo minor ratio QJ^. ad 
, 9 "HM. quam I{0. ad OD. Quod efl abfurdum , cum ex 19 . huius , maior 
huius fit ratio ad f{jrl. quam t{0. ad OD. 

In hoc problemate ajftmpfimus principium Archimedis , chordam ef- 
fe arcu minorem , tangentem eodem maiorem , quod fi ideo minus Geome- 
tricum Videtur , faltem idem momentum habeat , quod multa Archi- 
medis propofitiones ex illo fonte deriuata , quibus cum fidem battenus ne- 
mo mfii d.yiciu(ipn-ro; abrogarit , neque nottram tjfdern natalibus ortam , 
tanquam fpuriam quifquam reijciet . 

THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXII. 

T Angentis maioris arcus , ad tangentem mi- 
noris, maior eft ratio, quam fecantis maio- 
ris arcus ad fecantem minoris . 

I N Quadrante ABC.cuius centrum A.diameter AB.maio- 
ris arcus BF. iit tangens EB. fccans AE. & minoris arcus BG. 
fit tangens DB. & fccans AD. 

Dico maiorem cifc rationem., 

EB.ad DB.quam AE.ad AD. 

16.1. Cum enim in triangulis redan 
gulis A BD. ABE. maior fit an- 
gulus ADB. externus interno 
huius A EB. minor erit ratio BD. ad 
DA. quam BE. ad EA^ & per- 
mutando , ac conuertcndo , maior erit ratio EB. ad BD. quam 
AE, ad AD. Quod oftendendum erat . 

PROBLEMA II. PROPOS. XXXIII. 

Q Vadrantem ita fecare in duos arcus, vt finus 
ver/i aqualem, minorem , maioremue ra- 
tio- 
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tioncm habeant, quam aut Tccantes eorumdem ar^. 
cuum,aut finus rc<Sti complementorum, minorem, 
vero quam tangentes eorumdem arcuum , fi maiores 
cum minoribus comparentur. 

SIT Quadrans ABC. cuiuscentrum A. diametri inuicem 
perpendiculares , AB. AC. Sumatur primum reda AH. ae- 
qualis redar IC. & ducantur perpendiculares ad AC. reda: 

HD. IE. fecantes peripheriam Quadrantis in D. F. erit AH. 
finus redus arcus.BD.& AI. finus redus 
arcus. BE. at vero IC. erit finus verfus 
arcus EC. Sc HC. finus verfus arcus 
DC. qui duo pofieriores arcus priorum 
funt complementa . Dico eandem ciTc 
rationem finus verfi HC. ad finum ver- 
fum IC.quaeeft finus complementi IA. 
ad finum complementi HA. Cum enim 
aequales fint AH. IC. addita communi ~ ' ~ ».Pron. 

AH. aequales erunt HC. IA. vt igitur finus verfus HC. ad 
finum verfum IC. ita finus redus IA. ad finum redum HA. 
vt vero IA. ad HA. ita fecans arcus DC. ad fecantcm arcus CIaui|B _ 
EC. vtaClauiodemonilratumeft. prop. 23. de fccanribus. ,,.dc\an- 
Igitur vt finus verfus HC. arcus DC. ad finum verfum IC. ar- genius, 
cus EC. ita fecans arcus DC.ad fccantem arcus EC. 

Sit fecundo finus verfus CI. maior finu redo HA.addatur 
communis IH. Quoniam duabus lineis inaequalibus maiori 
Cl.minori HA. eadem quantitas IH. addita eft, habebit per 1. huius, 
primam huius HC. ad CI. minorem rationem quam IA. ad 
HA. & quam fecans arcus DC. ad fccantem arcus EC. 
quam oftendimus modo eandem habere rationem quam IA. 
ad HA. 

Sit tertio finus verfus IC. minor finu redo HA.addita com- 
muni HI. eodem modo,ex prima huius, demonftratur i maio- 1. huius, 
rem effe rationem HC.ad IC.quam IA. ad HA. aut quam fe- 
cantis arcus DC.ad fccantem arsusEC. 
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huius. . Deniqi cum maiorem habeat rationem tangens arcus DC. 
ad tangentem arcus EC. quam fccans eiufdem arcus DC. ad 
fccantem arcus EC. fccantes autem dictorum arcuum in duo- 
bus prioribus cjfibus aut maiorern,auta?qualcm rationem ha- 
tj. y. beant, quam finus verfi corumdem arcuum , habebit tangens 
arcus DC. ad tangentem arcus EC. maiorem rationem, quam 
HC. finus verfus arcus DC.ad IC.finum verfum arcus EC. 
•Igitur quadrantem ita fccauimus vt &c. 

* • 

PROBLEMA III. PROPOS. XXXIV. 


Vadrantem ira fecare in duos arcus, vt tam fc- 
cans maioris ad fecantem minoris, quam fi- 
nus redus complementi minoris,ad linum 
tedum complementi maioris, maiorem ha- 
beant rationem , quam arcus maior ad minorem . 



Fiant omnia qus in duobus primis cafibus procedentis pro- 
pofitionis . Dico maiorem eflc rationem IA. ad HA. item fc- 
cantisarcus DC. ad fecantemarcus EC. quam arcus DC. ad 
t'au.p!ii! arcum EC. Cum enim, in primo cafu, fit vt IA. ad AH. ideft 
‘ !c fccanti- vt fccans arcus DC. ad fccantem arcus EC. ita HC. finus vcf- 
s ? huius ^ us arcus DC.ad IC.finu verftun arcus EC.maior autem fit ra- 
1 3. tio HC. ad IC. quam DC. ad EC* etiam IA. ad HA. & fccans 

arcus DC. ad fccantem arcus EC. maiorem habebunt ratio- 
nem, quam arcus DC. ad arcum EC. 

}}. u.us . E ac jem,ac validiori ratione,in fecundo cafu : cum maior fit 
ratio IA. ad HA. item fecantis arcus DC. ad fecantemarcus 
EC.quam HC.ad 1 C.& HC. ad IC. maior quam arcus DC. 
1 3 - f- ad arcum EC. maior erit ratio IA. ad HA. & fecantis arcus 
DC. ad fecantem arcus EC. quam ipfius arcus DC. ad arcum 
EC. Quare Quadrantem ita fccauimus &c. 


THEO- 
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THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXV. 


S inus redi duorum arcuum, quorum aut vterque 
minor cft tertia parte Quadrantis, aut alter ter- 
tia: parti Quadrantis arqualis, alter minor } ma- 
iorem habent rarionem,quam arcus complemento- 
rum,!! maiores cum minoribus comparentur . 

Sit Quadrans ABC. cuius latera AB. AC. centrum A. in eo 
fumantur duo arcus inarquales BD.ininor DE.maior,fitq; BD. 
minor tenia parte Quadrantis , & BE. aut aqualis tertiat parti 
Quadrantis aut minor : & ducantur ad D 
oppofitum latus Quadrantis perpendi- B, — e 
culares DH.EI. erit AH. finus rc&us ar- 
cus BD. & AI. finus rc&us arcus BE. j 
Item erit arcus DC. complementum ar- 
cus minoris BD. & EC. complementum 
arcus maioris BE. arcuumque DE. EC. , 
finus verfi HC. IC. Dico maiorem efie A 
rationem IA. ad AH. quam arcus DC* . * < ;• j , , . * ■ 
ad arcum EC. NamfiBE.fittcftia pars Quadrantis, erit AI. 
aequalis ipfi IC. Si vero BE.fit minor tqrtjajjarte Qiuukaruas 
erit AI. minor quam IO acpromdeAH. parsipfiusnl. cfit 
multo minor quam IC. Quoniam igitur IC. maior cft ,quatn 
AH.& addita cft vtrique quantitas a?qda!&,imofcadcm HI. 
maior eft ratio CI. ad AH. quam GH.ad AI. & permutando 
maior ratio Cl.ad CH.quam AH.ad AI.ideoquemai.or AI. ad 
AH.quamCH.ad Cl.at CH.finus vcrfusarcus I)C. ad IC. fi- 
num verfum arcus EC. maiorem habet rationem quam arcus 
DC. ad arcum CE. Igitur AI. ad AH. maiorem habet ratior 
nem quam arcus DC. ad arcum CE. Quod erat demonftran- 
dum. . : ! . ! • 



THEO- 
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THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXVI. 

S Ecantcs duorum arcuum inaequalium , quorunu 
aut vterque fit maior duabus terti js Quad rantis, 
aut alter maior,alter aqualis i maiorem habent 
rationem, quam arcus ad arcum .* fi maiores cum, 
ipinoribus conferantur . 

In figura fuperioris propofitionis fint finguli arcus EC. 
DC. maiores duabus tertijs Quadrantis, erunt tam EB. quam 
DB.minores vna tertia. Vel fit.EC.dua? tertia? erit CD. maior 
vna tertia, ac EB. vna tertia, BD. minor vna tertia . Dico ma- 
iorem clfe rationem fccantis DC. adfccantem EC. quam ar- 
cus DC. ad arcum EC.Nam fuperiori propofitione oftenfum 
eft maiorem efle rationem IA. ad AH. quam DC. ad EC. fcd 
vt IA. ad AH. ita fecans arcus DC. ad fecantcm arcus EC. 
Igitur maior eRratio fecantis arcus DC. ad fecantcm arcus 
EC. quam arcus DC. ad arcum EC. Quod fuit probandum. 

#•** * * . . • " t 

THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXVII. 

• * \ • 

D Vorum arcuum inaequalium , quorum vter- 
que fit minor Quadrante, aut alter minori 
differentia Quadrantem excedar, quam alter 
ab eodem deficit i finus verius maioris,ad finum ver- 
fum minoris maiorem habet rationem , quam tan- 
gens dimidij maioris ad tangentem dimidij mino- 
ris j & chorda maioris, ad chordam minoris maio- 
rem habet rationem , quam fecans dimidij maioris 
ad fecantcm dimidij minoris. Quod fi dcfc&us fue- 
rit squalis, aequalis erit proportio, fi exceflus defe- 
ctum 
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dum (uperet, aut vtcrque arcus fuerit maior Qua- 
drante, minor er it proportio eorumdem finuum ver- 
forum inter fc,quam tangentium i & chordarum a 
quam fccantium. 

. IN circulo ABG. cuius centrum E» diameter AE. fecans 
circulum in A. fit arcus maior AC. minor AB. illius chorda». 
AC. huius AB. illius finus rcdlus CH. huius BD. fecantes dia- 
metrum AE. in pun&is HD. erit HA. finus verfus maioris ar- 
cus AC. & DA. finus verius arcus minoris AB. fitque primum 
vteruis arcus minor quadrante. Dico maiorem effe rationem 
HA. ad AD. quam tangentis dimidij arcus CA.ad tangentem 
dimidij AB. & maiorem AC. chorda: ad AB chordam ,quara 
fetantis dimidij arcus AC.ad fecantem dimidij arcus AB.Pro- 
ducaturDB. quantum libet, & accipiatur DF. arqualis finui 
HC. qui cum fit maior quam DB. cadet pumftum F. vitra B. 
extra circulum , & conneftatur AF. erit angulus ACH. dimi- 
dius anguli AEC. id cft arcus AC.( producis enim re&is BD. 
CH. in circumferenti? punfta K.I. angulus ACI. in fiftit arcui 
AI. qui arcui AC. cft aequalis , & Angulus ABD. arcui AK. ae- 
quali ipfi AB. ) & angulus ABD. dimidius anguli AFB.feu ar- 
cus AB. atque in triangulis rc&angulis CHA. FDA. pofito 
finutotoCH. aut FD. illi «quali, erit HA. tangens anguli 
HCA.ideft,mcdietatisarcusAC.&ciusfcca«s CA. ltcm_. 
DA. tangens anguli DFA. &FA. eius fecans. lam veio,qu« 
propottio HA. Imus verfi arcus AC. ad DA. finum verlum ar- 
cus AB. eadem eft HA. tangentis ^ 

anguli HCA. ad DA» tangentem-, 
anguli DFA. nam vtrobique cft 
proportio squalitatis : fcd angulus 
AFD. minor eft angulo ABD. minor 
eft igitur tangens anguli AFD. tan- 
gente anguli ABD. Igitur maior eft 
proportio HA. tagentis anguli HCA. 
ad DA. tangentem anguli DFA. 

i quam 
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quam ad tangentem anguli DBA. fed vt HA. tangens angu- 
li HCA. id eft dimidi j arcus AC. ad DA. tangentem anguli 
DFA. ita oftenfus eft HA. finus verfus arcus AC. ad DA. li- 
num verfum arcus AB. Igitur maior eft proportio HA. finus 
verfi arcus AC. ad DA. finum verfum arcus AB. quam HC. 
tangentis anguli HCA. feu medi j arcus AC. ad tangentem 
anguli DBA. fcumedij arcus AB. 

Sed fit arcus AC.maior quadrante, & duda EG. perpendi- 
culari ad diametrum AE. minor fit arcus CG. quo quadran- 
tem fuperat i quam arcus BG. quo arcus AB. difterta Qua- 
drante. Rurfus cum finus HC.ut maior qua DB.cadet pundu 
F. vitra pundumB. extra circulum; eodem prorfus modo quo 
prima parte huius , oftendemus HA. finum verfum Arcus AC. 
ad AD. finum verfum arcus AB. maiorem habere rationem^ , 
quam HA. tangentem med i j arcus AC. ad tangentem mc- 
dij arcus AB. ' . V irr rani 



Sit fecundo arcus GC. arcui GB. 
a?qualis, idcoque reda? DB. HC.a?- 
quales, cadatqucpundum F. in ip- 
fum C. Dico eamdem elfe ratidriem . \ 

HA. finus verfi arcus AC. ad DA. fi- 
num verfum arcus DA. qua? tangen- 
tis anguli HGA. id eft medij .arcus 
AC. ad tangentem anguli DBA. feu medij arcus AB. Nam-, 
cum in triangulis redangulisarquales fint finus toti HC. DB. 
erit HA. tangens anguli HCA feu U 
dimidij arcus AC. & CA. eiufdem., • 
fecans : item DA. em tangensangu- 
li DBA. feu medij arcus AB. & AB. 
eiufdem fccans. Vt igitur HA. finus 
verfus arcus AC. ad DA. finum ver- 
fum arcus AB. ita HA. tangens di- 
midij, ad DA. tangentem dimidij. 

In fuper fit arcus GC. quo nu- 


A 


C>Uf 



Digitized by Google 


I I B E R t I. 


47 


ior arcus quadrantem fopcrat , maior arcu GB. quo minor 
a Quadrante fuperatur : erit HC. magis diftans a diametro , 
minor quam DB. qua? minu?diftat. 

Igitur iumpta DF. arquali ipfi HC. 
cadet punduln F. inter D. &B. erit . 
rurfus HA. tangens anguli HCA.& 

DA. tangens anguli DFA. qui cum-. 

Iit maior, quam angulus DBA. mi- 
nor erit ratio tangentis HA. anguli 
HCA. ad tangentem anguli DFA. 
quam ad tangentem anguli DBA.fcd 
vt HA. tangens Anguli HCA. ad tangentem anguli DFA. ira 
. HA. finusverfus arcus AC. ad DA. linum yerfum arcus AB. 
Igitur HA.tangensanguli HCA.ideil dimidij arcus AC. ad 
tangentem anguli DBA. feumedij arcus AB. maiorem habet 
rationem, quam didus finus verius HA.ad linum vcifum DA. 

Denique lint arcus AB. AC. vterque maior Quadrante: 
AB.minor & AC.maior : erit reda DB. vicinior diametroma- 
ior quam HC. fumpta igitur DF. ae- 
quali ipli HC. qua: cadat inter pun- A 

da D.B eodem rurfus modo quo pro- 
xima parte, oftendemus maiorem ef- 
fe proportionem tangentis dimidij 
arcus maioris , ad tangentem dimidij 
minoris, quam linus verii arcus ma- 
ioris ad linum verfum minoris . 

Iam vero , quoniam in primo cafu 
maior cft angulus ABD. angulo AFD.maior erit fecans angu- 
li ABD. reda AF. fecante anguli AFD. Rurfus , cum acutus 
lit angulus ABD. quia ADB. redus jobtufus erit ABF,ideo- 
que AF. maior quam AB. maiorem igitur rationem habebit 
chorda CA. arcus AC. ad chordam BA. arcus AB. quam fe- 
cans AC. anguli ACH. id eft dimidij arcus AC. ad lecantem 
anguli ABD. feu dimidi j arcus AB. 
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In fecundo vero cafu cum CA. fit <3c fecans anguli ACH. 8c 
chorda arcus AC. item BA fecans anguli ABD. & chorda ar- 
cus AB. Eandem habebit rationem CA. fecans Anguli ACH. 
id eftdimidij arcus AC. ad BA. fecantcm Anguli ABD. feu 
dimidij arcus AB. quam CA. chorda arcus AC. ad BA. chor- 
dam arcus AB. 

In vltimiscafibus Quoniam maior eft angulus AFD. angu- 
lo ABD. minor erit fecans anguli ABD. id eft dimidij arcus 

AB. quam AF. fecans anguli AFD>& quia angulus AFD.a- 
cutuscft,erit AFB. obtufus,ideoque maior AB. quam AF. 
Igitur piinor eft ratio CA. chorda? arcus AC. ad BA. chordam 
arcus AB. quam CA. fecantis anguli ACH. feu dimidij arcus 

AC. ad fecantem anguli ABD. feu dimidij arcus AB. Igitur 
duorum arcuum ina?qualium &c. Quod erat demonftrandum. 

CO R OLLARI VM. 

E X probitis colligitur , fi finus retlus cum ficante eiufder m 
ircus comparetur > quoad maiorem vel minorem proportio- 
nem • idem de eo dicendum , quod de chorda dupli arcus , ac in 
priori cafu maiorem efie rationem finus reti i arcus maioris ad fi - 
num retium minoris , quam fecantis maioris ad fecantem minoris: 
in fecundo aqualem : in tertio minorem i Nam 3 vt chorda arcus 
maioris , ad chordam minoris ; ita fnus retlus dimidij maioris , 
ad finuu retium dimidij minoris. Cum medietas chorda nihil aliud 
fit , quam fimus dimidij arcus : fid m priori cafu , chorda arcus 
maioris j ad chordam minoris , maiorem habet rationem , quam fe- 
cans dimidij maioris ad fecantem dimidij minoris : Igitur finus 
dimidij arcus maioris ad fimum dimidij minoris , maiorem habet 
rationem , quam fecans dimidij maioris , id efi eiufdem arcus > ad 
fecantem dimidij minoris . In fi eundo vero cafu , ostenditur cjfe 
vt finum maioris arcus ad finum minoris j ita fecantem maioris 
ad fecantem mineris . In tertio minorem ejfi rationem finus ar- 
cus maioris , ad finum minoris , quam fic antis maioris > ad fi cau- 
tem minoris . 


THEO- 
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THEOREMA XXXV. PROPOS. XXXVIII. 

TT^V Vorum arcuum inaequalium , quorum vcerq ; 

1 fir minor fcmiquadrancc,aut alter «quali, 
vel minori differenda femiquadrantem ex- 
cedar, quam alter a femiquadrante deficit; fecans ma- 
ioris ad fecantcm minoris minorem habet rationem , 
quam arcus maior ad minorem . 

» 

IN propofitione 3 7. huius, tribus primis figuris, fit arcus 
AC. maior arcu AB. itavtvterq* fit minor quadrante, aut 
AC. maior AB.minor, ita vt exccfTus AC. fupra quadrantem 
fitautminor,auta?qualis defe<fhii arcus AB.a quadrante.Dico 
fecantem dimidijarcus AC. ad fecatcm dimidij arcus AB.mi- 
norem habere rationem, quam arcum AC.ad arcum AB.Nam 
ex propofitionc 3 7«hui us conftat , minorem, aut aequalem effe 
rationem fecantisdimidij arcus AC.ad fecantem dimidij ar- 
cus AB. quam chordar AC. ad chordam AB. fed chorda AC. 
ad chordam AB. minorem habet rationem quam arcus AC. c°. r - 12 *' 
ad arcum AB. id eft quam dimidius AC. ad dimidium AB. 
ergo fecans dimidij arcus AC. ad fecantem dimidij arcus 
AB. minorem habet rationem, quam medius arcus AC. ad 
medium arcum AB. qui arcus fecantibus refpondent . Igitur 
duorum arcuum &c. quod erat &c. 

\ COROLLA RIVM. 

; I « 

O Vodfi 'vterq', arcus fit min or fimi quadrante, fecans maioris 
ad minorem, non tantum minorem habebit rationem, quam 
arcus maior ad minorem, fed etiam quam complementum arcus mi- 
noris , ad 1 omplementum maioris . Nam in quadrante ABC. fu- 
mantur duo areus BE. BD. vterq\ minor fimiquadrante , quo- 
rum fic antes AG. AF. in tangentem GB. incurrant, in pur.ttts 

G GF. 
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GF. erit DC* complementum minoris arcus DB. & EC. cm-> 
plementum maioris BE. Dico fntnorem ejft rationem AG. ad AF f 
quam arcus DC. ad arcum . EC. Du- 
cantur duo finus complementi Dii. Et. 

^oroJ.i.id. minor erit laeto DH. ad EI. quaUui 
luiiu. arcus DC* ad arcum EC. vt autenut 
DH. ad EI. ita AG. ad AF. (hoc 
enim i Clauio demofiratum ejl propof. 

22.de fec antibus , & deducitur ex 3 7. . 
huius) igitur minor e SI proportio AG. ad 
AF . quam arcus DC. ad arcum EC. 


> 

r 

Q. 

f 
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THEOREMA XXXVI. PROPOS. XXXIX. 

S inus re&us maioris arens > ad finum re&um mi- 
noris, minorem habet rationem , quam chorda 
maioris , ad chordam minoris * & chorda ad 
chordam minorem rationCm , quam finus verfus ma- 
ioris, ad finum verfum minoris . 

IN circulo ABC. fit arcus ma- 
ibr quilibet AC. minor AB. 'quo- 
rum chorda? CA. BA. finus redi 
CH. BD. finus verfi HA. DA. Di- 
co minorem dTe rationem CH. ad 
BD. quam CA. ad BA. de minorem 
CA. ad BA. quam HA. ad DA. 

Nam in triangulis re&agulis AHC. 

ADB. cum maior fit totus angulus 
BAD. fui parte CAH. erit reliquus angulus ABD» minor 
»j.huiu$. 3 n g U i 0 ACH. Confiat igitur 0x23. huius, minorem eflfe ra- 
tionem HC. ad CA. quam DB. ad BA. & permutando , 
minorem rationem effc HC. ad DB. quam CA. ad BA. 
Burfus per eandem propofitionem,cu maior fit angulus DAB. 

angulo 


A 
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angulo HAC. minor erit ratio DA. ad AB. quam HA. 
ad AC. &permutando,&conuertendojmaior ratio HA. ad 
•DA. quam CA. ad BA. ideoq; minor CA. ad BA. quam 
HA. ad DA. Igitur finus redus maioris arcus &c. quod erat 
probandum,- 

■ COROLLARI VM. 

H inc confiat ftnum retium dimidij arcus maioris , ad fniAns 
r ellum dimidij minoris , minorem habere rationem , quam 
ftnum verfum arcus maioris , ad ftnum verfum minoris . Nam fi- 
nus reti us dimidij arcus AC. e fi medietas chorda AC. & Jinus 
rectus dimidij arcus AB. est medietas chorda AB. vt confiat ex 
definitione Jinus retii : cum igitur vt tota chorda AC. ad totan^j 
AB. ita illius medietas, ad medietatem huius fitq\ proportio chor- 
da AC. ad chordam AB. minor quam Jinus verJiH A. adjinum 
verfum DA. etiam finus reffus dimidij arcus AC. ad Jinum re- 
(tum dimidij AB. minor erit ratio, quam HA. ad DA. 

■THEOREMA XXXVII. PRO P OS. XL. 

S I trianguli redanguli redum angulum perpen- 
dicularis in bafim demifla fecet, & ex pundis , 
vbi lacera bafi iunguntur, lateribus ipus ecqua- 
les partes ex ba(i abldndantur ; reda? ex trianguli un- 
gulo redo ad puiidafedionis dudic diuidunt angu- 
los a perpendiculari cum lateribus fa dos, bifariam . 

SIT triangulum G AD. rcdangulum ad A. & ex pundo 
A. demifla AE. perpendicularis in bafim DG.fccet angulum 
redum in angulos DAE. GAE. &cx pundo G. cx bafiab- 
fcindatur GI. aequalis lateri AI. & cx A. ducatur AI. Dico 
redam AI. diuiderc angulum DAE. bifariam Diuidatur an- 
gulus AGD. bifariam duda GL. queefccet. AE. inN. <5^ 
• .G a AI. in 


Digitized by Google 


J- 1- 
Jt-T. 

io- Pron- 
«J.i. 

Z.6. 
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AI. inM. Quoniam «cqualia funt latera GA. GI. in triangu- 
lo GAI. cx dcfcriptione , aequales erunt anguli GAI. GIA. 
fcd & ex dcfcriptione , aquales funt AGM. IGM. aquales 
igiturfunt & reliqui . AMG. IMG. atq; ideo redii. 

Rurfus cum in triangulis GEN. ANM. Anguli ad verti- 
cem N. aquales fint, & GEN. AMN. redii , aquales erunt 
& reliqui EGN. NAM. id cft EAI. cum autem aquales etiam 
fint EGA. EAD. ablatis aqualibus EAI. EGN. rema- 
nent aquales NGA. A 

IAD. Igitur cum an- 
gulus EAI. fit aqua- 
lisanguloEGN. <5^ 

Angulus IAD. aqua- 
lis angulo NGA. fint jy 
autem cx hypothefi, 
anguli EGN. NGA. aequales, erunt & anguli EAI. IAD. 
aquales. Atq^ idem etiam oftenditur, fi ipfi DA. aqualisfu- 
matur DH. eodem .n.prorfus modo probabitur, a redfa AH. 
angulum EAG. bifariam diuidi . Igitur fi trianguli redtan- 
guli angulum redfum &c. Quod eratdemonftrandum . 

THEOREMA XXXV1II. PROPOS. XLI. 

D lfferentiafecantismaioris arcus cumfinu to- 
to, ad differentiam fecantis minoris , mafo- 
rem habet rationem^quam tangens maioris 
arcus ad tangentem minoris . 

IN circulo AGF. cuius centrum. I diameter IA. fuman- 
tur duo arcus ina?quales maior AF. minor AG. quorumtan- 
gentes. AH. AD. fecantes IH. ID. & differentiae fecan- 
tium cum finu toto HF. DG. Dico maiorem effc ratiouenu. 
AF. ad DG. quam AH. ad AD.diuifa AI. bifariam in E. 
centro. E. deferibatur circulus ABCI. fecans fecantes in_» 
pundtis B. C. & ducantur redte AG. AF. £B. AC- QilP- 

niatn 
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mam in triangulis IAH. IAD. re<5hiseft angulus ad A. ma- 
iori angulus ADI. externus, interno DAI. minor erit ratio 
AD. ad DI. quam AH. ad HI. & conuertendo maior rado 
IDi ad DA. quam IH. ad HA. fedvt ID. ad DA. ita DA. 
>ad DB. &vt IH. ad HA. ita HA. adHC. (nam cum rc&an- 
gulum IDB. fit «quale quadrato DA. Scredangulum IHC. 
-Quadrato. HA. eritvt ID. ad DA. ita DA. ad DB. & vt 
IH. ad HA. ita HA. ad HC.) Igitur maior eft ratio AD. ad 
DB. quam AH. ad HC.& permutando,* conuertendo, mi- 
nor ratio AH. ad AD. quam HG. ad DB. Rurfus cum in_, 
triangulo reftangulo IAD. demifla fit ad bafim ID. perpen- 
dicularis AB. & lateri IA. fitfumptainbafi «qualis IG. di- 
uidet,cx pr«cedenti,re<fta AG. angulum DAB, bihuiam^, 
atq> eodem modo in triangulo re&angulo IAD. redla AF.di- 
uidet angulum HAC. bifariam. Quare cum in triangulis re- 
dhngulis ABD. ACH. aneulus CAH.fit maior angulo BAD. 
maior erit rado BA. ad AD. quam CA. ad AH. fedvt BA. 
ad AD. ita BG. ad GD. &vt CA. ad AH. ita CF. ad FH. 
(nam angulos BADXAH. re&« AG. : AF.bifariam diuidunt) 
igitur maior ratio BG. ad GD. quam CF. ad F. H. & com. 
ponendo, & permutando maior rado BD. ad CH.quam DG. 
ad FH. & conuer- A 
tendo, minor ratio 
HC.adDB.quam 
FH. ad DG. Cum 
igitur minor fit ra- _ 
tio AH. ad AD. 
quamHC.adDB. 
vt paulo anteoften 
fum eft , item mi- j 
nor rado HC. ad 
DB. quam FH. ad DG. erit etiam ex «qualitate , minor ratio 
-AH. ad AD* quam FH. ad DG. Quod erat demonftrandum . 
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• » 

COROLLARIVM,. 

E X dtslis colligitur , etiam differentia fe cantis maioris arcus 
in fcmicirculo, ad differentiam fe cantis minoris , maior em-t 
effe rattonamj quam tangentis , arcus maioris , ad tangentem mi - 
nor is i ojlen Cum enim eft maior em effe rationem CH.ad BD . quam 
HA. ad DA. 

THEOREMA XXXIX. PROPOS. XLII. 

1 i 

D ifferentia fecantis maioris arcus , cum finu to- 
to, ad differentiam fecantis minoris , maio- 
rem habet rationem , quam finus yerfus ma- 
ioris arcus, ad /Inum verftim minoris . 

IN fuperiori figura, fintrurfusfecantes AE. AD. illa ma- 
ioris arcus BF. ifta minoris BG. carum differenti» EF. DG. & 
dudis finibus redis GH.FI.quontm 
iflefecet AD. in L.iint eorundem- 
arcuum finus vci fi 1B.HB. Dico ma- 
iorem effe rationem FE. ad GD.qua 
iB.acLHB. Ducatur enim KF. para- 
lella ipfi DA. Erit angulus FKE.«- 
qualis angulo ADE. angulus autem 
A DE. eft obtufus (cum enim in tri- 
angulo rcdangulo angulus ABD. fit redus', erit ADB. acutus, 
ac proinde eius complementum ADE. obtufus ) igitur etiam-. 
angulus FKE. obtufus eft ; maius igitur eft latus EF.latcre_. 
FK. in triangulo FKE. Rurfus cum parallela: fint lateri BD. 
reda: 1L. HG. in triangulo ABD. erit vt HI. ad HA. ita GL. 
ad GA.&vt HA. ad HB. ita G^.ad GD. ergo exaiquali vt 
H I. ad HB. ita GL. ad GD. & componendo vt IB. ad BH. ita_ 
LD. ideft FK. illi »qualis(cft enim KDLF. parallelogram- 
mum ex deferiptione) ad GD. Sed maior oftenfa eft FE-quara 

FK. 
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SS 


FK. igitur maior ratio eft FE. ad DG. quam FK. id eft,LD. ad 
DG. & 1 B. ad HB. Quod demonftrandum erat . 

•• THEOREMA XL. PROPOS. XLIII. '' M 


* i , . . 

f A Renum continuorum in circulo fefc aquali ex- 

ceilu fupcrantiumjchorda? inter fe, finus item 
re&b funt in continua proportione minori * 
fecantes vero in continua proportione maiori . 

IN circulo ABCD. cuius ^ j! F G 

centrum H. & diameter HA. 7 7 ^ 

fint tres arcus aequaliter dif- 
ferentes,ac continui AB. AC. / 

AD.quorum chordf AB. AC. /XS\ 

AD.& fecantes HE.HF.HG. \ 

Dico primo minorem cffc ra- ‘ 1 

tioncm chorda? AD. ad chor- 


dam AC. quam chorda? AC. ad chordam AB. In triangulis e- 
nimBAC. CAD. aequales funt anguli BAC. CAD.arquali- »7. 3. 
bus arcubus BC. CD. infiftentes : Angulus vero CDA.ma- fch °l- im- 
iori arcui CA.infiftcns erit maior angulo BCA. minori arcui pd Jul , 
BA. infiftcnte. minor igitur eft angulus DCA. angulo CEA. 

Ergo minor eft ratio BA. ad AC. quam CA.ad AD. vt con- 15- huius. 
Itat ex 2 5.huius. 

Rurfus quoniam finus redi dimidij funt chordarum , fint J ? 
autem chordae in continua proportione minori i erunt etiam- 
finus redi in continua proportione minori . 

Denique dico maiorem effe rationem fecantis HA.ad fecan 
temHE.quamfecantisHE.adfecantem HF.nam cumintri- . 
angulisAHE. EHF. aequales fint anguli AHE. EHF. maior 
autem fit angulus AEH.cxternuSjinterno HFE. maior erit ra- coroli. u. 
tio AH.ad HE. quamHE. ad HF. Atqj eodem modo often- hum5, 
detur maiorem effe rationem HE. ad HF. quam HF. ad HG. 

Quod cratoftcndendum . 

THEO- 
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THEOREMA XU. PROPOS. LXIV. 

. . » ... 

T Angentium differentiae quibus arquales arcu^ 
continui rcfpondcnt, funt in continua pro- 
portione maiori . 

' I N figura fuperioris propofition is, fint tres, aut plures ar- 
cus AB. BC. CD. aequales ,accontinui ; & tangentium diffe- 
rentia? illis rcfpondentes AE. EF. FG. Dico maiorem efle ra- 
tionem AE. ad EF.quamEF.ad FG. Nam quoniam angulus 
AHF. diuifus cft bifariam re<5la HE. ob arcus AB. BC. aqua- 
3 les, erit vt AH. ad HF. ita AE. ad EF. Atq, eodem modocum 
diuifus fit angulus EHG. bifariam reda HF.ob aquales ar- 
cus qui aflumpti funt BC. CD. erit vt EH. ad HG. ita EF. ad 
FG. Rurfus quia in triangulis AHF. EHG. quorum anguli 
16.1. AHF. EHG. funt aquales , cx hypothefi,& angulus HFA. 
ij. huius, minor angulo HGE. maior erit ratioAH.ad HF.quamEH. 
ad HG. fed vt AH. ad HF. ita oftenfumeft AE.ad EF. & vt 
EH. ad HG.itaEF. adFG. Igitur maior eft ratio A E. adEF. 
quam EF. ad FG. Quod erat dcmonftrandum . 

THEOREMA XLII. PROPOS. XLV. 

S inuum veriorum, ac re&orum differentia: aqua- 
libus arcubus continuis fubtcnfx, funt in conti- 
nua proportione minori. ‘ 

I N circulo ABC. cuius centrum E. dua diametri fefe per- 
pendiculariter fccent in E. qua fint AO. TIl. & fumantur 
quotlibct arcus aquales ac continui AB. BC.CD.fintquc ar- 
cuum AB. AC. AD. finus rc<fii BI. CK. DL. & finus comple- 
mentorum BF. CG. DH. produCfi in peripheria pun&a O. P. 
Q. S. & qui fccent finus in M.N.& conncchntur OB.PC.QD. 
erunt EF.FG.GH. finuura vcrfoi uin differenti* . Dico mino- 
rem 
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rem dTe rationem EF. ad FG. quam FG. ad GH. Quoniam- 
in triangulis rc&angulis ad Olo. PMC. QNJD. «qualesftint ^ 
etiam anguli IOB.MPC.NQD. aqualibus arcubus AB. BC. Jt . 
CD. infiftentes arquiangula funt 46 - 

triangula difta inter fc., erit ergo 
vtOB.ad Bl.ita PC.ad CM.& 

QD. ad DN. & permutando , vt 
OB. ad PC. ita IB. ad MC. id cft 
EF. ad FG.&vt PC.ad QD. ita 
MC.adND. ideft FG. ad GH. 

Quoniam vero arcus BRO.CRP. 

DRQ^fcfe aequali exceffu fupe- 
rant, aequales enim fumpti funt 

arcus AB. BC. CD. tum inter fe, . 

tum arcubus OP. PQ^QS. minor erit ratio chorda OB. ad 3 ' 
chordam PC. quam chordae PC.ad chordam QD. Igitur & 
re&«e EF. FG. GH. qua? eandem rationem cum dittis chordis 
obtinent , ita fc habebunt , vt minor fit ratio EF.ad FG.quam 
FG.adGH. Quod fiiit probandum. 

PROBLEMA IUI. PROPOS. XXXXVI. 

: * i 4 , 




Vadrantem itafccare,vt finus verfus maioris 
arcus, ad /Inumverlum ininotis, maiorem 
habeat rationem , quam tangens maioris,ad- 


tangentem minoris . 


SIT Quadrans ABC. cuius centrum L. latera perpendi- 
cularia LA. LD. quorum vnumLA. ira fecctur,vt pars LE. 
fit aut «qualis, aut maior quam E A. & ducatur EC perpen^ 
dicularisad LA. & arcus CA.qucm EC. abfeindit ex qua. 
drante,diuidatur bifariam iriB.ducattirqucaritfs BA. finiis 
re&us BR. & conncttatur chorda AC. fecans BR. in I. Item- 
femidiameter L. B. fccans CE.‘in K. & CA. in S. denique per 
I. ipfi AL. agatur parallela IM. fecans CE. in H. & LB. in M. 

H & 
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5 8 Curui ac redi proportio promota. 

6 DL. in N. Conftat EA. efle finum vorfum arcus CA. 

R A. /Inum verfum arcus BA. Item CE. effc tangentem angu- 
li CLE. ideft arcus CA. &KE. tangentem anguli KLE. feu 
arcus BA. Pofito nimirum finutotoLE. Dico maiorem efle 
rationem EA. ad AR. quam CE. adEK. Nam aequalium ar- 
cuum CB BA.arqualesfuntfinus verfiBS.AR. Igitur trian- 
gula BSI. ARI. rcdangula ad pun- , . 
da S. & R. & habentia angulos ad 
verticem. I. arquales arquiangula 
funt , & quia pmerea latera All. 

BS. arqualiafunt , aequalia etiam-. . 
erunt SI. IR. atipfilR. a;qualis eft 
NL.Igitur,cu rurfus in duobus tria- 
gulisredangulisad S. N. etiam an- 
guli ad verticem M. finta?quaies, & 
aequalia latera NL. SI. eodem modo, quo paulo ante often- 
demus in didis triangulis latus SM. lateri MN. & bafim IM. 
bafiML. efle arqualem, maior autem ML. quamMN. Igitur 
maior eft IM. quam MN. ac proinde NM. minor quam dimi- 
dia ipfius NI. atLE. autdimidiaeft,aut maiorquam dimL 
diaipfius LA. qua? multo maior eft quam NI. Igitur maior 
eft LE. id eft HN. quam MN. cadet igitur pundutn M. inter 
punda H. N.ac LM. produda fecabit CE. in K. inter punda_ 
C.H. i maior igitur eft EK. quam EH.Rurfum cum in tria% 
gulo CEA. reda 1H. fit parallella lateri AE. & IR. ipfiHE.ex 
deferiptioneerit vt CE. ad EH. id eft CA. ad IA. ita EA. fi- 
nusverfusarcus CA.ad R A. finum verfum arcus BA.fed CE. 
tangensanguli CLE, ad KE. tangentem anguli KLE. mino- 
rem habet rationemquam CE. adEH. Igitur CE. tangens 
anguli CLE. feu arcus CA. adKE. tangentem anguli KLE. 
feu arcus BA. minorem habet rationem ,quam EA. finus ver- 
fus arcus CA, ad RA. finum verfum arcus BA. Quod 
cr^&c. 


PRO- 
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PROBLEMA V. P R O P O S., XXXXVII. 

D Ato arcu in Quadrante , alium inuenire,ira 
vt tangens maioris ad tangentem mino- 
ris , maiorem habeat rationem , quam finus 
verfus maioris, ad finum verfum minoris. 

S I N V M DB. arcus AB- vteunque acceptum fecet chor- 
da quadrantis AO. in P. ex quo pundo P. ipii AL. parallela». 
PK. du&a fecet femidiametrunu 
LBfin pundlo K; & ad »AL. duca- A 
tur perpendicularis EKC. Dico 
maiorem elfe rationem tangen- 
tis arcus AC. ad tangentem ar- 
cus AB. quam finus verfi eiuf- 
dem arcus AC. ad finum verfum 
arcus AB. Ducatur AC. fecans 

DB. in I. &ex I. ipfi PK. feu I _ — 

AE. parallela agatur 1H. fecani 
EC. in H. quod quidem pun&um I. cadet inter P.& B. 
cum pun&um C. cadat fupra O. idcoquere&a AC. fupra 
AO, & pun&um H. cadet inter pundia K. & C. erit EA. finus 
verfus arcus AC. & DA. finus verfus arcus AB. &CE. tan- 
gens anguli ELC. id eft arcus AC. & EK. tangens anguli 
ELK. id eft, arcus AB. Cum igitur parallela? fint 1H. AE. 
Item etiam DI. & EH. erit vt CE. ad EH. id eft CA. ad AI. 
ita EA. ad AD. fed CE. adEH. minorem habet rationem^, 
quam CE. ad EK. Igitur EA. fiftus verfus arcus AC. ad DA. 
finum verfum arcus AB.minorem habet rationem 3 quarti CE. 
tangens anguli ELC. feu arcus AC. ad EK. tangentem angu- 
li LLK.feu arcus AB. Quod fuit probandum . 


vi n. 
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PROBLEMA VI. PROPOS. XXXXVIII. 



Vadrantem ita fecarc,vt fecaris arcusmaio- 
ris, ad fecantem minoris, maiorem habeat 
rationem , quam arcus maior , ad arcunu 


minorem . 


QV A D R A N S ABI. diuidatur bifariam in G. & arcus 
G. B. rurfus bifariam in F, & ducatur tangens infinita B£. ac 

perpun&aGF.fecantcs AC. * f/c U * Boii u' 
AD.fiatqjvtBC.adBD. ita 
fecansAD. ad aliam quam* 
piam, qua? transferaturex A. 
in E. ita vt A E. fccans arcus 
BH.quart* proportionali fit 
«qualis. Dico maiorem efle 
rationem fecantis AE. ad fe- 
cantem AD, quam arcus HB. ad arcum BG. maiorem aurem 
cfle AE*quam AD. & ideo arcum HB. quam GB. confiat qui* 
BD-maioreit quam BC. quare cum maior ut ratio tangent» 
DB. ad tangentem BC. quam arcus GB. ad arcum BF. maior 
r etiam erit ratio fecantis AE. ad fecantem AD, quam arcus 
1 5 ,*j. r GB. ad arcum BF. fed vtarcusGB. ad BF. arcum, ita arcus 
lB.adaaxumGB.vtrobique enim maior minoris duplus eft, 
* y * &IB. ad BG. maiorem habet rationem quam HB.ad BG.er~ 
go fceans AE* ad fecantem AD. maiorem habet rationem-* 
quam arcus HB. ad arcum BG. Igitur Quadrantem ita fcca~ 
uioms, vc fecans arcus maioris ,&c. Quod erat fii ciendum* 



THEOREMA XLIII. PRQPOS. XLIX* 


S I ex pundtcr diametri produdat extra circulum 
redx ducantur , quae io conuexam , & cauam 

P cri - 
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pcriphcriam incidentes femicirculum fecent,tam fe- 
cantis maioris ad minorem, quam incidentium in_> 
conuexam peripheriam maioris ad minorem , minor 
cft ratio , quam maioris arcus ex i j s quos abfcuidunr, 
ac iubtendunc ad minorem* ■ ♦ 

SIT circulusCDE. in cuius diametro extra circulum pro- 
ducta , fumatur punCtum A. aquO in femicirculum CB. du- 
cantur quotlibct reda: AD. AE. qu* 
couexam peripheriam fecent in puCtis 
F. G. concauam in D. E. Dico mino- 
rem cfle rationem AD. ad AE. itenu. 

AG. ad AF. quam arcus DEF. ad ar- 
cum EG. Nam quoniam reCtangulum 
DAF.a:qualeeft redhngulo EAG.eric 
vt DA. ad EA. ita AG. ad AF. Rurfus 
quoniam chorda: minori EG. additur 
re&a GA. & maiori DF. additur reCla 
FA. minor quam G A. minor erit pro- 
* portio DA. ad EA. quam chorda: DF. 
ad chordam EG. fed chorda DF. ad chordam EG. minorem caoi i.i». 
habet rationem quam arcus DEF. ad arcum EG. Igitur DA. ,luius - 
ad EA. minorem habet rationem, quam arcus DEF. ad ar- 
cum EG. Igitur DA. ad EA. minorem habet rationem quam 
arcus DEF. ad arcum EG. fed vt DA. ad EA. ita oftcnfum eft 
clfeAG.adAF. Igitur minor ell ratio AG. ad AF. quam ar- ij. 
cus DEF. ad arcum EG. Igitur fi cx punCto, &c. Quod erat 
oftendendum. u . 

THEOREMA XXXXIV. PROPOS. L. • 

S I a centro , atque ab extremitate diametri cir- 
culi , dux it&x ducantur ad idem circumferen- 
tia: 
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tix pun&um , qua: chordam , &■ arcum , cui fubten- 
ditur , in partes inaequales diuidant : arcus maior, ad 
minorem maiorem habet rationem , quam Tegmen- 
tum chorda: maius, ad minus. r.: , ' 

SIT circulus ABC. cuius centrum fi. diameter FC. ab 
E. & F. ducantur dua* re&a? FB. EB. ad idem circumferentia* 
pun&um B. qua? chordam quam piam AD. fccencin partes in- 
a?qualcsre&a quidem FB. in H. & £B. in I. Item arcum DA* 
in maiorem DB. minorem- . 

BA. Dico minorem efle ra- 
tionem DH. ad HA. item- 
que minorem rationem DI. 
ad IA. quam arcus DB. ad 
arcum BA. Ex A. & D. du- 
cantur perpendiculares ad 
EB. rc&a? DL. AK. erunt 
ha? reda finus arcuum BD. 

BA. Item ex E. ad AD. per- 
frio!. 17.3. pcndicularis EG. fecansta 
chordam AD. quam arcum 

ACD. &AFD. bifariam in G. C. &F. manifeftum eft,eum- 
arcus DB. maior fit quam arcus BA. ideoque maior dimidio 
totius DA. quod pun&un B. cadet inter A. & C-idcoque pun- 
cta I. & H. interpun&a G. & A. Quare fegmentum DI. ma- 
ius cft fegmento I A.& DH.maius quam HA. Quoniam a?qui- 
angulafunt triangula re&angula DLI. AKI. ob aquales an- 
gulos ad verticem I. erit vt DI. ^.d IA. ita DL. finus redus ar- 
hums 1 ** cusBD.ad AK.finumre&um arcus AB. fed DL.ad AK. mi- 
norem habet rationem quam arcus DB. ad arcum BA. Igitur 
fegmentum DI. ad fegmentum IA. minorem habet rationem 
quam arcus DB. ad arcum BA. Rurfus cum duo anguli ABH. 
DBF.infiftant arcubus arqualibus AF.DF. ideoque fint aequa- 
les, erit vtDH. ad HA. itachordaDB. ad chordam BA. at 
chorda DB. ad chordam BA.minorcm habet rationem, quam 

arcus 





3 1. 1. 
u. 1. 

4 . 6 . 


* 7 ■ 3 - 
1. 6. 
coroll. 
huius. 


Digitized by Google 


LIBER I. 


63 

arcus DB. ad arcum BA. Igitur DH. ad HE. minorem habet 
rationem , quam arcus DB. ad arcum BA. Quod erat , &c. 

1 ' • 

« t * 

COROLL ARI VM I. 

. t . 

H inc patet fi angulus quemdua fubtenfie efficiunt , retia ab 
exter ni tat e diametri duci a dtuidatur , bifariam etiam di- 
urdi • riam probatum cB angulum ABD » bifariam fi cari , k re- 
tia FB. 


COROLLARIVM II. 

G Ontlat etiam > fi in chordam retia ex centro ducatur , qua 
chordam ,(jr Orcum fitbtenfum di u 1 dat ; habere figmenta 
chorda proportionem eandem, quam finus arcuum ; Nam demon- 
firatum eft, effi , vt DJ. ad IA; ita DL. finttm arcus DB. ad 
AK. fimum arcus AB» 

THEOREMA XLV. PROPOS. LI. 

S I apunefto in quo diameter circulum fecat,ex 
ipfa diametro dematur duplum finus re<fti ar- 
cus Quadrante minoris , & ex termino linea: 
abfeiffie alius finus re&us ducatur : arcuum inter fi- 
nus , & extremam diametrum interceptorum maior 
eft ratio, quam dupli finus adfinum i minor autem 
quam dupli finus re&i , ad finum verfum arcus mi- 
noris . . 

IN femicirculoABC. fumatur arcus AB. apun&o A. in 
quo diameter AC. circulum fecar. Quadrante minor, & du- 
«o finu redo BE. ipfius BE. a pun&o A. fumatur dupla AE. & 
ex pun&o F. ducatur FD. finus re&us arcus DA. Dico maio- 
rem effe rationem arcus DA. ad arcum $A. quam reda' FA.ad 

■ - : finum 
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finum BE. minorem autem 
quam FA. finum verfum ar- 
cus DA. ad AE. finum ver- 
fum arcus AB.connedantur 
AB. CD. BC. & in chorda 
BC. fumatur BH. aequalis 
ipfi BA. & AE. aequalis EG. 

&exH. ducatur ad diame- 
trum AC perpendicularis # * 

HK. &conne&anturHA. HG. HF. BD. Quoniam angulus 
ABH. in femicirculore&useftj&rc&us etiam HKA. ex hy- 
pothefi , erunt pun&a A. B. H. K. in circulo . Igitur anguli 
BH A. BKA. in eodem fegmento exiftentes aequales funt , fed 
BHA.eft femircdlus(namfumpta funt duo latera BA. BH. 
«qualia igitur equales anguli B AH. BHA. & fcmirc&i cum-* 
ABC. in kmicirculofitreftus. ) Igitur BKA.eftfemire&us, ac 
proinde cum reftus fit angulus KEB. fcmire&ns eft KBE. «- 

qualia igitur funt latera EK. EB. cum igitur AF. fit dupla ip- 

nus BE. cx hypothcfi , id dft,ipfius EK. erit reliquum AE. KF. 
aequale ipfi EK. Si igitur aequalia demantur AE. EG. rema- 
nebunt GK. KF. «quales . Cum igitur duo triangula HKGl. 
HKF. habeant duo latera HKG. HKF. circa angulos rc&os 
aequalia, habebunt & angulos HGK. HFK. aequales , ideo- 
que complementa HGA. HFC. aequalia'. Item quia CAE.re- 
<ftangulum «quale eft Quadrato AB. (eft enim vtCA.adBA. 
itaBA.adAE.ideoque proportionales funt CA. BA. AE.), 
&AG. eft dupla ipfius AE. ex hypotfiefi erit rc&angulum-# 
CAG. duplum Quadrati AB. fed A,H. eft duplum Quadrati 
AB. cum fit «quale Quadratis re<ftarum AB. BH. qu« ponun- 
tur «quales, igitur re&angulum CAG. «quale eft Quadrato 
AH. Quare vt CA. ad AH. ita AH. ad AG. aequiangula igitur 
funt triangula CAH. HAG. Igitur angulus AHG. angulo 
HCA. eft «qualis. Cum vero oftenfi fint «quales anguli 
HFC. HGA.crunt reliqui anguli HAG. CHF. «quales, «qui- 
angulum igitiir eft triaugulum HFC. triangulo HAG. fed 

trian- 
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triangulo HAG. oftenfum cft triangulum CAH. efle «qui- 
angulum ,«quiangula igitur funt triangula ACH. HC-F. 4 6 
IgiturvtAC. adCH. ita CH. ad CF. «quale igitur adu 17. f . 
Quadratum HQredangulo ACF. fed etiam redangulum 8.& n.6. 
ACF. «quale cft Quadrato CD. «qualia igitur funt Qua- 
drata HC. DC. «quales igitur funt reda* HC. DC. Quare 
cum reda BH. fit fumpta «qualis ipfi BA. & HC. oftcnfa fit 
«qualis ipfiCD. erit tota BC. «qualis duabus fimul DC. 
BA.fedCD.DB.maioresfuntquamCB. Igitur funt etiam %o. 1 . 
maiores quam CD.B .dempt« igitur communi CD.rcma- 
nebit DB. maior quam BA. Igitur arcus DA. maior cft 
quam vt fit duplex arcus BA. dupla antem eftFA. ipfius 
EB. maior igitur ratio eft arcus DA. ad arcum AB. quam 
red« FA. adredam EB. Rurfus quoniam arcus BA. elfc 
Quadrante minor maior erit ratio FA. finus verfi arcus 
DA. ad AF. finumverfumarcusBA.guamDA.adBA. 

FINIS LIBRI I. 
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CVRVI AC RECTI 

Proportio promota . 

LIBER SECVNDVS- 

I 

THEOREMA I. PROPOS. I. 

N omni triangulo angulorum in- 
aequalium, maior cft ratio anguli 
maioris ad minorem, ciuam lareris 
oppofiti maiori angulo, ad latus 
oppofitum minori. 

IN triangulo ABC. fit angulus B. maior angulo C. 
Dico angulum B.ad angulum 
Clauiusp.1. C.maiorcm habere rationem, 
de triangulis q uam latUS AC. ad latUS AB. 

1 ' Nam ea eft proportio lateris 

AC. ad latus AB. quae eft fi- 
nus redi anguli B.ad finunu 

coroll.i.is. redum anguli C. Atfinus redus anguli B.ad finum redum 
j.hiuus. anguli C. minorem habet rationem, quam angulus B. ad 
angulum C. IgiturlatusAC.adlatusAB.minoremhabct 
rationem quam angulus B. ad angulum C. ideoque maior 
eft ratio anguli B. ad angulum C.quam AC. ad AB. Quod 
©ftendere oportebat. 

THEO- 
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THEOREMA II. PROPOS. II. 

S I ex trianguli angulo , in bafim perpendicula- 
ris demittatur , ex angulis quos cum lateribus 
facit* maior ad minorem , minorem habet ra- 
tionem , quam , aut maius Tegmentum bafis ad mi- 
nus , aut compofita ex bafi , & aflfumpta inter per- 
pendicularem , & bafim * ad ipfam aflumptam. 

SIT triangulum quodeumque ABC. ex cuius angulo 
B.in bafim AC. perpendicularis demittatur AD. qua? cadat 
primo intra triangulum, fadatque cum lateribus angulus 
ABD.CBD. fitqjABD. ma- 
ior, DBC. minor. Dicoma- B 

iorem cflfe rationem AD. ad 
DC. quam anguli ABD. ad 
angulum DBC. Vt enim AD. ^ 
ad DC. ita tangens anguli 
ABD. ad tangentem anguli DBC. at tangens anguli maio- 
ris ABD. ad tangentem minoris DBC. maioremhabetra- 
tionem,quam angulus maior ad minorem i Igitur AD. ad 
DC. maiorem habet rationem * quam angulus AB D.ad an- 
gulum DBC. 

Sit fecundo triangulum ABC. obtufangulum ad C. 
ftatuatur AC.bafis , in quam produ&am cadat perpendicu- 
laris BD. Dico maiorem die rationem AD. ad DC. quam 
anguli DBA. ad angulum., 

CBD. Sumatur enim ipfi 
DC. a?qualis DE. & conne- 
datur DE. Quoniam duo 
triangula circa angulos re- 
ftosad D.habent latera BD. 

DC.«qualia lateribus BD.DE. «quiangula erunt, & angu- 
gulus EBD. erit «qualis angulo DBC. Cum igitur AD. fit 

I 2 tan- 
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tangens anguli DBA. & DE. tangens anguli DBE. maior 
erit proportio AD.ad DE.idcft DC. quam anguli AfiD. ad 
angulum EBD. ideft CBD. Quod fecundo oftendendum 
erat. 

THEOREMA III. PROPOS. III. 

» i . • . 

S I cx trianguli angulo, in bafim perpendicula- 
ris demitatur, reliquorum angulorum maior 
ad minorem minorem habet rationem, quam 
maius Tegmentum ad minus. 

SIT triangulum ABC.in quo ab angulo ABC. perpen- 
dicularis demittatur BD.qua: cadat intra triangulum ,in_. 
bafim AC.firque angulus BAC. maior angulo BCA. Dico 
minorem efferationem anguli BAC. ad angulum BCA. 
quam CD.tnaioris fegmenti 
ad DA.minus. Ducatur AF. 
parallela ip fi BD. quae oc- 
currat protra&a? CB.in F. & 
ipfi AC.fit parallela BE.crit 
AE. tangens anguli EBA.id 
eft anguli BAC. & EF. tan- 
gens anguli FBE. id cfl an-^> 
guli BCA. ( pofito nimirum 
eodem finu totoBE.)Et AE. 
quidem maior erit quam EF. cum angulus BAC. ideft» 
EBA. ponatur maior, quam angulus BCAd deft, EBF. 
igitur maior eft ratio A E. ad EF. id eft, CB. ad BF. id eft, 
CD. ad DA. quam anguli BAC. ad angulum BCA. 
Quod probandum erat . 



THEOl. 
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THEOREMA III I. PROPOS. IIII. 

, * / » 

S T in trianguli obrufanguli latus ex angulo 
acuto dcmifla perpendicularis cadat exrra^ 
triangulum, fitque anguli obtuli comple- 
mentum maius reliquo angulo : maior erit ratio 
lateris , in quod cadit perpendicularis, cum alTum- 
pta inter latus & perpendicularem, ad affiimptam; 
quam anguli complementi , ad reliquum angu- 
lum,*. 

S IT triangulum ABC.obtufangulum ad C.& inpro- 
tradum latus AE. cadat 
perpendicularis BD. & fu- £ 
matur DE. aqualis DC. ac 
conncdaturBE. Dico ma- 
iorem efie rationem AD. ad 
DC. quam anguli BCD. 
qui complementum di ob- 
tuli ad angulum reliquum., 

BAC. RurfusenimBED. BCD. anguli funtaquaIcs,ob 
latera BD. DE. aqualia lateribus BD. DC. circa angulum 
redum. Igitur,ex prarcedenti,maior erit ratio AD. ad DE. 
id cft,DC.quam anguli BEA. id eft,BCD. ad reliquum an- 
gulum BAC. , . 

THEOREMA V. PROPOS. V. 





S I trianguli angulum inaequalibus lateribus 
contentum , bifariam diuidens reda in balim 
intra triangulum cadat ,• fegmentum maius 
ad minus,minorem habet rationem,quam reliquo- 
rum angulorum maior ad minorem. 

SIT 


f. i. 

2. huius. 
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E X trianguli ABC. angulo ABC. duobus inaequalibus 
lateribus AB.maiori BC.minori contento } in bafim AC. ca- 
dat reda BE. qua» angulum ABC. bifariam fecet, & bafinu 
AC. in E. Cum fit vt AB.la- 
tusmaius adBC. minus^ita 
AE. adEC. eritAE. maius 
fegmentum , EC. minus, & 
angulus C.maior, A. minor . 

Dico minorem efle rationem 
jM- AE. adEC. quam anguli C. ad angulum A. Vtenim AE. 
1.1. uius • at j EC.ita AB. adBC. Sed AB. ad BC. minorem habet ra- 
tionem quam angulus C. adanguIumA. Igitur AE. ad 
EC. minorem habet rationem quam angulus C. ad angu- 
lum A. Quod erat probandum. 


J. 6 . 


l8. i. 



ED 


COROLLARIVM I. 


H inc coniidt fi ducatur ad bafim AC. perpendiculari s 
AD. punitum E. cadere in maius fegmentum AD. 
j.i. huius, nam fi caderet in punitum D. aut inter D. (fi C. maior 
ejfet proportio AE. ad EC. quam anguli C. ad angui um_j 
A. quod e fi contra paulo ante demoniirata . 

COROLLARIVM II. 

C olligitur etiam bafim AC. in punito inter E. D. diu/di 
pojfe ytta vt eadem fit ratio anguli C. ad angulum A. 
qua figmenti maioris ad minus. Non enim in D. aut punito 
intra D.(fi C.nam ibi femper minor est ratio anguli maioris ad 
angulum minorem , quam fiegmenti maioris , ad minus, neque 
in E. aut punito inter A. (fi E. nam illic maior eft ratio 
anguli maioris , ad minorem * quam fiegmenti maioris , ad 
minus % 


COROL- 
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H inc etiam efficitur fi in triangulo , relta ex angulo in 
bafim protractam extra triangulum dulta, efficiat cum 
viciniori latere angulum > dicto angulo aqualem i maiorem efi 
fi rationem maioris angulis adi acentis > ad minorem quam ba - 
fis , ad int ereptam inter bafim reliam ex angulo ductam . 

Si enim fit triangulum AEB. in cuius bafim AE. protra- 
Elam , ducatur BC. faciens angulum EBC. angulo EBA. 
aqualem . minor erit ratio AE. ad EC. quam anguli C. ad 
angulum A. fid anguli C. ad angulum A. minor e it ra~ s 
tio quam anguli AEB. ad eundem angulum A. minor enim 16. i. 
efi C. internus externo AEB. Igitur minor e It ratio AE. ad 
EC. quam anguli AEB. ad angulum A. 


THEOREMA VI. PROPOS. VI. 

S I ex trianguli Ifoicclis angulo, reda in bafim 
demifla , eam in partes inaequales diuidat j 
minor erit ratio maioris Tegmenti ad minus, 
quam anguli maiori Tegmento oppofiti , ad oppor 
fitum minori. 

EX trianguli AGH. aqualium angulorum ad G.& H. 
angulo A. ducatur in bafim GH. reda AF. fecanseam in- 
partes inaequales HF. maiorem FQ. minorem. Dico mino- 
rem efle rationem HF. ad 
FG. quam anguli HAF.ad 
angulum FAG. Ducatur ex 
pundo A. in GH. perpen- 
dicularis AB. & difiantia_, 

AB. centro A. deferibatur , 
circulus fecans AH. AF. u 
AC. in pundis DKC. & 
connedatur DC. I£D. & ipfi 

KD. 


14 - 
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KD. chorde, fumatur aqualis KL. diuidaturquc angulus 
LKD.bifariam reda AKF.& angulus CKD. bifariam reda 
«Schol-ir.j. FN. cum angulus DKC. maior ht angulo DKL. crit,& eius 
medietas DKN. maior medietate DKE. linea igitur KN. 
cadet inter E. &C. in N. erit igitur CN. minor quam CE. 
Quare maior erit proportio DN.ad NC.quam DE.ad EC. 
J ' 6 ' Sed vt DN.ad NC.ita DK.ad KC. maior igitur ratio eit 
coro!.t.i8. DK. ad A'C. quam DE. ad EK. eft autem etiam maior ratio 
i.iuiius. arcus DK.ad arcum KC.quam chorde DK.ad chordam 
KC. Igitur multo maior ratio erit arcus DA'.ad arcum KC. 
Scboi.r7.5- < l uam OE.ad EC.id eft quam HF.ad FG. ( Nam reda AB. 
5. 5. arcum CD. bifariam fecansfecat CD. bifariam , quare 

ad angulos redos ini. fcd& redi funt politi anguli ad B. 
. parallela; fgitur funt CD. GH. igitur vt DE. ad EC. 
' ita HF. ad FG. ) Quare fi ex trianguli Ifofcelis an- 
gulo, &c. / . 


THEOREMA VII. PROPOS. VII. 

1 

S I ex angulo trianguli inarqualibus lateribus 
contento in oppofitam bafim demifla perpen- 
dicularis intra triangulum cadat, & alia in_. 
maius legmentumex eodem angulo ducatur : redia 
inter duclam , & angulum minorem contenta , ad 
reliquam partem bans , maiorem habet rationem , 
quam angulus oppofirus , ad reliquum angulum. 

SIT triangulum AHG. cuius latus AH. minus AG. 
maius,bafisHG. inquam ca- ^ n y 



bafim diuidet in duo fegmen- 
ta maius BG. minus BH. & in 
maius ex A. ducatur rcda_. 
AF. Dico maiorem efle ratio- 


A 


nem 
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nemGF. ad FH. quam anguli GAF. ad angulum FAH. 
Quoniam minor cft HB. tangens anguli HAB. quamBG. 
tangens anguli BAG.minor erit ratio HB.ad BG. quam an- * 6 ' 

S ili HAB. ad angulum BAG. & componendo , minor ratio 
G.ad GB.quam HAG.ad BAG. fcd BG. ad GF. minor eft 
ratio quam BAG. ad FAG. (cum enim maior fit ratio tan- z&i.tiuu'. 
gentis maiorisGB.ad minorem BF. quam anguli BAG. ad 
angulum BAF. erit perconucrfionem rationis minor ratio 
BG.ad GF.quam B AG.ad FAG. ) Igitur cx squali minor 
cft ratio HF.ad FG.quam HAF. ad FAG. & conuertendo 
maior ratio GF. ad FH. quam anguli GAF. ad angulum 
FAH. Quod erat &c. 

THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 


I N omni triangulo amblygonio,fiex angulo 
acuto in latus protradum , perpendicularis 
ducatur, & ex eodem angulo oppofitum latus 
reda fecctur ; Tegmentum vicinius perpendiculari, 
ad remotius, minorem habet rationem , quam an- 
gulus oppofitus, ad oppofitum. 


SIT triangulum ABC. amblygonium ad B.in cuius la- 
tus protra&um CB. cx angulo acuto A.perpendicularis du- 
catur AD. & ducamur AE. fe- 
cans BC. vtcumque. Dico 
minorem cfle rationem Teg- 
menti BE. vicinioris ipfi AD. 
ad EC. remorius quam an- 
guli BAE.ad angulum E AC. 
iuntenim BE.EC. differentis tangentium CD.ED.BD. 
eftquc EC.remotior a pun&o conta&us D.quam BE. Igitur 
minor cft ratio BE.ad EC. quam anguli BAE. ad angulunu 17 ‘ l,htuus ’ 
EAC. Quod erat pfobandum. 

K COROL. 
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Curui ac recti proportio promota. 

COROLLARIVM. . , - 

E Odem modo ostenditur fi ex trianguli refl anguli angulo 
acuto , recta in oppofitum latus ducatur ; minorem effc-~> 
rationem fegmenti vicinioris perpendiculari , ad remotius 
quam anguli oppofiti viciniori figmento , ad oppofitum remo- 
tiori. In triangulo enim reti angulo AD E. Ducta vtcumque 
A B.minzr ef ratio DB . ad BE. quam anguli DAB. ad angulum 
BAE. 


S c H 0 L I V M. 

A Ppo fuimus in propoftione feptima huius hanc conditio- 
nem , vt ducta AF. cadat in maius fegmentum BG . quia 
Ji caderet m minus HB. pojfet contingere vt proportio H F .ad 
FG.rnodo e fiet minor jnodo maior,quam anguli oppojiti ad oppo- 
fitum. Ducatur enim in minus fegmentum HB. refla AF. fe- 
cans an um KB. bifariam in L. & refla HF. accipiatur aqualis 
FI.IM.MG.& arcus BN. NO.fint aquales ipfis K L. LB. Erit 
HF. maior quam FB. maior enim efl ratio HF. ad FB. quam 
K L. ad LB. aqualis autem efl KL.ipfi LB. igitur maior efl HF . 
quam FB. &CP. quarn CB.Cum igitur tangentium diff ‘r entia 
re fpondentes arcubus KL.LB. BN ,N0 .componentes rcfl am II C . 
dua fint aquales ipfi HF. videlicet HF.PC. dua minores FB.Bp. 
componentesvero HG. fint omnes aquales ipfi HF.erit tot i_* 
H G . maior toti HC. Igitur punftum 0. cadet inter S.& K .& pun 
ftum C. inter G. (f H. ducatur AG.fccans circulum in S. Cum 
fit vt OK. adKL. ita GH . adHF. vtrobique enim ratio efl qua- 
druplaverit maior ra- 
tio SK. ad KL. quam 
GH. ad H F. Ita in- 
ter pun fla H. F. ac- 
cipiatur punftum T. . 
ad quod ex centro du- 
catur A T. fecans ctr- 
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c in R. Quantam GH. ad HF. minorem habet rationem 
quam SK. ad KL. dr HF. ad HT. minorem quam LK. ad 
KR. erit ex aquali minor ratio GH . ad HT. quam SK.ad 
KR. Rurfus cum Jit minor ratio SB. ad BK. quam GB. ad 
BH. & componendo minor ratio SK.ad KB. quam GH. 
ad HB. erit eadem ad minorem , fit vt GH. ad HB. />.*_• 
SK. ad K,5f dr ducatur AQK. Quoniam maior eB ratio 
GH. ad HV. quam GH. ad HB. vt autem GH. ad HB. ita 
SK. ad KQ^ maior erit ratio GH. ad HK . quam SK. ad 

Oilendimus igitur maiorem pojfe ejfe rationem Sk. ad 
KL. quam GH. ad HF. minorem autem SK. ad KQ^quam 
GH. ad HK. ideo conuertendo > dr diuidcndo , maiorem ef 
fe rationem HF. ad FG. quam KL. ad LG. minorem au- 
tem HV. ad VG. quam Kjf ad QS. quod ojlendere vole- 
bamus . 


THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

S I duo triangula duo latera duobus lateribus 
atqualia habuerim, vtrumq; vtriq;, in eodem 
vero trianguloina:qualia,& angulum di&is 
lateribus contentum angulo inarqualem: maior an- 
gulus comprtehenfus , ad vtrumlibet reliquorum- 
maiorem habet rationem , quam minor compre- 
henfus,ad reliquos,!! maiores vnique triangulicum 
maioribus , & minores cum minoribus compa- 
rentur. ■ 

< . * 

Sint duo triangula LAF. LAE. qua? duo latera L A. AF. 
duobus lateribus. LA. AE. a?qualia habeant, fit vero. LA; 
maius tam latere. AF. quam AE. & angulus LAF. «equalii 
- K 2 bus 


8.huhi$. 

1 6 .i. huius'. 

8.J. 
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Digitized by Google 



Jl.l. 


ij.Pion. 
I. j. 

I. j. 

33 - * 


7 ‘ 


Curui ac redi proportio promota. 


bus lateribus comprchcnfus, maior angulo LAE. aequali- 
bus item comprehcnfo. Dico maiorem eflfe rationem an-^ 
guli FAL. ad angulum FLA. quam EAL. ad ELA. Item 
maiorem effc rationem anguli FAL. adAFL. quam EAL. 
ad AEL. Componantur duo latera maiora in vnam lineam 
redtam AL. & per reliqua duo AE. AF. aequalia, centro A. 
deferibatur circulus CEF. fecans AL. in C. dudlaq; redta 
LI. tangat circulum in I. ac 
C. & I. Item centro L. di- 
ftantia LE. deferibatur cir 
culusFIEG. fecans AL.in 
H. & LF. in G. & per pun- 
dla FE.ducatur FB. fecans 
AL. in B.) Secabit autem, 
cum angulus . LAF. redto 
minor fit , nam cum re&us 
fit LIA. erit LAI. ac mul- 
to magis eius pars LAF. 
acutus, & in triangulo Ifo 
fcele AFE. angulus ad ba- 
fim AFE. acutus > quare 
angulis AFB.FAB.exiften 
tibus minoribus duobus 
re&isjconcurrcnt AB. FB. 
ad partes B. ) maior erit 
ratio fedtoris AFE.ad tria- 
gulum AEB.quam trianguli AFE. ad idem triangulum- 
AEB.fedfedlorAFE. ad fedtorem AEC. adhuc maiorem 
habet rationem, quam ad triangulum AEB. igitur fcdior 
AFE. ad fe&orem AEC. id eft arcus FE. ad arcum EC. ma- 
iorem habet rationem , quam triangulum AFE. ad trian- 
gulum AEB. id eft , quam FE. ad EB. & conuertendo , mi- 
nor eft ratio arcus CE. ad arcum CF. quam BE. ad EF. Eos- 
dem prorfus modo oftendemus , maiorem efte rationem fc- 
&or is HLE. ad fe&orem ELG.id eft arcus HE.ad arcum 
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EG. quam trianguli BLE. ad triangulum ELF. id elLquam 
BE. ad EF. quare minor erit ratio BE.adEF.quam arcus 
HE. ad arcum EG. cimi ergo minor fit proportio CE. 
adEF. quam reda?BE. ad redam EF. & BE. ad EF. mi- 
nor quam arcus HE. ad arcum EG. erit ex arquali , minor 6 . 

xafioarcusCE.ad EF. id eft, anguli LAE. ad EAF. quam 
arcus HE. ad EG. id eft anguli ALE. ad angulum ELE. 

& permutando , conuertendo , ac componendo , maior erit 
ratio FAL.ad FLA. quam EAL. ad ELA. 

Quod vero maior ut ratio FAL. ad AFL. quam EAL.ad 
AEL.Ita oftenditur. Quoniam maior eft angulus LEA. 
angulo LFA. & minor angulus EAL. angulo FAL. maior 
erit ratio LEA. ad EAL. quam LFA. ad FAL. ergo maior Cor.*s.y. 
ratio FAL.ad LFA. quam EAL.ad LEA. 

Idem oftenditur fi alterum horum pundorum cadat in 
pundum contadus I. 

Cadant fecundo punda. E.F.fupra pundu contadus I.m 
punda K.O.habeantqj duo triangula KAL.OAL.duolate 
ra KAL. OAL. aequalia, & fit angulus KAL. maior angulo 
OAL.feccntq; bafes LK. LO. circulu in pundis E. F. inter 
punda G.I.Conftat angulu KAL.cfle maiore angulo OAL. 

& angulum OLA. maiorem angulo KLA. totu parte.-fed & 
angulus LOA. maior eft angulo LKA. (cum enim angulus 
KAE. maior fit angulo OAF.erunt reliqui duo. AKE.AEK. *. 

reliquis duobus AOF.AFO. minores, ideoque dimidium 
AKE. dimidio AOF. minus. ) Igitur rurlus maior erit 
ratio anguli KAL. ad angulum ALK. quam OAL. ad 
ALO. item maior ratio KAL. ad AKL. quam OAL- 
ad AOL. * 

Idem probabimus, fi altera didarum linearum tranfeat 
per pundum I. Cum manifrftum fit angulum LAI. efte par- 
tem cuiuslibet angulorum fuperiorum ad A. & angulum 
LIA. redum efte maiorem acutis AKL. AOL. deniqj ALI. 
dfe maiorem fingulis ALE. ALF. 

Deni- 
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Denique feCet altera bafium di&orum triangulorum jdr- 
culum in pun&o O. fupra pun&um conta&us I.altera infra, 
fit in pun&o E. habeantq;rurfus triangula OAL. EAL.duo 
latera OA.AL. duobus lateribus EA. AL. xqualia , & fit 
angulus OAL. maior angulo EAL. Quoniam ex prima par- 
te huius maior eft ratio anguli OAL. ad ALO. quam 1AL. 
ad ALI.& IAL.ad ALI. maior, quam FAL.ad ELA.ex 
prima parte huius propofitionis , maior erit ratio OAL. ad 
ALO. quam EAL. ad ELA. item quia maior ratio OAL. 
ad AOL. quam I AL. ad AIL. & I AL.ad AIL.maior,quam 
EAL. ad AEL. erit OAL. ad AOL. maior ratios,qu5 EAL. 
ad AEL. Quare fi duo triangula &c. Quod erat demo- 
ftrandum . 

■ i 

THEOREMA X. PROPOS. X. 

S I duo triangula duo latera aqualia habuerint, 
vtrumq; vtriq;, in eodem vero triangulo ina:- 
qualia, & angulum ijs comprchenfum angu- 
lo inaequalem. In triangulo in quo angulus com- 
prajhcnfusminore(Vrcliquorum angulorum ma- 
ior ad minorem , maiorem habet rationem , quam 
jn altero. 

Sint duo triangula LAO. LAK. eodem modo difpofita , 
quqfuperiori propofitione , & fit angulus LAK.compra:- 
henfusmaior angulo comprsehenfo OAL. Dico in trian- 
gulo . LAO. angulum AOL. maiorem , ad angulum OLA. 
minorem , maiorem habere rationem, quam in triangulo 
LAK. angulum maiorem AKL. ad angulum minore ALK. 
Cadat primo vterq; angulus . O. K. fupra puntium conta* 
&usl.&feccntredhe LK. LO. conucxam peripheriam in-. 
pun&is E. F. & ducanturcx centro A. recte A E. AF. Quo- 
. . niam 
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niam maior eft ratio anguli 
FAL. ad angulum FLA.quam 
EAL. ad ELA. (ex primapar* 
te praecedentis propofitionis) 
erit componendo maior ratio 
angulorum FAL. FLA.ad an- 
gulum FLA. quam angulo- 
rum EAL. ELA. ad ELA. fcd 
angulis FAL. FLA. fimul eft 
aequalis, angulus externus. 
AFO.id eft AOF. & angulis 
EAL. ELA. fitnulaequalis eft 
angulus externus AEK. id eft 
AKE. Igitur maior cftjratio 
anguli AOF. feu AOL.Jad an- 
gulum ALO. quam anguli 
AKE. id eft, AKL. ad angu- 
lum ALK. 



Idem eodem ferme modo demonftrabitur fi alterutrum 
•pun&orumvt F. cadat in punitum conta&us. I. Cum enim *' lhu,us * 
iuperiori propofitione probata fit maior ratio IAL.ad ILA. 
quam EAL. ad ELA. erit componendo maior ratio duo- 
rum IAL. ILA. fimul , id eft anguli AIL. (qui rc&useft, 
ideoq; aequalis duobus reliquis IAL. ILA.) ad iLA.quam 
duorum EAL. ELA. fimul, id eft externi AEK. ac proin- 
de aqualis AKL. ad KLA. 

Cadat fecundo vtrumque pun&um E.F.fub pun&um 
conta&us I. cum angulus LEA. fit maior angulo LFA. <3^ 
angulus ELA. minor angulo FLA. maior erit ratio anguli 
LEA. ad angulum ELA. quam anguli LFA. ad angulum 
FLA. Neque aliter procedet demonftratio,fi pun&um F. 
cadat in pun&um conta<ftus I. 

Denique cadat alteruter angulorum fuprapun<ftum con- 
taftus,& alter E. infra, ille minor, hic maior: cum ratio 

AEL. 
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AEL. ad 1LA. paulo ante oftenfa fit maior quam ratio 
AIL. ad ALI. & ratio AIL. ad ALI. maior, quam ratio 
AOL. ad rationem ALO. erit ratio AEL. ad ELA. maior 
ratione AOL. ad ALO. Igitur fi duo triangula.&c. Quod 
erat. &c. 

THEOREMA XI. PROPOS. XI. 

S I duo triangula duo latera atqualia habueriur, 
vtrumq; vrriq;, in eodem vero triangulo in$- 
qualia, & angulum ijscomprathenfum angu- 
lo inarqualem: complementa angulorum atquali- 
bus lateribus comprxhcnforum , ad duos redlos, 
maius ad minus, maiorem quidem rationem habet, 
quam angulus fub minori bafi , & maiori latere in 
vno triangulo , ad angulum fub maiori bali &: ma- 
iori latere in altero trianguIo,minorem vero, quam 
angulus fub minori ban , & minori latere in vno 
triangulo, ad angulum fub maiori bafi ,& minori 
latere in altero triangulo . 

Ijfdem pofitis,qua: fuperioribus propofitionibus fecet 
diameter BD. circulum in D. erunt KAD. OAD. comple- 
menta angulorum aequalibus lateribus comprtfhertforum* 
KAL. OAL.ad duos re&os,& angulus OLA. contentus 
minori bafium OL.& maiori laterum LA. Angulus KLA., 
contentus maiori bafium LK.& maiori laterum LA. An- 
gulus autem LOA. contentus minori bafium LO. & mino- 
ri laterum AO. & angulus LKA. contentus maiori bafium 
LK. & minori laterum KA. Dico primo,angulum OAD.ad 
angulum KAD. maiorem habere rationem quam OLA. ad 
KLA. minorem quam LOA. ad LKA. Nam cum maior fit 

ratio 
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titio AOL.ad ALO. quam AKL.ad ALK. erit componen- 
do maior ratio vtriufque AOL. ALO. fimul id efl ipiius f 
DAO.externiillisaequalis,adALO.quamAKL.ALK.ft- 
mul,ideftipfiusDAK.ad ALK. Rurfuscum minor fit ra- io.t.twkn. 
do OLA. ad LOA. quam KLA. ad AKL. erit componendo 
minor ratio vtriufque OLA. LOA. ideft DAO. ad LOA. 
quam vtriufque KLA.AKL.idcft ipfius DAJLad AKL.3^ 
permutando. 

Sint fecundo triangula AFL. AEL. in quibus comple- 
menta angulorum aequalibus lateribus comprxh en forum, 
fi nt EAD.FAD.de angulus ELA. contentus minori bafium 
EL. & maiori latere LA. angulus autem FLA. contentus 
maiori bafium FL. & maiori latere LA. Rurfus angulus 
LEA.contentusminori bafium LE.&minori latcruEA.& 
angulus LFA.contentus maiori bafium LF.& minori latere 
FA. Dico angulis E AD. ad angulu FAD. minorem habere^ 
rationem quam angulum LEA.ad angulum LFA. maiorem «■ *< 
vero quam ELA, ad FLA. Nam cum maior fit angulus 
AEL.anguloAFL.fi vtrique addantur anguli, ilU quidem 6 l . 
minor ELA. ifti maior FLA. maior erit ratio anguli AEL. 
ad angulum A FL.qUam duorum AEL.ALE.fimul,adduos 
AFL. ALF. fimul. Sed duobus AEL. ALE. fimul aequalis 
efl angulus externus EAD. &duobus itidem AFL. ALF. 3l ‘ r * 
sequaliseftcxternus FAD. Igitur maior eil ratio AEL. ad 
AFL.quam E AD.ad FAD. ideoque minor EAD. ad FAD. 

2 uam AEL. ad AFL. Quod vero maior fit ratio EAD. ad 
AD.quam ELA. ad FLA. patct,quia illic eft ratio maioris 
inaequalitatis , hic vero minoris . Idem ©ftendetur in om- 
nibus cafibus in quibus triangulum AEL.cadet intra triaro- 
guium , vt inrra triangula AOL. AKL. nam eodem modo 
probabimus maiorem effe rationem AEL. ad AOL. aut 
AKL.quamEAD.adOAD.velKAD. * 

Sed fint tertio triangula AEL. LKA.fccctquc LK.ipfam 
AF. Dico minorem effe rationem FAD. ad KAD. quam-. 

AFL. ad AKL. maiorem vero quam FLA. ad KLA. Nam 

L ex 


&2. Curui ac redii proportio prbmota. 

ex fecunda parte' huius, maior eft ratio AFL. ad AOL. 
quam FAD. ad OAD. & ex prima parte huius, maior 
eft ratio AOL. ad AKL. quam OAD. ad KAD. Igi- 
• tur ex «qualitate, maior eft ratio AFL. ad AKL.quam 
♦ FAD. ad KAD. ideoque minor FAD. ad KAD. quam 
.AFL. ad AKL. Denique cum maior fit ratio OAD. ad 
KAD. quam FLA. ad KLA. vt confiat ex prima parte hu- 
8 ’ ius propofitionis, at vero multo maior fit ratio FAD. ad 

KAD. quam OAD. ad KAD. manifeftum eft maiorem effe 
rationem FAD. ad KAD. quam FLA. ad KLA. Quod tan- 
dem demonftrandum fuerat . 

« t . ’ ' 

THEOREMA XII. PROPOS. XIL 

S I duo triangula duo latera xqualia habuerint, 
vtrumq; vtriq ; , in eodem vero triangulo in£- 
qualia, & angulum ijscomprxhenfiim angu- 
lo inaequalem : anguli arqualibus lateribus com- 
prachenfi, maior ad minorem , maiorem habent 
rationem , quam habeat complementum anguli 
fub maiori bafi , & minori latere contenti , ad duos 
rc&osjin vno triangulo, ad complementum an- 
guli fub minoii bafi » &c minori latere in altero tria- 
guio. 

SINT eadem qua» fuperioribus propofitionibus,fint- 
quc anguli KAL. OAL. aqualibus lateriburcomprarhenfi, 
ille maior , hic minor : & fit primo LO A angulus contentus 
*. j. minori bafeLO.& minori latere A O. Item angulus LKA. 
fijb maiori bafi L A. & minori latere AK.erit angulus AFO. 
m ' yu Si aqualis angulo AOF. <3^ angulus AEK. a?qualis angulo 
JJ , AjcE. Angulorum autem AFO. AEO. complementa ad 
duos rc&os iunt AFL. AEL.Igitur angulorum AOL. AKL. 

com- 
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complementa ad duos redos funt AFL. AEL. Dico maio- 
rem efferationem anguli KAL. ad angulum OAL. quam, 
anguli AEL. ad angulum AFL. produdis enim OAM. 
KAM. maior erit angulus externus OAD. angulo interno 
LOA.Item KAD. maior, 
quam LKA. & LOA.qua 
LKA.illc enim maiori ar- 
cui MF. infiftit , hic mi- 
nori NE. & arcus OK. 
differentia angulorum- 
OAD. KAD. maior qua 
differentia angulorum- 
LOA. LKA. (Nam eo- 
rum' differentia eft me- 
dietas arcus MN. feu 
KO. & medietas arcus 
EF. qui minor eft quam . ■ 

K O. vt conftat fi ducatur f 
ipfi iirL.parallda OS. erit - 02 h - 

enim EF. minor qua ES. 
qua? aqualis eft ipfi KO. 
quarcetiam medietas ip- 
fius EF. drit minor me- 
dietate reliqua ipfi usiTO:) Quare fi per 14. primi huius, 
ftatuantur duo redi prima quantitas, & duo itidem redi 
fecunda quantitas , tertia aurem quantitas fit angulus 
OAD. quarta 4 ' AD. quinta LOA. id eft AFO. & fexta LKA. 
feu aek. accx prima quantitate , nempe ex duobus redis , 
auferantur anguli OAD. KAD. ex fecunda autem , nimi- 
rum ex duobus redis, demantur anguli AFO. AFO. cum 
.angulus OAD. fit maior angulis KAD. AFO. & AFO. m£ 
. iorquara^£A". & differentia angulorum OAD. KAD. ma- 
ior differentia angulorutrf AFO. AEO. erit cx dida propo- 
fitionc 1 4. t. huius ratio anguli KAL. ( qui complementum 
eft quarta? quantitatis KAD. adduos redos) ad angulum 

L 2 OAL. 
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OAL. ( qui eft complementum tertia; quantitatis OAD.) 
maior quam anguli AEL. ( complementi fexta; quantitatis 
AEK. ) ad angulum AFL: qui ett complementum quinta; 
quantitatis AFO. Quod primo probandum erat. 

Sint fecundo anguli LAF. LAE. aequalibus lateribus co- 
pr«henfi , ille maior , hic minor , & fit LEA . angulus con- 
tentus minori bafiLE. & minori latere Item angulus 

LFA. contentus maiori bafe LF. & latere minori FA. erunt 
anguli AEK. AFO.{ aequales ipfis AKE.AOF. ) complemen- 
ta angulorum AEL. AFL. ad duos rettos . Dico anguli 
FAL. ad angulum EAL. maiorem elle rationem,quam an- 
guli AOL. ad angulum AKL Nam cum probata fit 9. hu- 
i us , minor ratio anguli ALF. ad FAL. quam ELA. ad ‘EAL. 
erit componendo minor ratio vtriufque ALF. FAL. id eft 
AFO : feu AOL. ad FAL. quam vtriufque ELA. EAL. id eft 
AEK. id eft. AK e. ad EAL. Quare conuertendo & permu- 
tando , maior eft ratio FAL. ad £^Z,.quam AOL. ad AKL. 
Poterat ha?c fecunda pars ex principi js primae partis huius 
deduci/edvtbreuitati confideremus, eam aliunde dedu- 
ximus. 

Sint tertio anguli FAL.KAL. aequalibus lateribus com- 
prahenfi ille minor, hic maior 5 cadantque pun&a F.K. il- 
lud fub pun&um conta&us , hoc fupra , & fit LFA. angulus 
contentus fub bafi minori LF. & minori latere/^. item an- 
gulus LKA. contentus fub bafi maiori L*. & latere minori 
kA. Erit angulus FAD. complementum anguli FAL. ad 
duos re&os,& angulus KAD. complcmentu anguli AKL. ad 
duos rc&«s minus complemento ipfo FAD. vt pote pars 
toto , quorum diflerentia eft angulus KAF . qu« maior eft 
differentia angulorum LFA. & LKA. Nam ex prima parte 
huius propontionis conftat > differentiam angulorum^ 
MOF.NKE. nimirum medietates arcuum MN. EF.effe mi- 
norem angulo KAQ. Rurfus angulus LFA. «qualis eft 
duobus internis FOA. FAO. id eft arcui OF. & dimidio ar- 
cui FM. & angulus NlE. dimidio arccui NE. Quate diffe- 
rentia 
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rcntia angulorum LFA 8 c LKA. id eft E*N. erit totus arcus 
OF. vUa cum medietate arcuum MNJEF. Sed medietas ar- 
cuum MN. EF. minor eft angulo KAO. id eft arcu * 0 . Igi- 
tur fi communis addatur arcus OF. erit arcus *F. maior ar* 
cu OF. vna cum medietate arcuum MN. EF. at vero arcus 
KF eft differentia angulorum FAD. KAD. & arcus OFhm 
cum medietate arcuum MN. EF. eft differentia angulorum 
LFA. Lk A. Igitur maior eft differentia angulorum FAD. 

& KAD.quam angulorum LFA. L* A. Quare rurfus fi per 
14. primi huius fbtuantur duo re<ft* prima quantitas,d^ 
duo itidem redi fecunda quantitas , tertia autem quantitas 
fit angulus FAD. quarta icAD. quinta LFA. fexta LKA. 
ac ex prima quantitate , nempe ex duobus redis auferantur 
tertia FAD. & quarta KAD . ex fecunda autem, videlicet ex 
duobus redis demantur quinta LFA.& fexta LKA. fitquo 1<5 & .^ r 
FAD.maiorquamLFA.& quam KAD. & LFA. maior qua promme. 
LKA. (Nam LFA. maioreft quam LOA. &LOA. maior 
quam LKA. vt fupra oftenfum eft) & differentia angulo- 
rum FAD.KAD. maior differentia angulorum LFA. LKA. 
eritexdida propofitione 14. primi huius maior ratio angu- 
Ii KAL. ad anguium FAL. videlicet complementi quarta? 1 1 ' 
KAD. ad complementum tertia? FAD. quam complementi 
anguli lKa.c\\x\ fexta quantitas eft, ad complementum an- 
guli LFA. qui quinta quantitas , pofitus eft . Atque ita inu, 
quolibet alio fitu offendemus, quod propofitum eft . Quare 
i\ duo triangula &c. Quod fuit demonftrandum &e. 

Hanc propofitionem,etiam in fequcnti,quam multo am- 
pliorem reddidimus, facilius, ac breuiusdcmonftrabimus, 
vt inde variat probandi rationes, in vna,ac eadem materia-., 
clucefcant , quod a veteribus Geometris , ae Pappo praffer- 
fertim , in colledionibus mathematicis , faditatum le- 
gimus. 


• .. f - » « • •* • •• < • • 
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8 6 Curui ac rc&i proportio promota . 

THEOREMA XIII. PROPOS. XIII. 

. _ * * ) 

S I duo triangula duo latera arqualia habuerint» 
vtrumq; vtriq;, in eodem vero triangulo inae- 
qualia, & angulum ijs compr^hcnmm angu- 
lo inaequalem : anguli aequalibus lateribus com- 
praehenfi , maior ad minorem, maiorem habent ra- 
tionem, quam complementa angulorum reliquo- 
rum ad duos re&os fi bafibus , ac maiori laterum ; 
item bafibus ac minori laterum contenti , maiorefc 
que cum minoribus conferantur . 

• IN figura nona» huius, habeant duo triangula LAa\ 
LAO.duo latera LA.A-/T .duobus LA.AO.aqualia vtrumq; 
vtrique,& angulus compra?hen- 
fus LAa\ maior fit compra?henfo 
LAO. Dico maiorem efife ratio- 
nein| anguli LAa'. ad angulum 
LAO. quam complementi angu- 
li AK L. ad duos re&os , ad com- 
plementum anguli AOL. Item 
quam complementi anguli ALA', 
ad complementum anguli ALO. 
producantur AL. in T. AO. in V. 

Aa\ in X. erunt anguli TLk. 

TLO. complementa angulorum 
AL K. ALO. ad duos rc&os , & 
anguli XA'L. V OL. complementa angulorum A/'L. 
AOL. Qaoniam maior cft ratio anguli LAA\ ad angu- 
lum AKL. quam anguli LAO. adangulum AOL. erit 
componendo,& permutando maior ratio angulorum LAK. 
AKL. fimul ad angulos LAO. AOL. fimul, quam anguli 

AKz. 
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AKL. ad angulum AOL. Quare cum maior fit ratio totius 
LAK.AKL.fimuI,ad totum LAO.AOL. fimul,quam partis 
AKL. ad partem AOL. etiam reliqui LAK. ad reliquum 
LAO.maior erit ratio, quam totius LAK. AKL.fimul,ad to- 
tum LAQ.AOL.fimul:ipfis autem LAK. AKL.fimula?qua- 3 i» 
lis eft externus TLK. & ipfis LAO. AOL. fimul arqualis eft 
externus TLO. Igitur maior eft ratio anguli LAK. ad an- 
gulum LAO.quam anguli TL/r.ad angulum TLO. Rurfus 
quoniam maior eft ratio anguli LAK. ad angulum ALK. 
quam anguli LAO.ad angulumALO.vtconftat ex nona fe- 9. z.huius. 
eundi huius,crit componendo, & permutando, maior ratio 
LAx. ALx. fimul ad LAO. ALO. fimul qua ALx.ad ALO. 
ideoque cum maior fit ratio totius LAx. ALx. adtotum f 
LAO.ALO.fimul,quam partis ALx. ad partem ALO. etia 
reliqui LAx. ad reliquum LAO. maior erit ratio quam to- 
tius Lx A. AKL. ad totum LAO. ALO. fed toti LAK. ALK . 
eft a?qualis angulus XxL.& toti L^O.^LO.a?qualis eft an- “* *• 
gulusVOL. Igitur anguli LAK. ad angulum LAO.maior 
eft ratio quam anguli XxL. ad angulum V OL. 

Idem , eodem prorfus modo , demonftrabitur in duobus 
triangulis quocumque fitu collocatis, vt in triangulis LAE. 
LAF.item in triangulis LAO.LAE. Eadem enim vbiquo 
demonftrandi forma, propofitum efficiemus, vt inducenti 
manifeftiffime patet . Quare fi duo triangula duo latera». 
a?quaiia habuerint &c. Quod fuit demonftrandum . 


S C H O L I V M. 

Q Vod fi anguli comprahenfi fint fitis complementis ad 
idem punttum maiores , minor erit ratio angulorum-) 
comprahen forum , quam fuorum complementorum, fi 
minores , maior ,exi2 .primi huius : Vt minor eft ratio LAK • 
ad LAO.ejuamDAO.ad DAK. maior 'vero ratio, LAF.adLAE • 
ito triangulis LAF . LAE. quam E AD. ad FAD . 

THEO- 
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THEOREMA [XIV. PROPOS. XIV.) 


% 7 ‘ 3 - 

I*. i. 


S I duo triangula duo latera aequalia habuc- 
rint,vtrumquc vtrique, in eodem vero trian- 
gulo inaequalia, & angulum ijs compraehcn- 
fum angulo inaequalem ; ex angulis autem arquali- 
1 ibus lateribus coprahcnfis in oppofitas bafes per- 
pendiculares demirtantur:anguii,quos perpendi- 
cularium maior cum lateribus facit,in maiori funt 
ratione , quam quos minor , fi maiores ad minores 
referantur. 

I N figura fuperiorum propofitionum, fint rurfiis trian- 
gula,quorum toties fa&a mentio, LAK.L A O. & ducantur 
ex pun&o A.id bafes XK.LO.perpendiculares A^AR. ha?c 
maior,illa minor. Dico maiorem efferationem anguli LAR, 
ad angulum RAO. quam 
anguli £yf^ad angulum 
Angulus enim LOA. 
maior eft angulo LKA. Eo 
quod arcui MF. infiffat , 
qui maior eff quam arcus 
NE. Idem angulus LOA. 
maior eft quam OLA. ob 
latus AL. fubtendens ma- 
ius quam latus AO. & an- 
gulus OLA. totum maius 
uam pars &LA. Rurfus 
ifferentiam angulorum 
LOA. LkA. metitur medie- 
tas arcus MN. ideft KO.dc 
medietasarcus FE. ob ar- 
cus MF. NE. quibus di<fti 
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anguli infiftunt.Differcntia autem angulorum OLA.K LA. , 
eft angulus OLK.minor medietate arcus KO.(na fi ducere- 
tur reda KF.angulus KFO.externus , arqualis medietati ar- 
cus KO.eft maior interno OLK.) Igitur differentia angulo- zo . j. 
rumad O.& K. maior eft difteretia angulorum OLA.KLA, , 6 .,. 
Quare fi angulusreiftusftatuatur tam prima quam fecunda 
quantitas; LOA tertia}LKA. quarta ;OLA. quinta; KLA. 
Icxta.-erit per 14. 1 .huius,maior ratio coplementi K A Q^ad 
complementum OAR. quam complementi LAQ^adcom- 
plementum LAR.Quare& maior erit ratio LAR. ad LAQ^ coro! ' 1<s * 
quam OAR. ad KAQ^& permutando maior LAR. ad 
OAR. quam LAQjid KAQ^Quoderat&c. 

Eodem modo filtatuantur triangula FAL. EAL. in-, 
quorum bafesprodudas cadant perpendiculares ea?dcm_,, 

AR. AQjjnaior erit ratio LAR. ad FAR. idcft,adRAO. 
(arquales enim funt anguli FAR. RAO.)quatn LAQ^ad Sch 1 * r * 
EAQ^quiipfi QAK. eft^qualis. 

Denique in triangulis LAF. LAK. in quorum bafes 
LF. produdam,&. LK. intra triangulum 3 cadant ea?dcm_, 
perpendiculares AR. AQ^eodemmodo oftcndemus,ma- 
iorem effe rationem LAR. ad FAR. quam LAQ^ ad 
QAK. Quod erat vltirno probandum . 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. 

I lfdcm pofitis : Dico maio- 
rem effe rationem LAF. ad 
LAE. quam OAD. ad KAD. 

Nam probatum eft maiorem., 
effe rationem LAF. ad LAE. 
quam AOL.ad AKL.& AOL. 
ad AKL. maiorem 3 quanu, 

OAD. ad KAD. Igitur LAF. 
ad LAE. maior eft ratio , quam 
OAD. ad KAD. Quod fuit &c. 
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THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

I N circulo ABC. cuius centrum. F. diameter AE. fu- 
matur extra circulum in diametro produda pundum D. 
a quo ducantur in conuexam peripheriamdua? reda; DS. 
DK, qua? produda; fecent cauam in B. C. fintq; punda- 
K. S. fub pundocontadus . 

G. quem efficit tangens cir- 
culum duda reda DG. ex 
pundo D. & conncdantur 
FK. FS. Dico maiorem die 
rationem anguli FSD. ad an- 
gulum FKD. quam anguli 
BED. ad angulum CED. 

Ducantur CFL. BFM. fe- 
cantes circulum in L. M. erit 
11 definit, differentia angulorum LCK. 

Sci. i. MBS. ideft FKC. FSB. il- 
iis squalium medietas arcus 
ML. & medietas arcus KS. Differentia vero angulorum 
FEC. FEB. ideft FCE. FBE. iBis squalium eft medie- 
tas fola arcus CB. id eft medietas arcus ML. maior igitur 
cft differentia angulorum FKC. FSB. quam differentia., 
angulorum FEC. FEB. maior etiam eft angulus KCF. 
ideft CKF. angulo ECF. ideft FEC. idemqi angulus 
CKF. cft maior angulo BSF. vt patet ex fuperioribus,& 
angulus FEC. maior angulo FEB. Quare fi ex duobus 
redis auferantur FKC. & FSB. item etiam ex duobus 
14-I- huius, redis demantur FEC. FEB. maior erit proportio comple- 
menti ipfius FSB. ad duos redos, nimirum anguli FSD. 
ad complementum ipfius FKC. nimirum ad FKD. quam 
complementi ipfius FEB. videlicet ipfius BED. ad com- 
plementum ipfius FEC. nempe ad CED. Quod fuit pro- 
bandum. 

THEO- 
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THEOREMA XVII. PROPOS. XVII. 

S I ab extremitate diametri duo arcus inaequales, 
accipiantur ad quos ex duobus pun&is diame 
tri nngulis duae /editae ducantur, fincq; dua: cx 
pun&o propiore extremitati dudx,aur aequales in- 
ter fe,aut propinquior minor remotiore, & angulo- 
rum ad pun&um remotius condi tu rorurfi maxi- 
mus, maior fit angulo quem ex datis puntlisdu&a: 
ad remotiorem arcum efficiunt: anguli quos ili* 
cum diametro efficiunt condi tuti ad pun&um re- 
motius ab extremitate diametri, maiorem inter fe 
proportionem habent , quam condituri ad propin- 
cjuiusjfi maiores cum minoribus conferantur. 

In circulo BCD. cuius diameter AH. fumantur ab 
extremo pundto. B. duo arcus inarquales BD. maior BC. 
minor ;& in diametro duo ( f punria, A. G. quorum illud 
extremitati B. vicinius fit, hoc remotius ex quibus du&a? 
iintad arcus rcria? AC. AD. GC. GD. ef- 
ficientes cum diametro angulos illa?quidcm 
CAB. minorem, DAB. maioremjifta» CGB. 
minorem DGB. maiorem;fintq>redte AD. 

AC. aut.Tqualesintcrfc,aut AC. minor; A 
& angulus AGD. maior angulo GDA. Di- 
co maiorem efle rationem anguli DGB. ad 
angulum CGB. quam anguli DAB. ad an- 
guium CAB. Sint primum linea? AC. AD. 
inter fe arquales. Quoniam duo triangula-. 

C AG. DAG. habeat duo latera . CA. AG. duobus la- 
teribus DA. AG. arqualia, & angulus DAG. compre- 
henfasminoreftangulo compradienfo CAG. maiorq;efl; 

M 2 ratio 
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angulus AGD. angulo ADG. ex fuppofitione, maior erit 
ratio anguli DGA. adangulum ADG. quarri CGA. ad 
ACG. & componendo maior ratio DGA. ADG. fimul 
ad ADG. quam CGA. ACG. fimul ad ACG. & per- 
mutando maior ratio DGA. ADG. fimul ad CGA. ACG. 
fimul quam ADG. ad ACG. Cum ergo totius AGD. 
ADG. fimul, ad totum CGA. ACG. fimul, maior fit ra. 
tio quam partis ADG. ad partem ACG. & reliqui DGA. 
ad reliquum CGA. maior erit ratio quam totius DGA. 
ADG. id eft anguli DAB. ad totum CGA. ACG. fimul, 
id cft angulum CAB. 

Sit rui fus linea AC. minor linea AD.producatur AC.in 
E.& fumatur AE.arqualis ipfi AD.& iungatur GE.Cum a:- 
quales fint A E. A D. eodem prorfus modo quo priore par- 
te huius,oftcndcmu$maioi£ efferationem DGA.ad EGA. 
quam DAB. ad EAB. fcd adhuc maior cll ratio DGA. ad 
CGA.quam ad EG A.( cu minor fit CGA. ipfo EGA.) Igi- 
tur anguli DGA. adangulum CGA. maior eft ratio quam 
anguli DAB. adangulum CAB. Quod fuit &c. 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. 

S I duo triangula habuerint duo latera circa an- 
gulos inaxjuales proportionalia;auguli maio- 
ris comprxhenfi ad reliquos maior erit ratio , 
quam anguli minoris compradienfi ad reliquos , fi 
prout proportionalibus lateribur opponuntur, in- 
ter fe conferantur. Et trianguli, in quo eft minor 
angulus comprarhenlus , reliquorum angulorum 
maior ad minorem maiorem habet ratione, quam 
in alio triangulo reliquorum maior ad minorem . 

Sint duo triangula ABC. DEF. qua: habeant duo la- 
tera AB. DE. Idem BC. DE. Girca angulos inaequales 

ABC. 
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ABC. maius DEF. minus , proportionalia, fitq5Vt AB. 
ad BC. ira DE. ad EF. Dico maiorem efle rationem., 
anguli ABC. ad angu- 
lum BAC. quam anguli 
DEF. ad angulum EDF. 

Item maiorem ABC. ad 
BCA. quam DEG. ad 
EGD. Deniqjfi EFD. 
maior fit qua EDF. maio 
rem efle rationem EFD. 
ad EDF. quam BCA. ad 
BAC. Fiat ad rettanu 
DE. angulus DEG. «qualis angulo ABC. & fumatur EG. 

«qualis ipfi EF. Quoniam eftvt AB. ad BC. ita DE. ad 
EF. exhypothcfi,& vt DE. ad EF. ita DE. ad EG. ipfi 
EF. fumpeam «qualem erit vt AB. ad BC. ita DE. ad EG. 
funtautcm,exhypothefi, anguli ABC. DEG. «quales, 
erunt ergo triangula ABC. AEG. fimilia . Quoniam er- 
go in triangulis DEF. DEG. angulus DEG. maior eft 
angulo DEF. & latera DE. EG. lateribus D£. EF. «- 
qualia funt, confiat primo ex 9. propofit.fecundi huius raa- 9 • » huim. 
iorem efle rationem anguli DEG. ad angulum EGD. id eft 
ABC. ad BCA. quam anguli DEF. ad angulum EFD. 

Item maiorem ciufdem anguli DEG. ad angulum EDG. 
id eft ABC. ad BAC. quam DEF. ad EDF. Confiat fe- 
cundo ex io.propofitione fecundi huins maiorem efle ratio- io.».Ruiu$. 
nem EFD. ad EDF. quam EGD. ad EDG. id eft quam 
BCA. ad BAC. Quod crat&c. 

S C H O L I V M. 

A T <j\ ita triangulis habentibus duo latera > circa augulut» 
inaqualem^proporttonalia , aptauimus propojitiones no - 
nam,& decimam huius . Eadem vero ratione illts accommoda- 
ti pojTunt quacumqj propefuiombus 1 1. 12. 13. 14. 1 5. demon- 
m Jlrata. 
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ftratafunr,N am quacumq^de inaquali angulorum ratione , in 
triangulis duo latera aqualia circa inaqualem angulum haben- 
tibus oftenfa funt , eadem etiam triangulis duo latera proportio- 
nalia circa angulum inaqualem obtinentibus conueniunt i modo 
latera vnius,aut maiora, aut minora, eo pacto, quo in hac propo - 
fit tone f altum eft, ad latera alterius reducantur . filuodquias 
mani feftijf imum eft, probatione, vtpote fuperuacanea,absitnebo • 

H abent autem fupertores propoftiones,ac prafertim pofteno- 
res , a nona, mirum inGeometncis vfum,vt ex fequentibns paf 
Jim conftabtt: ac quemadmodum in fuperion libro, ex aqualitate 
vnius anguli jn duobus triangulis,magno vfu tnqui fluimus ina- 
qualem laterum rationem, propo fit. 23. 24. 25. ita hic ex duobus 
lateribus aut aqualibus , aut proportionalibus , in duobus trian- 
gulis angulorum tn aqualem proportionem non minori compendio 
peruejligamus . 

Vt vero memoria confulamus , eorum qua hac de rehaftenus* 
probauimus, hic epilogtfmus efto . 

In figura 13. huius wfptciantur duo triangula LAK. LAO. 
qua habeant LA. AK . lateribus LA. AO. aut aqualia aut pro- 
portionalia, circa angulos LAK. LAO. maiorem illum hunc mi- 
nor em, fitotqi reliqua fupenortbus propofitionibus deline at a . 

9. huius. /. LAK. ad AKL. maiorem habet rationem quam LAO. 
ad AOL. 

9. huius. //. LAK. ad ALK. maiorem habet rationem quam LAO . 

ad ALO. 

10. huius. ni. Maior eft ratio LOA. ad OLA. quam LKA. ad KLA.' 

I. & rj.hui. IV. Ratio KAL. ad OAL. eft maior, quam XKL. ad VOL. 

ij huiu'. V. Ratio KAL. ad OAL. eft maior, quam TLK. ad TLO. 

11. huius. • VI. Maior ratio LOA. ad LKA. quam 0 AD. ad K AD. 

I I. huius. VI I. Minor eft ratio OLA. ad KLA. quam OAD. adKAD . 

14. huius. VIII. LAR. ad RAO. maiorem rationem habet , quanut 

flLA. ad £AK. 

15. huius. ix. Proportio LAF .ad LAE.maior eft, quamO AD. ad K AD. * 

i<5. huius. X% Ratl ° adOCL. mutor eft, quam AEL. ad AFL . 

THEO- 
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S I fine duo circuli eccentrici , quorum maior 
minorem contineat, fintq; vtriulq; centra in- 
tra circulum minorem , ex quorum vtrouis 
dux redae ducantur circulos fecantes arcus didis 
lineis contenti, ad arcus vtrauis harum linearum, & 
femidiametro maioris circuli, in quaeft centrumj 
minoris comprxhenfos,maiorem habent rationem 
in exteriori circulo quam in interiori, ad eorum ve- 
ro complementa ad duos redos, maiorem . 

Sint duo circuli GEF. HCD. ccccntrici,iIleniaior,qui 
\ hunc minorem contineatjllius centrum B. huius A. vtrum- 
que intra circulum minorem HCD. ac reda pervtriufque 
centrum duda LG. fecans circulorum peripherias maioris 
quidetn in L.G. pundis,minoris 
ini. H. & fit centrum circuli mi- 
noris A. in femidiametro circuli 
maiorisBG. Ducantur primum 
( vt videre cft in finiftro femicir- 
culo huius figura?) dua? reda: ex 
centro circuli minoris AE. AF. 
fecantes exteriorem circulum in 
E. F. interiorem in C. D. & con- 
nedantur BE. BF. Dico maio- 
rem clfe rationem FE. ad EG. 
quam DC. ad CH. aut FE. ad FG. quam DC. ad DH. 
minorem vero efle proportionem EF. ad FL. quam C.D. 
ad DI. aut EF. ad EL. quam CD. ad CI. Cum enim-. • 
duo triangula FBA. EBA.habeant duo latera FB.B A. duo- 
bus EB. BA. a?qualia,vtrumq; vtriqj in eodem vero trian- 
gulo ina?qualia, maior enim FB. id elt GB. quam BA. & 

angulus 
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15. t. huius, angulus FBA. maior angulo EBA. erit maior ratio angu- 
jj* li FBA. hoc eft arcus FG.ad angulum EBA. id eft arcum 
13 ' *' EG. quam complementi anguli FAB. id effangulus FAG. 
hoc eft arcus DH. ad complementum anguli E AB, id eft 
angulum CAG. hoc eft arcum CH. hoc enim 15. huius 
demonftratum cft,& diuidendo maior ratio FE. ad EG. 
quam DC. ad CH. &c. 

Rurfus in ijfdem triangulis, angulus E AB. continetur 
fub minori bafi EA. & minori latere AB. & angulus FAB. 

7. 3. fub maiori bafi FA. & minori latere AB. funtque anguli 
EBL. FBL. complementa angulorum arqualibus lateribus 
11. x. huius. compra?henforum . Igitur maior eft ratio anguli EAB. ad 
angulum FAB. id eft arcus CI. ad arcum DI. quam an- 
guli EBL. ad arcum FBL. id eft quam arcus EL. ad arcum 
FL. vtvndecima fecundi huius probatum eft & diuidendo 
maior ratio CD. ad DI. quam EF. ad FL. & componen- 
do, conuertendo, ac per conucrlionem rationis,maior ratio 
CD. ad CI. quam EF. ad EL. Quod fuit primo demon- 
ftrandum . 

Sed ducantur fecundo (in dextra parte figura?) ex cen- 
tro B. maioris circuli dux BE. BF. fccantescxternum cir- 
culum in pundis F. E. internum in pundtis D. C. &con- 
ne&antur AC. AD. Dico maiorem eflc rationem arcus FE. 
ad arcum EG. quam DC. ad CH. maiorem vero CD. ad 
DI. quam EF. ad FL. 

Rurfus cum duo triangula C AB. DAB. habeant duo 
latera CA. AB. duobus lateribus DA. AB. xqualia vtrum- 
1 j. definit. q UC vtriq; in codein vero triangulo inpqualia nam maior eft 
CA. id eft AI. parte AB. & angulus CAB. maior angu- 

i^ihalus cr ‘ c exi}. fecudihuius,maior ratio anguliCAB. 

13.1. mus. a( j an g U ] um DAB.ideft arcus CI. ad arcum DLquacom- 

• plcmenti anguli CBA.id eft anguli EBL. id eft arcus EL.ad 

complementu anguli DBA. id eft angulum FBL. id eft arcu 
FL. & diuidendo maior ratio CD. ad Dl.quam EF. ad FL. 

Denique in ijfdem triangulisanguh DBA. CBA. con- 

tinenturj 
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tinenturjllc fub minori bafi,& minori latere, hic fub maio- 
ri bafi,& minori latere funtque DAH.CAH. complementa 
angulorum aequalibus lateribus compraehenforum . 

Igitur,ex 1 1 .fecundi huius, maior cft ratio anguli DBA. u.x. huius, 
ad angulum CBA. idefi arcus F G» ad arcum EG. quam an- 
guli DAH. ad angulum CAH.ideft arcus DH.ad arcum 
CH. & diuidendo . Igitur fi fint duo circuli eccentrici &c. 

Quod erat dcmonltrandum . 

•.THEOREMA XX. PROPOS. XX. 

S I fint duo circuli eccentrici, quorum maior 
minorem contineat , fitque maioris centrurru 
in peripheria minoris : Dux rectx ex minoris 
centro du&.x, ex vtroque circulo arcus abfeindunt, 
quorum exterior ad arcum fui circuli inter vtram- 
uis linearum, & femidiametrum maioris circuli,in 
<qua efi: centrum circuli minoris, comprxhcnfum , 
maiorem rationem habet, quam interior ad fiuum , 
ad complementum vero minorem . Dux vero re- 
clxex centro maioris circuli du&x auferunt arcus 
proporrionalcs arcubus dudlis a lineis verfus femi T 
diametrum maioris circuli inqua eflcenrrum mi- 
noris; ex alia vero parte maiori proportione inte- 
riores quam exteriores . 

Sint i jdem circuli, qui in fupcnoripropofitione,fedcen- 
trum maioris B. cadat in peripheriam minoris , & cx centro 
minoris A.du&xre&a: AE. AF. in firuftra parte fchcmatis 
abfeindunt ex maiori circulo arcum EF.ex minori arcum 
CD. Dico rurfus maiorem effe rationem FE.ad EG. quam 
DC.ad CH.& maiorem CD.ad DB.quam EF.ad FL.Cum 
enim fit eadem difpofitio,acratiotriangulormn FBA.EBA 

N oux 
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9 8 Curui ac re&i proportio promota - 

qua? in prima parte procedentis 
propofitionis , eadem etiam om- 
nino demonftratione, ex 13. hu- 
ius, probabimus quod propofi— 
tum eft, vt ideonccefle non fit fu- 
perflua repetitione le&orem deti- 
nere. 

Scdducanturindextra parto 
fchematis ex centro maioriscir- 
culi B.dua?reda? BE. BF. fccantes 
exteriorem circulum in pundis 
E. F. interiorem in pundis CD. 

Dico eandem effe rationem arcus DC. ad arcum CH. quar 
1 arcus FE.ad arcum EG. & maiorem CD. ad DI. quam EF. 

. ad FL. Nam anguli H AD. HAC* dupli funt angulorum 
, GBF.GBE. igitur vtGAD.adGACJtaGBF. ad GBE. id 
cft,vt arcus DH.adarcum DC. ita arcus FG* ad arcum EG* 
& diuidendo . 

Denique quia ratione maior eft arcus CD.quam EF.< 5 ^ 
minor DB. quam FL. angulus enim FBL.ideft arcus FL. 
maior elbanguloBAD. hoceftarcuDB. maior erit ratio 
CD. ad DB. quam EF.ad DB. fed EF.ad DB. habet maio- 
rem rationem quam EF. ad FL. Igitur maior eft ratio 
CD. ad DB. quam EF* ad FL* Quod vltirao proban- 
dum erat* 

THEOREMA XXI. PROPOS* XXL 

S I fint duo circuli eccentrici > quorum maior 
minorem contineat, litq; maiori centru extra 
peripheriam minoris tDuarredla^exminons 
centro dudrx ex vtroque circulo arcus abfcindunt> 
quorum exterior ad arcum fui circuli inter veram- 
uis linearum» & femidiametrum maioris circuitori 

qua 
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qua cft centrum circuli minoris , comprahenfum , 
maiorem rationem habet quam interior ad fuum , 
ad complementum vero , minorem . At vero duse 
redhc ex maioris centro du&a: vtrumque circulum 
fccantes , arcus ablcindunt , quorum interior ad 
vtrumuis arcuum inter du&as,& diametrum com- 
prashenfum in fuo circulo, maiorem habet ratio- 
nem, quam exterior ad arcus fim ili ter po ficos , 
in fuo . 

Ponantur ijdem circuli ,qui duabus fuperioribuspropo- 
fitionibusjfed centrum maioris B.cadat extra ambitum mi- 
noris, & ex centro minoris A. ducantur, vt prius in lini- 
ftraj parte figurae reda? AE. AF. abfeindentes ex minori 
circulo arcum DC.ex maiori 
arcum FE. Dico iterum ma- 
iorem efle rationem FE. ad 
EG. quam DC. ad CH. 
minorem EF. ad FL. quanx- 
CD. ad DI. Hoc vero ex 
duobus triangulis FBA.EBA. 
eadem omnino ratione pro- 
batur qua in i .parte i ^.huius. 

At vero duc reda? BE. BF. 
ex centro maioris circuli 
prodeuntes, ( vt cernere eft 
in dextro femicirculo ) au- 
ferant ex circulo minori arcum CD. ex maiori arcum EF. 

Dico maiorem cfle rationem DC.ad CH.quam FE. ad EG. 

& maiorem CD. ad DI. quam EF. ad FL. Cum enim duo 
triangula CAB. DAB. duo latera CA. AB. duobus lateri- 
bus DA AB. aqualia habeant, vtrumque vtrique& angu- «Jcfin. 
Ius CAB. maior angulo compra?hcnfo DAB.complementa 
angulorum compra?henforum nimirum anguli DAG.CAG 

Na ad 
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ad duos rt&os id cft arcus DH.CH. maiorem habent ratio- 
nem qua angulus fub minori bafi DB.& maiori latere BA. 
‘ad angulum CBA. fub maiori bsfiBC.& maiori latere BA. 
contentum, hoc cft quam arcus FG. ad arcum EG. & diui- 
dendo maior ratio DC. ad CH. quam FE. ad EG. 

Denique in ijfdem triangulis , maior eft ratio anguli co- 
pr.ThenfiCAB. adcompra»henfum DAB. id eft artus CI. 
ad arcum DI. quam complementi anguli CBA. ad comple- 
mentum anguli DBA. adduosre&osjid eft quam angulus 
EBL.ad angulum FBL.id eft quam arcus EL.ad arcum FL. 
vt 13. huius demonftratum cft, )& diuidendo, maior ratio 
CD. ad DI. quam EF. ad FL. Quod fuit vltimo loco pro- 
bandum. 

SCHOLIVM. 

E X tjs qua tribus hifce propofitionibus dtmcnfirata funt >■ 
manifestum eft. 

1 St fwt duo circuli eccentrici quorum maior minorem-) 
contineat , femper contingere , vt dux refla ex minoris cen- 
tro ducta , ex viroque circulo arcus abfeindant , quorum ex- 
terior inter vtramuis rectorum , & femi diametrum maioris 
circuli , in qua eft centrum circuli minoris , comprahenfus , 
maiorem rationem habeat , quam interior ad fuum , ad com- 
plementum vero minorem. Piam in primis figuris 19. 20.21, 
huius demonftratum cft perpetuo , maiorem efife rationem F E. 
ad EG. quam DC. ad CG . minorem vero EF. ad FL. quam 
CD. ad DI. 

2 lifdcm pofitis ,fi dux reftx ex maioris circuli centro du- 
ftx , arcus ex vtroque circulo abfeindant , femper extertor, ad 
arcum fui circuli Vtrauis duitarum r cft arum , & femidUmx- 
tro maioris anuli , in qua non eft centrum minoris ,compr<e- 
henfum , minorem habet rationem , quam interior ad arcum ■ 
eodem modo comprxhenfum. Namtn fecundis figuris 19. 20, 
2 j . huius probatum eft femper minorem cfe rationem EF. ad 
FL. quam CD. ad DI. 3 Adhuc 
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3 Adhuc ijfdem fofitiSj.fi dux reJla ex maioris centro du~ 
ttx arcus ex vtroque circulo abfictndant , qui comparentur cum 
arcubus inter vtramuis rettarum ,& fimi diametrum maior is 
circuli in qua e FI centrum minoris , contentis : fi quidem cen- 
trum maioris fit intra circulum minorem , maior e fi ratio ar- 
cus exterioris abfiijft ad ficum arcum , quam interioris ad fic- 
um - fi idem centrum fit intra periphenam minoris , eadem_s 
efi ratio arcus exterioris ahfitjji ad ficum arcum , qua interio- 
ris ad ficum : denique fi idem centrum fuerit extra ambitum 
minoris, arcus exterior abfciffus ad ficum arcum minorem ha- 
let rationem, quam interior ad ficum . Probatum enim efi tn 
fecunda figura 19. maiorem ejfe rationem PE. ad EG. quam 
DC. ad CH. In fecunda 20. eandem ejfe rationem E E. ad 
EG. qua DC. ad CH. Denique in fecunda 21. minorem efife 
rationem FE. ad EG. quam DC. ad CH. 

LEMMA I. 

S I circulus circulum contineat , parallelae rc~ 
Qx linea: verumque circulum fecantes, maio- 
res in interiori circulo proportione arcus 
comprehendunt quam in exteriori. 

Contineat circulus NS. circulum LM. & parallela: RT. 
QS. fecenr vtrumque circulum 3 
exteriorem in T. S. interiorem in_, 

LM. Dico arcum LM.interiorcm 
di&is paralleliscomprahenfum, q 
proportionem maiorem e/Te arcu 
TS.comprehenfo ijfdem paralle- 
lis in circulo exteriori . Conne- 
diaturQT. & OL. que produca- 
tur dum circulum exteriorem fe- 

cet in L. manifeftum eft pun&um N. cadere fuprapun&um 
T.ideoque lineas ON.QT.fe fe inuiccm fecare inter pun&a 

N. 0. 
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i6 u N.O. Cum igitur angulus externas LOM. maior fit inter- 
33 ' 6 - no TQS. vt autem angulusLOM.ad angulum TQS. ita_* 
proportione] arcus LM. ad arcum TS. maior igi tur propor- 
tioneeft arcus LM. arcuTS. Quod fuit oflendendum . 

LEMMA II. 

S I circulus circulum contineat , dux redx ex 
pundo vtriufuis peripherixjquod vtrique pe- 
ripheri? commune non fic,circulum vtrumq,- 
fecantes, maiores ex interiore cireulo proportione 
arcus auferunt,quam ex exteriori. 

Contineat circulus FD.circulum GC.ac primum ex pun- 
do A.exterioris circuli dux redx ducantur AF. AD. fecan- 
tes exteriorem circulum in pundis F. D. interiorem in pun- 
dis GH.Dico arcum GH.lineis AF. 

AD. comprxhenfum in interiori 
circulo , proportione maiorem eflc_. 
ateu FD. ijfdem redis in exteriori 
circulo comprxhenfum. Conneda- 
16. t . turHB. eritangulusGBH. maior 
33 6 ' angulo FAD.fed vt GBH.ad FAD. 
ita proportione arcus GH. ad arcu 
FD. igi tur arcus GH. maior cft pro- 
portione quam arcus FD. 

Rurfus expundoB. interiori circuli ducantur dux redx 
BF. BD. fecantes internum circulum in pundis G.C. exter- 
num in pundis F. D. Dico arcum GC. proportione maiore 
16. i. efTearcuFD. Ducatur AD.erit angulus GBC.maior angu- 
lo FAD. vt autem angulus GBC.ad angulum FAD.ita pro- 
portione arcus GC.ad arcum FD. Igitur maior eft propor- 
tione arcus GCarcu FD.Quod erat &c. 


LEM- 
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P Arallelarum redarum , quae ex duobus pun- 
dis diametri In circuliperipheriamducun- 
tur,qua: perpendiculares funt , maximum 
arcum comprehendunt, & reliquarum, qua: per- 
pendicularibus funt viciniores maiorem quam_> 
qua: remotiores : Redarum vero qua: ex eodenL» 
pundo diametri vtrinque circulum fccant, per- 
pendiculares minimum arcum lubtendunt , reli- 
qua: autem eo maiorem, quo magis a perpendi- 
cularibus didant» 

Sit circulus A DLcuiuscentrum S. diameter AS. in qua», 
fumantur duo pun&a B.C.ex quibus ducantur dux paralie- 


A 
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pcndiculares ad AS. & dua? BF. BG. viciniores didis per- 
pendicularibus, quam BH. CI. Dico arcuum qui didis pa- 
rallelis comprehenduntur maximum efle DE. hinc FG. ma- 
iorem quam Hl.arcuum vero quos reda? CE. CG. CI. pro- 
deuntes ex eodem pundoC. & produd# in reliquam cir- 
cumferentiam in punda V.X*Z. fubtendunt rtiinirpum eflo 
VAE.maximum ZCI.& XCG.maiorcm quam VAE. Item 
produdis DB. FB. HB. in punda T.Y. fL minimum efTe ar- 
cum TAD.maiorcm YAF.maximumKAH.Ducantur CM. 

CL. perpendiculares ad BF.BH. & fecet CM.ipfam CH. in 
R. Item cx centro S. ad eafdem, perpendiculares SQjjSO. 

»*• i- fecantes etiam redas CG.CI. in pundisN. P. erunt etiam.. 

19 ' l ' anguli SNC.SPC.redi: minor igitur SN. quam SP.&SP. 
quamSC. Quare cum minor fit diftantia chorda? ICZ. a 
centro S. quam chorda* GCX. & chorda’ GCX. minor qua 
*• chorda ECV. maior erit ICZ. quam GCX. & GCX. quam 
19t u ECV. Eodem modo cum minor fit SO. quam SQJkSQ^ 
quam SB.qua diftanrip lunt chordarum HK.FY.DT.a ccn- 
Schoi.is.^. tro S.maior erit HK.quam FY.& FY.quam DT. Igitur ma- 
ior eft arcus ZAI. arcu XAG. & XAG. maior ipio VCE. 
Item maior cft arcus KAFI. ipfo YBF. & YBF. arcuTBD. 
Quod fecundo loco propofitum erat. 
i* i- RurfusquiaintrianguloredanguloCMB.maioreftCB. 
i 9 . 1 . quamCM.&CM.totum,quamparsCR.&CR.quanrCL. 

*• luntquc CB.& CM .id cft PQJpli CM. a?qualis ; item C L. 
hoceft NO.ipfi CO. aqualis,diftcrentiafinuum verferum, 
quarum maxime vicina centro cft NO. remotior PQjremo- 
19.1. huius. tiffimaCB. vt paulo ante oftenfum cft, erit , ex 29. primi 
huius , minor ratio GB. ad PQ^quam arcus 1)E. ad arcum 
8 ' f ' FG. Quare erit vtCB. ad minorem quam PQJd cft quam 

CM. ita arcus DE.adarcum FG. maior autem cft oftcnfii_, 

CB. quam CM. inulto igitur maior erit CB. quam reda mi- 
nor ipfa CM. idcoque maior arcus DE. quam arcus FG. At- 
que eodem modo cutn maior fit MC. quam CL. id cft PQ^ 
quam NO. oftendemus arcum FG. cfle maiorem arcu HI. 
Quod primo Icco propofitum fuerat . SC HO- 



/ 


'■ .LIBER II. 


io; 


S C H O L I V M. 

I Utelligenda efi fecunda pars lemmatis de arcubus minori- 
bus fimtctrculo>nam fi de maioribus firmo fit manfeftum 
efi ) maiori chorda minorem arcum auferri , quam d nnnori k 
ex Scholto 28 . 3 . • \ 


THEOREMA XXII. PROPOS. XXII. 

A Rcuum , quos duse parallela ex duobus 
pun&is diametri in circuli peripherianu 
du&a: fubtendunt, maximam habent in- 
ter fe rationem quos perpendiculares , minimam 
quos remotillimar a parallelis fubtendunt, fi ma- 
iores cum minoribus comparentur, finguliqucfc- 
micirculo minores exiftant. 

IN figura fuperioris Lemmatis. Dico maiorem effera- 



tionem arcus VAE. ad arcum TAD. quam arcus XAG. ad 

O arcum 
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arcum Y AF. & arcus X AG. ad arcum YAF. maiorem, qua 
arcus ZAI. ad arcum K AH. Nam vtfuperiori Lemmato 
*oftenfum eft, minor cft arcus TAD. arcu YAF. maior 

,TV. quam XY. ideoque eiusduplum TVJDE. fimul maius 
8. f. quam XY.FG. fimul. IgiturmaioreftratioTV.DE.fi- 
mul ad TAD. quam XY. FG. fimul ad YAF. & componen- 
do , maiorratio VAE. arcus, ad arcum TAD. quam XAG. 
ad YAF. Atquceodemprorfusmodooftcndeturmaiorem 
efle rationem XAG. ad YAF. quam ZAI. ad KAH. Quod 
eratdemonftrandum. 

r THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. 

i ’ 

S I duo circuli fefe interius contingant, atque 
ex duobus pun&is diametri communis dua: 
parallela: ducantur vtrumque circulum fe- 
canres:duorum arcuum inter duas extremitates dia 
metri , & parallelas comprchcn forum , maior erit 
inter fe ratio in interiori circulo , quam in exte- 
riori , fi maiores cum minoribus comparentur . 

Contingat fe due circuli ABL. ADI. illeexternus,hic in- 
n - ternus , in purnfto A. ex quo ducatur communis diameter 
AL. cuius extremitas in minori circulo fit 
I. in maiori L. punftum , & ex duobus pun- 
ttis C.F. in diametro fumptis ducantur duf 
purallefieCDB. FGE.fecantes interiorem 
circulum in pun&is D. G. exteriorem in B. 

E.& auferentes ex vtroque circulo duos ar- 
cus verfus extremitates I.& L. videlicet ar- 
cus DI. GI. in interno circulo , & arcus BL. 

EL. in externo . Dico maiorem eflc ratio- 
nem arcus DI. maioris ad minorem GI. quam arcus BL. 
maioris ad minorem EL. Ducantur rc<fta’ AG. AD. & pro- 
ri ucan- 

Digitized by Google! 




LIBER I I. 


107 


ducantur , dum externum circulum fecentin pungis M. N. 
manifeftum eft pun&um M. cadere fub pun&um E. ( cunu. 
putida G. E. ftnt in eadem re#a FE. & cadat pundum M. 
fub pun<ftum G. ) & pun&um N. fub pun<ftum B. maior igi- 
tur eft arcus NA. arcu BA. &arcusMA. arcu EA. arcubus 
autem MA. NA. proportione squales funt arcus GA. DA. 
finguli lingulis, vt conftat ex Scholio 22.3. Igitur arcus ^^'p**' 
GA. proportione maior eft quam arcus EA. & DA. qusiruvpis Akxa^ 
BA. Cum autem a?qualcsfint proportione femicirculi AL. rimate 
AI. ablatis infqualibusAE.AG. rcraafient injequales EL. * p 8 ron *' 
maior Gl.rninor.-minor igitur eft ratio IG.adGD. qua LE. *• j. 
ad GD. fed arcus LE. ad arcu GD. ctia minorem habet ra- 
tionem jquam ad arcum EB. qui fuperiori Lemmate proba- 
tus eft minor arcu GD. Igitur minor eft ratio IG. ad GD. 
quam LE. ad EB. & conuertcndo , ac componendo , maior 
eft ratio arcus DI. ad arcum GI. quam arcus BL. ad arcum 
EL. Quod fuerat dcmonftrandum . 

t , • 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 

S I fint duo Quadrantes concentrici , ac late?! 
communi du$ parallel^ducantur: arcus com- 
priehcnfus aut latere, & vna parallelarum ; 
aut vtraque parallela i ad reliquum Quadranris ar- 
cum magis a latere diftantem, maiorem habet ra- 
tionem in circulo interiori, quam in exteriori . 

Sint duo Quadrantes cx eodem centro A. deferipr i IFB. 
cxternus,LNO.intemus,quorumcommunc latus AB. fc- 
cans externum in B. internum in O.cui parallelar fint DC. 

FE. fecantcs reliquum latus in C.E.iniernu circulum in M; 

N. externum inD.F. fintquerdiquiQiadrantis arcus ma- 
gis a latere AB.diftantes, interior NL.cxterior FI. Dico ma- 
... Na iorctn 
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iorcm clTe rationem ON. ad 

NL. quam BF.ad FI. Item ma~ *. 

iorcm rationem MN. ad NL. . • 

quam DF. ad FI. Ducatur c- 

AN. quarproduda fccet ex- )E‘ 

ternum circulum in G. erunt i c 

arcus NL. GI. proportiono 7C< 

«quales , maior autem eft FI. \ \T 

quam G I. Igitur arcus F I. V\. , . 

proportione maior eft , quam- 
NL.fed&ON. maior eft pro- ^>-4 > .< . 

portione quam BF. & MN. proportione maior , quam -DF. 
Quare cum maior fit proportione ON.quam BF.& NL.mi- 
nor etiam proportione quam FI. maior erit ratio ON. ad 
NL. quam BF. ad FI. Item cum maior fit proportione M N. 
quam DF. & NL. minor proportione quam FI. eodem mo- 
do maior erit ratio MN. ad NL. quam DF. ad !PL; Quod 
fuit demonftrandum . 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 

S I duo circuli fefe interius contingant ; du;r 
reda: ex pundo vtriufuisperipheria^inquo 
non fit contadus , circulum vtrumque fecan- 
tes , arcus comprarhendunt , quorum inrerior ad 
arcum inter comprxhcnfum, & extremirarem CO-’ 
munis diametri pundo contadus oppofitam ma- 
iorem habet rationem quam exterior. 

Duo circuli ADI. AHL. contingant fefe interius in pun- 
<ftoA. fitque interior AHL. exterior ADI. ac primum ex 
pundo B. in interiori circulo > ducantur d ua? reda? BC. BD. 
fecantes interiorem circulum in pumftis G.H exteriorem in 
pundis C. D. fitque communis diameter ALI. fecans inte- 
4 riorem 
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riorem circulum in L. exteriorem in I. 
erit arcus HG. comprarhcnfus inter re- 
<SasBD.BC. in interiori circulo,^ 

DC. in exteriori i & arcus GL. conten- 
tus inter arcum HG. & pundum,feu 
extremitatem diametri L. pun&o con- 
tadus oppofitam : arcus vero CI. con- 
tentus inter DC. & fimilem extremita- 
tem in circulo exteriori. Dico maio- 
rem efle rationem HG.ad GL. quam 
DC. ad CI. Ducatur per pun<Suai_ 

G. reda AG. qua; produda fecet exteriorem circulum in_, 
pundo F. Erunt arcus GL. FI. proportione «quales, maior 
autem eft arcus CI. arcu FI. Igitur proportione maior eft 
arcus CI. quam arcus GL. Sed & proportione maior eft ar- Scf, £ J - »*• 
cus HG. arcu DC. Igitur cum maior fit proportione HG. ^si e £m? 
quam DC. imior erit ratio HG. ad GL. quam DC. ad GL. ad 8. 4. __ 
& cum maior fit proportioncCI. quam GL. maior erit 
tioDC.adGL.quamDC.adCI.Igitur maior eft ratio HG. ». huius! 
adGL.quamDC.adCI. ®‘ 

. Idem eodem modo demonftrabitur fi pundlutnB. fuma- 
tur in exteriori circulo . Quare fi duo circuli fefe interius 
contingant &c. Qiiod erat demonftrandum . 

1 ' * - • 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVI. 

S I fuerint quatuor anguli proportionales fin- 
guli minores redo , ac primus maior fecun- 
dojac tertio,- maior erit ratio tangentis pri- 
mi, ad tangentem fecundi, quam tangentis terti j, 
ad tangentem quarti. 

Sint duo anguli quicumque minores redo CDA. DBA.’ 
item duo alij quicumque CFA. O FA. fitque HDC. maior 

tam 
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tam ipfo BD A. quam CFA. & fit vt CDA. ad BDA. ieu 
CFA. ad OFA. Dico maiorem efle rationem tangentis an* 
guli CDA. ad tangentem anguli BDA. quam fit tangentia 
anguli CFA. ad tangentem anguli OFA. Contineat angu- 
lus CDA. minorem BDA. & ex quolibet pundo C. red* 
DC. ducatur CH. perpendicularis 
ad DA.fiatquc angulus HCF.a?qua- 
lis complemento ipfis CFA. erit 
CFA. angulus tertius, qui cadet fub \ 

pundum D. cum fit minor quanu H / j , 
ADC. & contineat angulum quar- d ' 
tum minorem AFO.& di ftantia FC. 1 5 ' 

deferibatur circulus FCA. fecans £ . .m I . . ; 

priores lineas in C. O. B. A. & con- 
* nedatur FB. qua: fecet CH. in N. & DB. fecet eandem ia 
M. Item FO. fecet eandem in P. cadet pundum O* in- 
ter B. & C.& pundum P. inter N. & C. Nam cum triangu- 
laCFD .BFD.habeat circa angulos in*quales CFD. BFDi 
duo latera CF.FD. duobus lateribus BF. FD.a:qualia vtru- 
x)‘ aut 17 . que vtrique,in eodem vero triangulo inaequalia » maior erit 
*’ luus ’ ratio CFA. ad BFA. quam CDA. ad BDA. ideoque habe- 
bit angulus CFA. ad aliquem angulum maiorem ipfo CFB. 
eandem rationem, quam CDA. ad BDA. Igiturangulus 
AFO. ad quem eandem proportionem habet eft maior, 
quam AFB. cadet igitur pundum O. inter B. & C. & pun- 
dum P. inter N. & C. Iarn dida perpendicularis CH. erit 
tangens tam anguli CFA. quam anguli CDA. reda NB. 
tangens anguli BFA. MH. tangensanguli BDA. <5^ PH. 
tangens anguli OFA. confiat pundum N. cadere inter M. 
& C. item oftenfum eft pundum P. cadere inter N. <3^ C. 
quare multo maior eft PH. quam MH. Igitur maior erit ra- 
tio CH. tangentis anguli CDA. ad MH. tangentem anguli 
BDA. pofitofinu toto DH. quam CH. tangentis anguli 
CFA. ad PH. tangentem anguli OFA. polito finu coto 1 H. 
Quod erat demonftrandum . 
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THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. 

S I fuerint qua tuor tangentes proportionales 
maiorque prima quam fecunda & tertia,, 
minor erit ratio primi anguli relpondentis 
primae tangenti ad fecundum,quam tertij ad quar- 
tum. 

Sintquatuor tangentes E. G. I. K. fitque vt E. ad G. ita 
I. ad K. fitque E. maior quam G. maior item quam l.centro 
F. deferibatur circulus ABC. diame- 
tro FA. & fit arcus AC. feu angu- 
lus AFC.refpondens tangenti 1 . 3 ^ 
arcus AB. feu angulus AFB.refpon- 
dens tangenti K.hinc du<JlaCH.ad 
FA: perpendiculari, primi anguli co- 
plementuin fit HCD. erit ADC. pri- 
mus angulus, & cum angulus ADC. 
fit maior,quam HFC. ( nam maioris anguli maior tangens ) 
cadet pun&um D. inter H. & F. (fi enim caderet in F. effet 
angulo A FG.*qualis, fi infra minor ) & conne&atur DB. 
qua? fecet HC. in M. & ducatur DN. fecans HC. in N.erit 
pun&um M.inter H.& N.& angulus HDN. angulus fecun- 
dus refpondens ipfi G. Nam cum CH. fit tangens anguli 
AFC.& NH.tangens anguli BFA.item CH.tangens angu- 
li H DC. Nam eft, vt I.ad K.ita CH.ad HN. fed vt I. ad K. 
ita E. ad G. & vt E. ad G. ita CH. tangens anguli HDC. aet 
HN. ( vtrobiqueenim eft proportio squalitatis ) tangen- 
tem anguli H DN. Dico minorem effe rationem CDH. ad 
NDH. quam CFA. adBFA. Cfi enim in fuperiori ex 13.& 

17. a. huius oftenfum fit, maiore effe proportionem anguli 
CFA.ad BFA. quam CDH. ad MDH. & CDH. ad MDH. 
maior fit ratio,quam CDH. ad NDH. maior eritproportio 8. j. 
anguli tertij CFA. ad angulu quartu BFA.qua prin i CDH. 
ad fecundum NDH. ideoqi minor ratio primi anguli CDH 

ad 
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Curui ac redi proportio promota. 

ad fecundum NDH. quam terti j CFA.ad quartum BFA. 
Quod erat oftendendum . 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 

S I fint quatuor 'anguli proportionales , fitquc> 
primus maior fecundo , ac tertio; minor erit 
ratio finus rc&i,ac chorda: primi ad chordam, 
&finum fecundi, quam finus,& chorda: tertij,adfi- 
num, & chordam quarti. 

« 

Sint quatuor anguli proportionales difpofiti, vt in figura 
penultima huius, utque vt CDH. adMDH.ita CFA.ad 
OFA. eodem modo quo vigefima fexta huius oftendemus 
pundhim P. cadere inter N. & C. Centro D. diftantia DB. 
deferibatur arcus RBS. fecans diametrum FA. in R.& DC. 
in S. Cum DB.fit minor quam DC. erit DS. illi aequalis mi- 
nor quam DC.cadet pun&um S. inter D. &C. Ducantur 
lihus BQjJDT.SX.erit CH.finus redus anguli CFA. & BQj_ 
finus redus anguli BFA.refpedu 
finus totius FA. item SX. finus re- V . 

dus arcus RS. feu anguli CDA.& £ 

BQjjfinus redus arcus BR.feu an- T // vso 
guli. BDA. refpedu finus totius h j* 

DB.feuDC. &OT. finusre&us ^ 

anguli OFA. refpedu finus totius j /y/ 

FA.Cum minor ut SX.quamCH. f/s / 

minor erit ratio SX. finus anguli xJr ' 
primi CDA.ad BQ^finum redum 

anguli fecundi BDA. quam CH. finus redi anguli terti j 
CFA. ad BQJinum redum anguli BDA. qui cum minorfic 
quam OT. multo minor erit ratio SX. ad BQj_quam CH. 
ad OT. finum quartum anguli OCR. Quod erat often- 
dendum . 

Idem 
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uj 

Idem oftcnderur in chcrdis , fi enim propofitx fint quatuor 
arcus proportionales, accipiantur ccrum dimidij : oftende- 
tur minorem efle rationem finusprimi adfecundum,quam 
tertij ad quartum : vc veio dimidium ad dimidium ,itato- «*• 
tum ad totu , quare minor erit ratio dupli finus , id cil chor- 
da; prima» ad fecundam quam tertia? ad quartam . 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 

» 

* * * * t 

S I fuerint quatuor finus proportionales ia> 
quadrante, maiortj; primus quam fecundum, 
ac tertius; maior erit ratio anguli refpondentis 
primo finui ad fecundum , quam tertij ad quar- 
~ turru . ' 

Sint in quadran- 
te cuius centrum^ l 
A. quatuor finus 
FN.EO.DP.CB. lenT 
proportionales , ac \\ 

quidemFN. maior \\ 
quam EO. aut DP. 
quibus refpondeat v* 

arcus FQJiC^pQ;^ . . 

CQJcu anguli FAN.EAO.DAP.CAB. Dico maiorem ef- 
fc rationcmFAN.ad EAO.quam DAP.Ad CAB. Ad linea 
GH.quamcunquc fiat angulus HGI.a?qualis angulo DAQ^ 
Etcx H. in lineam GI. ducatur perpendicularis HI. Item 
ad eandem lineam fiat angulus HGK. «qualis angulo 
CAQj & demittatur HK. perpendicularis ad GK. Rurfus 
fiat angulus IFIL. «qualis angulo NFA. complementi an- 
guli FAN. fccetquc HI. produdam GI. in L. Denique ad 
H. fiat angulus KHM. «qualis angulo OEA. complementi 
anguli EAO. fecetque reda HM. produdam GK. in M. erit 
reliquus HLI. «qualis ipfiFAR & HMK. «qualis EAO. 

P idccquc 
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ideoquc squiangula triangula IHL.NFA. & KHM. OEA. 
ac proinde fimilia . Cumque squi angula fint triangula rc- 
dangula HIG.DPA.& HKG.CBA. ( Nam prster angulos 
re&os ad K. I. P. B. fumpti funt anguli squales HGI. ip(i 
3*’ 1 • DAP.&KGK.ipfiCAB.quare&ieliqui anguli reliquis sut 
4 . 6 , squales) erit vt IH. ad HG. ita PD. ad DA. & vt HG. ad 
ij. dcfin. HK. ita DA. ideftAC. adCB. igitur s ex squalitate,eritvt 
IH.ad HK.ita DP.ad CB.fed vt DP.ad CB. ita cft exhypo- 
thefi FN.ad EO. vt igitur IH.ad HK. ita FN. ad EO. Cum 
ergo fit vt HL.ad IH.ita AF.ad FN.& vt IH.ad HK.ita FN. 
ad EO. & vt KH. ad HM ita EO. ad EA. erit ex squali vt 
HL.ad HM.ita AF.ad E A. squales autem funt AF.EA. igi- 
tur etiam squales funt HL.& HM. Cum igitur triangula^ 
GHL.GHM. habeant duo latera GH. HL. in eodem vero 
, triangulo insqualia ( nam angulus HLG.oftcnfus eft fqua- 

-> lis ipfi FAN. & HGL. ipfi DAP. maior autem FAN. quam 

*• DAP.igiturintrianguloHLG.maius latus HG.quam latus 
HL,&quamHM. ipfi HL. squale) minorque fit angulus 
comprshefusGHL.quam GHM.(vt paulo poft oftendetur) 
i*.* .huius. ma ^ or cr ^ rat ^° HLG.ad HGL. quam HMG. ad HGM. <5^ 
permutando maior ratio HLG.ad HMG. quam HGL. ad 
HGM.fed ipfi HLG.eft fqualis FAN.ipfi HMG. EAO. ipfi 
HGL.DAP.ipfi HGM.CAB. ergo maior eft ratio FAN. ad 
EAO. quam DAP. ad CAB. fcu maior ratio arcus FQjid 
arcum EQmuam arcus DQ-ad arcum CQ^Quod erat pro- 
pofitum.Quod vero GHL.fit minor quam GHM. probatur* 
quia cum angulus IGH. fit maior angulo KGH.crit eius 
complementum GHI. minus complemento alterius GHK. 
& cadet perpendicularis HK.fupra Hl.eritquc LHK. angu- 
luspars ipfius LHI.item cum angulus HLI.pofitus fit maior 
quam HMK.erit eius complementum IHL. minus quam_. 
KHM. Quare cum LHK. htminorquam LHI.&LHI. mi- 
nor quam MHK. multo minor erit LHK. pars ipfius LHI. 
quam MHK. Cadet igitur HM.fupra HL. ideoque angulus 
LHG.angulo MHG.minor erit. >., 

• u .U ' . THEO- 
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THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 

S I fuerint quatuor anguli proportionales fiiW 
guli minores rc6lo,ac primus maior fecun- 
do, ac tertio,- maior erit ratio fecantis primi, 
ad fecanfem fecundi, quam fecantis rertij ,ad fc- 
cantem quarti. 

Sint omnia, qua? in 26. theoremate huius,critFC. fecans 
anguli CFA.& PF.fecans anguli PFA.refpedlu finus totius 
FH. item CD. fecans anguli CDA. & 

MD. fecans anguli MDA.pofitofinu 
toto DH.Dico maiorem cfle rationem 
CD. ad DM. quam CF. ad PF. Quo- 
niam minor di DB.qua DC. eodemq; 
minor quam FA. id eft quam FB. aut 
FC. &a?quales funt FB. FC. a centro 
ad circumferentiam, minor erit ratio 
DB. FB. quam DC. ad FC. & permutando minor DB. ad 
DC. quam FB. adFC. Rurfuscumin triangulo FHN. an- 
gulus FHN. fitredhiserit FNH.acutu$,& MNB. obtufus 
ideoque MB. maior quam BN. Quare cum minor fit ratio / 9 . *. 
prim£ quantitatis DB. ad fecundam DC. quam tertia- FB. 
ad quartam FC. fitqueprima DB. minor tertia FB. fi ex pri- 
ma , & tertia demantur ex illa maior MB. cx ifta minor NB. s.i.huiuj. 
minor eritratioMD. refidui prima? quantitatis, ad fecun- 
dum DC. quam NF. refidui tertia? quantitatis , ad quartam 
FC. & conuertendo , maior ratio DC.ad M D. quam FC.ad 
NF. at vero FC. ad NF. maior eft quam FC. ad FP. ( nam- 8 - *• 
cum in triangulo redhngulo FHN. angulus FNH. fit acu- 
tus, erit FNP. obtufus, ideoque FPN. acutus,&FP. ma- 19, 1. 
iorquamFN.) Igitur ratio DC.ad MD. maior eft quam- 
CF. ad FP. Quod erat &c. 

P 1 THEO- 
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THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXI. 


S I fine quatuor fccanrcs proportionales , ma- 
iorque prima quam fecunda, ac tertia ; mi- 
, . nor erit ratio primi anguli refpondentis pri- 
mae fecanei ad fecundum , quam tertij ad quartum- 

videfi^ira Sint quatuor fecantes proportionales inquadrante BN. 
»j».luuu£. cuius ccntru A. videlicet AV. AT. AS. AR. fitque AV. 
maior quam AT. aut AS. quibus rcfpondcant arcus 
QF.QE. QD. QC. feu anguli F A Q^E A QJ) A Q£ A 
Dico minorem efle rationem anguli FAQ^ad angulum- 
EAQ^quam anguli DAQ^ad angulum CAQ^_Ad lineam 
quamcunque GH. fiat angulus GHI. squalis angulo FAB. 
& IHM.squalisanguloHAQ i & ducatur GIM. perpendi- 
cularis ad HI. Hinc fiat angulus GHK. squalis angulo 
DAQ^&KHL. squalisanguloCAQ;^& ducatur GKL. 
perpendicularisadHK. erunt HG. HM. fecantes angulo- 
rum FAB.EAB. &HG. HL. fecantes angulorum DAB. 
CAB.ills rcfpe&u finus totius HI. ifts refpc&u finus totius 
HK. erit igitur vt GH. ad HM. ita A V. ad AT.& vt GH. ad 
HL ita AS. ad A R. cum igitur fit vt GH.ad HM.ita AV.ad 
AT. & vt A V. ad AT. ita cx hypothcfi AS. ad AR. vt 

AS. ad AR. ita GH.ad HLcrit vtGH. ad HM.ita GH. ad 
HL. squales igitur funtHM. HL. fcd& maiores funt an- 
guli GHI. 1HM. id clt FAQ^ EAQ^angulis GHK. KHL. 
(nam maioribus fccantibus maiores rcfpondentanguli)ma- 
iuscftlatus GH. latere HM. (nam anguli IHG. maio- 
ris quam IHM. minus eft complementum HGI. compleme- 
l9 ‘ *• toHMI.idcoque minus latus HM. latere HG.&HL. quatn 
HG. ) Quare cum duo triangula GHM. GHL. habeant duo 
latera GH. HM- duobus lateribus GH.HL.squalia vtrum- 
quc,vtriquc,in eodem vero triangulo insqualia,anguluf- 
que comprshenfus GHM. maior, iit comprshenfo GHL. cx 
quibus in oppofius bafes perpendiculares demilfsfunt HI. 

HK. 
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HK. erit, per 14. fecundi huius, minor ratio anguli GHI; M.a.&u- 
ad angulum IHM. id cftFAB. EAB. quam anguli GHK. ad ius> 
angulum KHL. ideft quam DAQ. ad CAQ. Quod erat 
demonftrandum . , > 


THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXII. 

• 1 . * • 

S I a purxfto in quo femidiameter quadrantis 
peripheriam fecat duo arcus inaequales acci- 
piantur , ad quos, ex quibuslibet pundtis ciuC 
dem diametri produ^ae du.-e re&a: ducantur, fa- 
cientes duos fe&ores : fe&orcs quos rc£tx du&x ex 
pun&is remotioribus ab extremitate diametri cum 
arcubus quadrantis efficiunt, minorem habent inter 
fe rationem , quam quos efficiunt du&ar ex pungis 
propinquioribus , fi maiores cum minoribus com* 
•parentur. 


Sit Quadrans circuli FAK. 
.cuiuscentrum F. femidiamc- v 
ter FA. fecans peripheriam 
in A. puntto,a quo fumantur 
:in Quadrante duo arcus ma- 
ior AC, minor AB. Hinc inj 
diametro AF. produ&a fu- 
mantur quotlibetpuntta D. 
U. extra quadrantem, & I. , 
E. intra quadrantem , ac du- 
cantur tam ex centro, quam 
ex lingulis punctis, dua? re- 
tfaradpun&aB. G. Dico fe- 
torem DCA. ad fe&orcm* 

DBA. minorem habere ra- 

♦ 
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tioncm,quam fe&orem HCA. ad fetorem HBA. 
hunc minorem, quam fetorem FCA.ad fe<ftorcm FBA. 
Denique hunc minorem quam quemlibet fuperioretn- , 
Superiores autem, eo minorem, quo magis pun&a IE a 
punfto A. remouentur . Ducantur finus redi BY. CX. Quo- 
niam triangula DCF. DBF.eandem bafim habent DF erunt 
i, 6. inter fevt altitudines. CX. BY. Eodem modo cum trian- 
gula HCF. HBF. habeant eandem bafim HF. erunt vt eae- 
dem altitudines CX. BY. Quare erit vt triangulum DCF. 
ad triangulum DBF. ita triangulum HCF. ad triangulum 
HBF. maius autem eft triangulum DCF triangulo DBF 
(vt ad fine huius oftendemus) & triangulo HCF.& fe&or 
FCA. maior fe&ore FBA. Quare fi ad primum triangulum. 
DCF. &ad tertium HCF. addatur eadem quantitas, ni- 
mirum fcdor FCA. componetur duo fedores DCA.HCA. 
fi vero ad fecundum triangulum DBF. & quartum HBF. 
addatur fcdor FBA. conflabuntur fedores DBA. HBA. 
, *’ 1 ' Ul ' Igitur,per decimam propofitionem primi huius, minor erit 
ratio fcdoris DCA.ad fcdorem DB A.quam fedoris HCA. 
ad fedorem HBA, 

Rurfus,vrprius,oftendemusefTe vttriangulum HCF. ad 
, e. triangulum HBF. fuper eadem bafi HF. conftituta , ita al- 
corol. i. titudmes CX. BY. At vero finus CX. ad finum BY. mi- 
i. hu- norcm habet rationem , quam arcus CA ad arcum BA. id 
3 j. 6. eft, fedor FCA. ad faftorem FBA. Igitur minorem habet 
rationem triangulum HCF. ad triangulum HBF. quam- 
fe&or FCA, adfe<ftorem FBA. & permutando , ac com- 
ponendo & iterum permutando , minor erit ratio fc&oris 
HCA. ad fe&orem HBA. quam fe&oris FCA. ad ie<fto- 
rem FBA, 

Pmerea cadat pun&um I inter F. & A. Eodem modo 
quo in fuperioribus partibus , oftendemus minorem efte ra- 
tionem trianguli FCI. ad triangulum FBI. quam fedoris 
FCA. ad fe&orem FBA. cum igitur maior fit ratio totius 
FCA. ad totum FBA. quam partis FCI. ad partem FBI. 

reliqui 
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reliqui fc&oris ICA. ad reliquum IBA. maior erit ratio, 
quam totius FCA. ad totum FBA. 

Denique fumptopunfto E inter I. & A. cum oftenfum- 
fit fa?pe luperius, minorem efie rationem trianguli ECL ad 
triangulum EBI. quam fe&oris FCA. ad fe&orein FBA. & 
in tertia parte huius demoftratum fit, minorem efle ratio- 
nem fe&oris FCA. ad fetorem FBA. quam fe&oris ICA. 
ad fcdlorem IBA. minor erit ratio trianguli ECI. ad trian- 
gulum EBI. quam fe&oris ICA. ad fe&orem IBA. Cum- 
igitur maiorfit ratio totius fe&oris ICA. ad totum fe&o- 
rem IBA. quam partis ECI. ad partem EBI. 
critrcliquifettorisECA. ad reliquum EBA. 
maior ratio quam totius ICA. ad totum IBA. 

Quod erat demonftrandum Quod autem trian 
gulum DCF. fit maius triangulo DBF. per- 
fpicuumeft > Du&a enimipfi AD. parallela- 
LCM. producatur DB. dum concurrat in M. 

& ducatur FM. perfpicuum eft^quod punttum 
M. cadet extra circulueritqj triangulumDBF 
pars trianguli DMF ideoque minus , iequa- 
le autem elttriagulum DMF triangulo DCF. 
minus igitur eft triangulum FBD. triangulo DCF. 

• . • • 11 

S C H O L I V M. 

S iliorem hic vocamus jmproprio nomine jridn gulum ex duo- 
bus redis^dr circulari condit ut um,qualis ejt figura DCA. 
duabus redis DC. DA. & tertia qualibet circulari AC termi- 
nat a >eo qued fimilitudine verum fidiorem referat ,ab Euclidc-j 
Itb. 3 . definitione nona , defer iptum , qui angulum redi lineum , 
aut in centroyaut in pertpherta circuli fubtendentis conii itu tum 
habet‘ 3 qualis eli hic figura LC B, cuius rei led orem admonitum 
efie voluimus /ie i/*»rvi*U ambiguitatem pariat . 


33 > J. 
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THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIII. 


»i. i. hu- 
ius. 


«. 7 - 
17 * 7 


S Egmentorum in femicirculo, maioris ad mi- 
nus maior cft ratio, quam arcus maioris ad 
minorem . 

. » / \ 

Sit circulus ABC cuius centrum E. diameter HD.acin 
femicirculo HAD. fumantur duo fegmenta FAB. GAC. il- 
lud minus > hoc maius . Dico maiorem efle rationem Teg- 
menti GAC. ad Tegmentum FAB. quam arcus GAC. ad 
arcum FAB. Secentduaj chorda; BF. CG. diametrum AF. 
ad angulos reiftam in pundtis M. K. & ducatur KB. maior 
erit ratio fedtoris feu figura; CKA. ad fe&orem BKA. quam 
fc&oris CEA. ad fe&orem BEA. id eft quam arcus CA. ad 
arcum B A. ( hoc enim in fuperiori propofitionedemonftra- 
tum eft.) ideoq» minor cft ratio arcus 
CA. ad BA. quam CKA. ad BKA. 
minor autem eft etiam ratio CKA. 
ad BKA. quam CKA. ad BMA. id 
eft quam totius fegmenti CAG. ad 
totum fegmentum BAF. Igitur mi- 
nor eft ratio arcus CA. ad arcum BA. 
id eft dupli CAG. ad duplum BAF. 
quam fegmenti CAG. ad fegmentum BAF, Eodem modo 
du&a femidiametro HED. oftendemus minorem eife ratio- 
nem arcus fcmicirculi DAH. ad arcum CAG. quam Teg- 
menti feu fcmicirculi DAH. ad fegmentum CAG. 


Y/~— 

M X* 


K 
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THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXIV. 


I N omni triangulo retftangulo 'inaequalium la- 
terum Interisminorisad balim minor eft: ratio, 
, quam bafls ad vtrumque latus ; & maioris Iate- 
^ * ris 
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ris ad ba/im maior eft ratio quam bafis ad vtrumq* 
latus . •' ; 

Sit triangulum reftangulum BCD. cuius bafis BD. latus 
minus BC. maius CD. Dico minorem efferationem CB, 
ad BD. quam BD. ad vtrumq;BG. CD. & maiorem dfc 
rationem CD. ad BD. quam BD.advtmmque CB. CD. 
Ex angulo redo C. in bafim demittatur perpendicularis 
CE. erit BE. femnentum minus Tegmento ED.fed&EC. 
minor eft quam ED. ( eft enim vt BC. & _j u 

minor ad CD. maiorem ita CE. mi- 
nor ad ED. maiorem ) addita ergo 
communi EB. maior erit tota DB. 
quam CE.EB.Hmul. Igitur minor eft 
ratio CB. ad BD. lateris fcilicet mi- 
noris ad bafim, quam CB. ad BE.JEC. 
fimul, id eft quam bafis DB. ad CB. .1 
DC. vtrumq ; latus fimul. Rurfus cum maior fit DC. quam 
CB. id eft CE. quafn EB. addita communi ED, maiores 
erunt DE. EC. quam tota DB. Igitur maior eft ratio CD. 
ad BD. lateris fcilicet maioris ad bafim quam CD.ad DE. 
EC. fimul id eft DB. bafis ad DC. CB. vtrumq» latus fi- 
ttuiI. Quod erit dcmonftrandum . V . K , • ; 



r; 


j. 
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THEOREMA XXXV. PROPOS. XXXV. .. 

’ * ‘ r. 1 1 . j j •_ . j;,i 

D Varum redarum , qua* in femicirculo an- 
gulum redum contineric maxim$ fune qu^ 
int$r fe aequales > inaequalium vero quae 
aequalibus viciniores , maiorcsium quam qux re- 
motiores . • : ■ •' ; 

In femicirculo ABC. cuius centrum D. duda diametro 
AC. & femidiametro DB. ad eam perpendiculari : Ducatur 
AB. CB. item AE. EC. &AI.IC.in femicirculo, quarum 

ill* 


ScIxL ia 4. 

47.i. 

8 . 6 . 


8 . j. 


8. 4 . 


. ! r. • . 
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illa: primis AB. CB. fint viciniores , ifbe remotiores. Cum 
in triangulis ADB.CDB. duo latera AD. DB. duobus CD. 
DB. arqualia fint , & anguli ad D. comprarhcnfi redii , ideo- 
4> *• que a?quales,a:qualcs erunt bafes AB. CB. Dico maiores 
efle AB. CB. fimul , duabus AE. CE. fimul & ipfas AE CE. 
ipfis AI. Cl.fimul dTe maiores. Ducatur enim perpendi- 
cularis EF. in redam CE. & conncdatur BE. EA. fecctquc 
reda CE.rcdam AB. 
in G. Item ducatur B 

perpendicularis EH. _ — «v. 

in redam I C. & con- 

nedatur EI.IA.fccet- \ 

que reda CI. redam \ 

ji. i. EA. in K. Quoniam I \ 
AGC.angulusa:qua- 

lis eft duobus interio- A D G 

rib 9 ,& firisGBC. 


3 1 - 3’ BCG. jLic GBC. 

is. i. redus , erit AGC. obtufus , ac proinde BGC. acutus , cadet 

, 9 ' u igiturBF.perpcndicularisintcrpundaGC.cftqucBG.fub- 
tendens redum angulum F. maior ipfa BF. Iam in triangu- 
lo BFE. Quoniam angulus BEC. eft femircdgs ( infiftit e- 

10 ' 3 * * * * * ' nim ad circumferentiam quadranti BC.) & angulus ad F. 

Ip redus, erit etiam FBE. femiredus: aequalia igitur funt late- 
ra FE. FB. Cum igitur htus CB. fubtendens redum F. fit 

4 ; pron. rnaius latere CF. fi aequalia addantur BF. FE. maior erit 
CB. BF. fimul quam tota CF. FE. multo igitur maior erit 
CB.BG. quam CE. cura BG. oftenfa fit maior quam BF. 
Cum vero AG. fubtendens angulum redum AEG.fit maior 

J |uam EA. fubtendente acutum EGA. fi ad CB. BG. quae 
untmaiores qua CE. addatur AG. maior, &.adCE. adda- 
tur EA. minor enunt CB. BG. GA. id eft duae redae CB. BA. 
fimul maiores’, duabus redis CE. EA. Quod erat primo de- 
monftr audutn . Rurfus eodem modo quo fupra oftendetur 
cade re perpendiculare EH* inter C. & K. & quod, angulus 
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AKC. fitobtufus,ac proinde EKH. acutus, quare maior 
erit EK.quam EH. Rurfus in triangulo redanguloEHI.an- 
gulus EIH. feu EIC. innixus arcui EC. (qui maior eft qua- 
drante) eft maior femiredo , minor igitur eft IEH. femire- j*. £ 
do maius igitur eft latus EH. latere IH. Nunc eadem pror- ** *• 
fus ratione qua fuperius, oftcndemus,cum CE. fit maior 
quam CH.fubrendens fcilicct angulum redum ad H.& ma- 
ior etiam oftenfa fit EH. quam HI. maiores eflc CE. EH. fi- 
mul quam CH. HI. quare multo maiores erunt CE. EK. fi- 
mul ( cum EK. fit maior qua? EH.) quam CH. HI. fi igitur i*. 
ina?qualibusCE.EK.fimul,& CH. HI. fimul, addantur 
imequales, illis maior KA. fubtendens angulum redum., *'• 

KI A. iftis minor I A.fubtendens angulum acutum in eodem 
triangulo KI A. erunt reda? CE.EK.KA. id eft dua? CE.E A. 
fimul , tribus CH. HI. IA. fimul id eft duabus CI. IA. ma- 
iores . Quod qu^rebamus dcmonftrare . 

Atque ita deinceps oftcndetur quo linea ex pundo C. ad 
circumferentiam B A. duda erit remotior a linea CB. c/Te fi- 
mul cum reliqua ad A. duda , minorem viciniori, vt CI.I A. 
minores funt quam CE. EA. 

.* 

PROBLEMA I. PROPOS. XXXVI. 

A 

I N femicirculo ex pun&is extremis diametri 
chordas ita inflc&cre 
nem datam. 

Sit datus femicirculus AEC. 
cuius diameter AC. eiuf- 
que extrema A. C. & propor- 
tio data reda? LM. ad MN. 
oportet duas chordas ex AC. 
ita infledere vt habeant pro- 
portionem LM. ad MN. Com- 
ponatur MN. cum reda ML. 

Q^. a in 
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in angulum redhim & ducatur LN. & fiat vt LN. ad NM. 
ita CA.&d AE. & aptetur AE. adcirculum AB. conne&t- 
turqucCE.DicoeflevtLM.adMN.ita.CE.ad EA, Quo- 
niam aequalis eft angulus AEC. angulo NML.rc&us } rcfto, 

* in triangulis AEC. NML. & circa angulos EAC. 
MNL. latera proportionalia , ex hypothcfijcft enim vt LN. 
ad NM.ita CA. ad AE.& quilibet reliquorum angulorum 
EGA. MLN. minor rc&o aequales erunt anguli CAE. 
3 l\ LNM.fed& aquales funt re&i ad M.& E. igitur aequales 
4. c. f U nt reliqui ad C. & L. erit igitur vt LMu&d MN. ita. CE.ad 
EA. Quod demonftrandumerat . 

THEOREMA XXXVI. PROPOS. XXXVII. 

S I fint duo quadrata alterius quadrari dupla» 
fi quidem fint inter fc aequalia , habebunt 
eorum latera ad illius lacus proportionem» 
duplam, fi inaequalia habebunt eorum latera ad 
illius latus minorem proportionem dupla , fed ma. 
iorem quam diameter quadrari ad collam . 

Sit quadratum FG.ad quod quadrata aequalia AB. BC- 
fimul lumpta habeant proportionem duplam. Infle&antur 
AB. BC. ad angulum», 
re&um ABC. & dudta 
AC.diuidatur bifariam 
in D. &ex D. di Itantia 
DA. vel DC. deferiba- 
Schol ji.j. tur circulus AEBC. qui 
tranfibit per B. Dico 
quadratoru, AB.BC.Ia 
tera AB.BC.fimul fum- 
pta efle dupla lateris 
FG. Quoniam aqualia funt AB. CB.& angulus ABC. rc- 

&us. 
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(Jhis , conftat AB. BC elfe latera quadrati ,&AC. eius dia- 
metrum . Rurfus quoniam a:qualia funt quadrata AB. CB. 
erunt AB. CB. quadrata fimul dupla ipfius AB» fed ponun- 
tur etiam dupla ipfius FG.aequalia igitur funt quadrata FG. 

AB. & aequalia latera FG. AB. Quoniam verd aequalia funt 
quadrata AB.CB.aeaualia igitur lunt latera AB. CB. igitur 
AR.BC. funt ipfius AB. id eft FG. illi sequalis duplicia. 

Rurfus firtt duo quadrata inaequalia A£. EC. illud mi- 
nus,hoc maius quae ad idem quadratum FG.habeant ratio- 
nem duplam Infledatur A E. E C. in circulo ita vt habeant 
proportionem quam latera quadratorum AE. EC. Quo- 
niam a’quale eft quadratum AGquadratis AB. BC. & qua- 
dratis AE. EC. erunt quadrata AB. BC. & AE. EC. fimul 
aequalia^llla vero funt dupla quadrati FG. Igitur & ifta funt 
dupla quadrati FG. datis aequalia, quorum latera AE. EC. 
cum maiora (int quam AC. diameter quadrati , & minora- 
quam AB. BC. (quae ad AB» id eft FG.habcnt rationem du- 
plam ) vt penultima huius oftenfum eft i ideo laterum AE. 
EC. ad latus FG. maior erit ratio , quam diametri quadrati 

AC. ad coftam AB.fcd minor quam dupla . Quod proban- 
dum erat. 

THEOREMA XXXVII. PROPOS. XXXVIII. 

S I duoquadrata inaequalia fimul dupla Hnt al- 
terius quadrati, & alia duo inaequalia fimul 
etiam dupla eiufdem quadrati, habeat autem 
ex duobus prioribus quadratis aequalibus latus ma- 
ioris,ad latus minoris maiorem rationem,quamex 
duobus pofterioribus latus maioris ad latus mino- 
ris; habebunt latera priorum fimul ad latus alterius 
cuius quadrata funt dupla minorem rationem,qua 
latera pofteriorum fimul ad idem quadratum. 

Sint 


7. rxonunc. 

Pntccd^rop. 
47- x. 

20. T. 

Penuit .Imius. 
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j 6. huius. 


» 1 . 6 . 
io. J. 

3 f. huius. 


i i c Cur»i ac rc Ai proportio promota . 

Sint duo quadrata in*qualia A. maius B. minus qua»fi- 
mulfintdupla quadrati L. Item alia duo C.MaiusD.minus 
fimul dupla eiuldem quadrati L.Habeat aute A.quadratum 
ad B. Quadratum maiorem rationem quam C. quadratum 
ad quadratum D. Dico latera A. B. fimul ad latus L. mi- 



norem habere rationem,quam latera CD.fimul ad idem la- 
tus L. Defcribatur femicirculus GKE.centro I.ex quo edu- 
catur ad angulos re&os femidiameter IK. & fiat vt 
A.ad B.ita EG.ad GH.& vt C.ad D. ita EG. ad GF. & con- 
ne&atur EH.EF.Erunt tam quadrata GH.HE. fimul, quam 
GF.FE.fimul dupla quadrati GK.(vt ad 37.huius oftenfum 
cft ). Quare vt quadrata A.B. ad quadratum L. ita quadra- 
ta GH. HE. ad quadratum GK. & vt quadrata CD. ad ide 
quadratum L. ita quadrata GF.FE. ad quadratum GK. 
vt ergo latera A. B. ad latus L. ita latera GH. HE. ad latus 
GK. atque vt latera CD. ad latus L. ita latera GF. 
FE. ad latera GK. Cum vero ponatur vt A. ad B. ita 
EG. ad GH. & vt C. ad D. ita EG. ad CF. maior 
autem fit ratio A. adB. quam C.ad D. maior erit ratio 
EG. ad GH. quam EG. ad GF. minor igitur eft GH. quam 
GF.ergo minores funt GH.HE.fimul quam GF. FE. fimul , 
maior igitur ratio eft GF. FE.fimul ad GK. quam GH. H E. 
fimul ad GK. quare C. & D. fimul maiorem rationem habe- 
bunt ad L. quam A.B. fimul ad eandem L. 

THEO- 
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THEOREMA XXXIX. PROPOS. XXXIX. 

S I prima quantitas ad fecundam ; item tertia^ 
ad quartam Habeat rationem maiorem data. 
Habebunt compofita: antecedentes , adeonfe- 
quentes fimul , rationem maiorem data . 

Sit ratio data AB. ad BC. fit autem maior ratio DE.ad 
EF. quam AB. ad BC. & maior ratio GH.ad HLquam AB. 
ad BC. fiat vt AB. ad BC. ita DE. ad EK. qua: maior erit I0 - 
ipfa EF. Item fiat vt AB.ad 
BC. ita GH. ad HL. qua? e- 
tiam maior erit quam HI. 

Dico maiorem efle ratio- 
nem , ipforum DE.GH. fi- 
mul, ad ipfas EF. HI. fi- 
mul quam AB. ad BC. 

Quoniameft vt DE. ad 
EK. ita AB. adBC. &vt 
AB. ad BC.ita GH.ad HL. 
eritexaqualitate,vtDE.ad EK. ita GH. ad HL. Igitur n. *. 
DE. GH. fimul ad EK HL. fimul funt vt DE. ad EK. Abla- 
tis igiturexconfequentibusduabus quantitatibus , parti- 
bus FK. IL. maior erit ratio ipfarum DE GH. fimul ad mi- *• *• 
nores EF. HI. fimul quam earumdem DE. GH. fimul ad 
maiores EK. HL. fimul : fed vt DE. QH. ad EK. HL. itaL, 

AB. ad BC. maior igitur eft ratio ipfarum DE. GH. fimul SchoLij.j. 
ad EF. HI. fimul quam datat AB. ad datam BC. 

Corollarivm. I. 

I E)em /equitur fi quanti tutes habeant rationem minorem-* 
data , nam etiam compofita antecedentes ad confiquentes 
fimul /jubebunt rationem minorem data. 


A *- 
D«- 
G ♦- 


B 

- r 

£ , F 

4 




H l 

— • — L 


COROL- 


1 1 $ Curui ac redi proportio promota., 
COROLLARIVM II. . 

N Eque hoc tantum in quatuor , fd in quotcumque magni- 
tuditabas demonflratur > femper enim ofendetur com- 
pofitas antecedentes , ad compofitas conferentes habete ratio- 
nem maiorem , aut minorem data . 

Atque in duobus hifce libris vniuerfam proportionum ini - 
qualitatem, qua ad rem noflram facere videbatur , complexi 
fumus » cuius quidem infgnem vfum , non in hoc opere folo, 
fed in pluribus alqs qua luci deftinamus , v tinam mihi ott cu- 
dere , tibi intueri , mi lettor, tardiora finant fata . 

Sequitur tertius liber , in quo proportiones ferme omnes ad 
aquali tat em reducuntur , ac materiam continent earum pro- 
fer tim demwB rationum qua Sukt/k*i gracis,noBris oBenfiua, 
dicuntur , vt fuperiores libri ad eas prafertim qua ad ab fun- 
dum abducunt , prae ipue conferunt. Hunc f perlegeris , for- 
te erit ex quo vtilitatem captas non vulgarem . 
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VINDICIiE 

PRO VERITATE 

SEV ANTAGONISTICON 
In C. Mallium Eudoxum. 


AD LECTOREM 

WTU C 0 'HJ STICO^hic injlruimii.mi 
Le£lor,fed innoxium , f lylum Hringimus , fd 
incruentum ; amulum aggredimur , non hoflim , 
cuius nomen anagrammatifmo muertimus , co- 
gnomen gr aco pallio indu.mus , ne, quod mini- 
me volamus , famam eius eleuimus ,mcdeilia 
faltem fupcriores fhturi ,finm caufa. Euo- 
muii ille ante duos annos libellum in quem- 
dam moribus &■ dofinna praflanttfimum "Pe- 
ripateticum , meque longe inferioris tribus TYlatbt maticurn ; fid il- 
lum pluribus iisq; longe turpijjimis , me paucioribus mmusqur pro - 
pudiofis contumeliis laceljit , ac non fine quadam , inre iniqu Jfma, 
a qui tatis fpecie excellentiori virtuti ftuius bellum indicit, minori m 
minus acriter infeftatur . ‘HjJnlomtnHS illius nomen , in cuius ma- 

7^, xime 
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ximc caput maledi&orum tela intentabat , penitus fubticct , me fa- 
tum nomine , cognomine , patria, ne qua defint ad cognitionem fyrn - 
bola ,graphicd defignat . Cur tandem t Ego quidem illud metu , hoc 
contemptu acctdiffe fufpicor . ferebatur forte ne fi potentioris no- 
men contemptius vfurparet humeris lingua proteruiam, ac oris im- 
puritatem lueret , & d bono quopiam Omtmetra malus Geometra j 
male mulcaretur ;de me autem mcoq; ingenio forfan acceperat, nec 
nocere poffe fi vellem , nec velle fi pofiem . Hic ergo omijfis dffidij 
cattfis , quibus fuam caufam infirmari, ac cxiilimationem labefafta - 
r i non nefciebatfPythagorico fupercilio , ac fola verborum qua doris 
ip*-> authorttate , mihi aut injeitue aut malignitatis notam inureres 
conatus efl. Trimum non diffiteor neq ; dedecori duco ; vitium id e fi'» 
cuius ( fi quod inefl ) probrum aut plurwyim minuit communio , aut 
penitus tollit natura conditio . Quotusquisq; enim cft eorum qui re - 
Ce fapiunt qui nefeiat , immo qui hoc ipfum fciat fe , ac mortalium 
plarosque omnes nihil fcire : aut fi quid fciat , quod JMatbefi fortes 
acceptum fare poteC , id vero adeo exiguam ejfe partem eorum qux 
nefeiat ,rtiam penitus ignarus fit ni vitro concedat fe e [fe ignarum, 
iA iterum vero conflantcr nego, eiusq;canfa aduer furio Muriarum 
dicam feribo: doli mali crimen esi quod affingitur turpe , nefarium : 
deteftabile ; cuius mc cum in omni vita immunem fuiffe\norunt quot 
quot me norunt ; tum vero co tempore quo me eius infimulat , dum 
jimultates mecum exercet Eudoxus , ne fufpicione quidem ac conie- 
Cura coarguendum fuiffie fateberis , bone LeCor,fi nucum otiofe ac 
patienter dffidij caufam atq ; originem infpexcris , cir rem totam i 
carceribus quod aiunt, ad calcem reuocaris . Atque id quidem ad 
propofitiones nonam , decimam , aut vniecimam huius, in quibus bel- 
li fimi narium dclrtefcit, aperiendum erat , illic clafficum canendum, 
& calamus ad iuflam difienfiontm armandus erat ; fed vt verum 
fatear, non folum pigebat leCorcm ab vtili IcCione ad inutile fpe- 
C ac ulum ,ac tanquam ab Academia ad Arenam auocare ,fid pu- 
debat virum ftudiofum Mirmillonem agere , ac puluerem littrarmm 
iurgiofo atramento foedare. At vrgeer, vis infertur, quid agam t 
num digitum tollam, arma fubrnittam , ac Salmacide ignauior fpo- 
lia concedam fine fudore & f anguine i Confultius hoc forte quidem 
ejfct in hoc certaminis genere in quo , vt fapienter Demoflhenes, vin- 
cit qui vincitur , ac inferior efl , qui fupenor cuaferit ; idq; omnino . 
agerem , ni eam mihi vita conditionem ac vduti fiatiomm fortuna ■. 
affignafict quam tueri fine hominum exifiimatione ( qua Ionis viris 

fine 
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fine vita , quam fine ea vita , potior efle debet ) nulla ratione poflum. 
Ea vero impetitur , atq; acriter impugnatur , igitur vindicanda e fi , 
ac omni fi opus fuerit defendenda . Humanum efl in eos 

qui humanitatis obliuifluntur effe inhumanum , ne veterem iniuriam 
ferendo inuites nouam ,ac ,quod eSl in prouerbio , ft in 0 uem dege- 
neres, luporum, aut Lycanthroporum potius in te feritatem prouo- 
ces . Torque tamen muliebri impotentia in conuitia prorumpam, aut 
ex Suburrf fornicibus potilis quam ex St oa porticibus arma depromam , 

JlTx.8 eeyi( ■Juya.Htp, ToAt/ux rj}i JSf/iTJiTef 
Ouy et A/f ctti yvuLtKAt oiy&ry.iJ'a.r- H-xipt-xiinf } 

Sed pratextata veritate Slipatus id agam tantum vtfuam calum- 
nia perfonam detraham , totaq; re tanquam in Areopago candides 
expofita , iudicio tuo neque verborum tcnocinijs corrupto , neq; am- 
plificationum machinis expugnato citra vllam prouccationcm flabo. 
Confido autem adeo liquido aufpicio caufam hanc d mc fufeeptam , 
vt vel improbitas ipfa illi vitro candido atq ; integro calculo fit fuf- 
fragatura . Docuit annis fuperioribus in Tatauina Academia Trta- 
thefin vir triplici feriptorum , maiorum, mornmq; gloria ter Cloriofus. 
prima vt non infimum ei inter Mathematicos, ita fua aflimationes 
longe inferius Tegmen comparauit . Jl fecunda Cognomen accepit 
fplendidnm , (pleniorem nullum . T ertia ^Agnomen indidit quod Tlau- 
tinus Tyrgopolynices , Terentianus Thrafo ,recentior Scarabombar- 
donides inuidere po(fet:adeo magnifice de fe fentire , ac Tragice lo- 
qui dicitur, jtudio enim lucundiffma fraude quondam fibiipfi im- 
po fui fle qui Mathematici nomen mereretur prater fe reperiri nemi- 
nem , ac vnum fe inter mortales qui docenda Mathcfeos prouinciam 
pro dignitate obire valeret: adeo autem alte mtnti par alogi fmutn il- 
lum infedifle vt ne tribus quidem Anticyris elui pojfit. Vix credam 
ita eum credidipe; neque fi credidit ,con fultum vel curatoribus fuit 
duxero eum blandiffimo hoc morbo liberare , ne quod ille quondam 
d feruatoribus fuis perditum ftfe exclamet , ac reddita fa- 
nitatis beneficium inmaleficij loco ducat . Hoc tamen afferam tunc, 
ni me opinio fallit, fuifle in viuis Marinum Cbetaldum,Jilcxanc!rnm 
^Ander fanum, IoannemTfepcrum ,& adhuc fupcrfiites e fle Chriflo- 
phorum Cruenbergium, Claudium Bacbetum,Henricum Briggium,lo. 
Kc plerum , Vvilkbrordum S ne Ilium , quos qui Mathematicos nega- 
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rit , na ille in ali 0 mundo natus , ac Mathematicum ne piffum qui- 
dem aut fi Cluni vnquam vidiffe videatur. Addo nullum viri ittiui 
tunc opus extitifie quod palmarium ccnfcri , ac dignum cognomini no- 
men tribuere poflet . Qui enim extabat de Cometis tr affatus ex va- 
rijs variorum authorum fententijs apte concinnatus authori quidem 
fuo ornamento erat, hunc tamen centonem qui trabeam dixiffet,ac in- 
de Mathematicoru Imperatorem conieciffet , annon ille Glaucum aJU- 
tnandi imperitia fuperafiet i Quanto illi interuallo, mea quidem fen- 
t entia, hae in re pr a ferendus Scipio flaramontius , infignis & Thtlo- 
fophus <&• Mathematicus, qui decumana Tychonis Brahe machina- 
menta ne gry quidem reformidans , ac contra immanem qua in om- 
nium animis de nouo illo Athlante inualuer at opinionem ingenij vigo- 
re, ac demonSlrationum ope eludi .itus. Cometas nouaque aStra qua ille 
parum legitima «tjW™ in calefiia corpora retulerat , ac flellarum 
duitate donarat , in ordinem redegit , aut ita redegifie vifus eff , vt de 
re , quam pracox hominum cndultas indubitatam fecerat , non fine 
ratione dubitare poffis : de qua etiam aliquando , Deofauente , meum 
iudicium qualecumq; illud fit interponam. Sed hac forte ferenda fuif- 
fent ni Salmonei temeritate etiam maiorum gentium Deos tcmulari , 
atq; ex in.’lor io adhuc JMatbem :t>co tn gloriofum Teripateticum , 
immo & 'Peripateticorum fupercilicfum Aristarchum euadere ten- 
ta fiet. 'Sed 

Dum fulmen Iouis,ac fonitus imitatur Olympi 

iufio 1« FORTVNIO, LICET, O Leffor , admodum 
benigno vltricem audacia fut N E M E S I N expertus eSl . T^ant 
vir doffrina infignis in Controuersijs de cometarum quiete, loco Bo- 
reali, ac parallaxi Arifiotelea 

— — denfa inter nubila telum 

Torfic(non velut ille faces,ac fumea tardis 
Lumina ) prarcipitemq; immani fulmine adegit. 

Trodierunt poflea in lucem exercitationes Mathematica, qua tum pri- 
mum ampullas immanes non omnino inanes, fuumq; authorem non iatn 
fcd Mahiaa.Tir.ir prodiderunt. Licet enim fecpis difiolutis* 

que 
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ac cmiffarijs variorum temporum palmitibus fimilia nonnullis vifiu 
fint qua ibi promit , neq; ordine connexa , neq; in vnum vnius operis fi- 
nem confpirantia: ego tamen in tanta colleElantorum frequentia, furto- 
rum licentia , canonum inani copia quibus plaraq; recentiorum Mathe- 
maticorum feripta laborant non potui non probare qup i SI e protulit, & 
rerum momento vtilia , & varietate tucunda , fed proprietate prgfer- 
tim inuent tonis rara , fit enim veritati , quam profiteor, fuus locus, ncua 
funt pleraque licet non omnia , boni tngenij non improbi tantunu 
laboris partus , fui peculij quaflus non alieni raptus . Jitq ; vtinam il- 
lum bac in re imitarentur quos infanus tabularum calculus vexat, qui- 
que confuendis inmonflrc fas vefles priorum auritorum ferutis inwgi - 
lant,ac denique toti in eo funt vt Tar.dt Elatum fartura S cimbris tuni- 
cas parent, melius ecquidem rei Mathematica con fultum (fiet , neque 
illa indige florum operum , ac faperuac aneorum voluminum mole labo- 
rans tardius ad fiuum incrementum properaret . Sed de heminis glo- 
ria fatis ; nunc propius ad rem noflram . Cum vir ifte in Tatanino 
Cy mna fio prima flipendia meruiffet , de fecundis cum lllufiriflimisesi- 
cademia moderatoribus conucnire non potuit , vt qui fua opera pretium 
fua de feipfo opinione metiretur . figunt quidem buman jfmi ‘Domini 
omnii,vt virum quem in pretio habebant retineant , rationes omnes 
adhibent quibus pi ruicacem animum fiubigant , conditiones proponunt 
aquifjimas rfedrrfpuit ille, omnes pr ater fuam, cui *<rxip ut-nit vpo- 
o-iaytrai , ratus fortafis neccffitate coaEfos , in eam tandem venturos. 
Sedlafa obftinatione patientia in iuflam indignationem vertitur, ab- 
dicatur infeio prouincia, cogitatur de alio, accerfor ego Roma, aduclo, 
flupet illetanquam fulmine lElus, & qui fe vnicam illam auem arbi- 
trabatur miratur qnibus ex latebris alia prodierit , fi atvit tandem vt 
erat tam aliorum contemptor, quam fui admirator, Vhcenicopterum ef- 
fe,qui verum Tbeniccm colore tantum ementiatur , aut de genere acci- 
pitrum degenerem Cuculldm, qui cum proprio careat , alieno in nido pa- 
rere velit . Hinc metus, ne quemvidenvolebatfaflidire, re aurem tp- 
fa maxime appetebat , bolum alius ex faucibus eriperet. Quare iru 
Seplafio ( bete illi curia erat ) fiuorum Senatvm cogit, narrat aduenif- 
fc fucum qui in aluear non fuum inuolare velit; rogat quid agendum vt 
tgnauum pecus d prafepibus arceatur ; variant fi ruentia , in hanc tan- 
dem pedibus itur,qua etiam confulto fancitur , v t mihi qugfticprcpona 
tur ex adytis Mathefeos deprompta noua , ^rairduxin »> quam quia 
foluturus non effem , id enim tau quam ex tripode pronunciabant ,ac 
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futurum omnino vel fponftonibus certare parati erant,( adeo certo pra- 
iudicio hominem cuius do (irinam ignorabant ignorantia damnabant J 
tum demum Cenforia virga notatus publice capite diminuerer , ac /«_» 
ararios Mathcfeos Trofeffiores ablegarer ; hinc ejfent qui omnibus ner - 
tus contenderent ,vt atris 'Fugatorum calculis cum di decore in vlti- 
tnas tere as abigeret . Sic in Tanegyri illa omnium ordinum conftnfit 
Statutum de homine ignoto, in fonte, indicta caufa , qui, ita me Deus ad- 
innet, co adueneratn non vt in alienam pofieffionem inuaderem ,fdvt 
vacuam occuparem, aut potius oblatam a veris Dominis accipeu m ; 
cui non magis notum erat Eudoxi nomen quam cuiufpiam , 

quod iampridem elapfa fecula obliteraffent, aut olim ventura nondum 
prodidiffent. Sed heus vos,oTatrcsin meam profriptionem Confcri- 
pti i Hictine verus gnomon ac libella qua 'Mathematicum probetis , 
aut germanus index quo adulterinum d genuino dtfcernatis ? An igno- 
ratis per quos an f ratius , ac pnuofas innumerabilium propofitionum^ 
ambages ad concluftoncs in Geometria veluti labyrintho deucniatur , 
quibus relegendis, jape ne centum quidem Ariadnes glomi fufficiant ? 
nefeitts demonflrationum Mathematicarum inucntioncm ftpe impro- 
bo multorum annorum labori , aliquando Fortuna , nonumquam pecu- 
liari Gemo atq; ingenio tribuendam , in qua qui Dqs tUis nonhtarit, 
frujlra oleum & operam infumat ? Quid fi eodem auo Euclides atque 
Archimedes vixijfcnt , atque hic problema propofufiet quo parabola 
aquale quadratum inucniendum effiet, num ille Mathematicus mil> 
fui fiet fi hoc abfolucrc non potui fiet? Certe fi Matheftn ignoratis, igno- 
feo; at fi in ea ve* f iti eftis vereor ne malitia crimen (quod mihi pojlea 
hic iniuria affinxit ) ego vobis iurc tribuere pofiim . Hac ego tunc; fcet 
iusix rationes in inanes cxcufationcs trahebantur, rifr.q;, cachinnis, ac 
tantum non fibilis excipiebantur . Cum igitur animaduerterem non _» 
doftrina periculum fieri, fed fima periculum creari , porri Soq ; veluti 
calyce obnunciari mihi illud in adagio » -rivi »' ct-Oi, animum tan- 
dem altjs cogitationibus dtflraQum in hanc vnam colligo vt propofits. 
qnaflioni fit tisficiam, quod mm afficcutns fuerim decerne, mi leftor,vt 
enim id praftarc poffis demonfiratiomm veritas qua nullis opinionum 
nubibus inumbrata intaminatam ex clariffimis fontibus fundit lucem ; 
vt velis, aquitat is Studium, veritatis amor, omniq; gratia intemera- 
tus aniraicandor efficiet . Erat anum huiufmcdi Eudoxi manu feri- 
pta,vbi liter as tantum mutauimus,vtcam ad noHrumfcltcma apta- 
remus . 
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Si a pundo L. protrad^ dia- 
metri ducantur in cauam cir- 
culi pcriphcriam reda? LK. 
LO. quarriturnum arcus OK. 
KD« eandem , vel maiorem , 
vel minorem habeant propor- 
tionem quam angulus OLK. 
ad angulum KLD. tota ex- 
polita apodixi . 



Qui ego tribus potijjimum propo /it iotiibus re frondi > 
qu&funt huiufmodi . 


I. 

S I a pundo protracta? diametri L. ducantur in conue- 
xamperipheriamrcda? LF. LE. & ex centro circuli 
reda: AF. AE. Dico maiorem clfe rationem arcus FC. 
ad arcum EC. quam anguli FLC. ad angulum BLC. 
Ducantur finus redi FP. EM. 

Sc LE. produdafecet PF. in_» 

K. Conflat redam PN. efle ma- 
iorem quam ME. Iamfinoneft 
maior ratio FC. ad EC, ideft 
anguli FAC. ad EAC. quam 
anguli FLC. r.d ELC. erit vel 
minor vel «qualis. Sit primum 
minor, idcoq; maior ratio FLA. 
ad ELA. quam FAC. ad EAC. 

Quoniam FP cll tangens anguli FLP. & NP. tangens 
anguli NLP. maior erit ratio FP.ad PN. quam FLP. ad 
NLP. fcd FLP. ad NLP. ponitur maior quam FAC. ad 
E A C. & ratio FAC. ad EAC. maior eltquasn finus redi 

FP.ad 



i 6.1. huius. 

corol.j.sS. 
i .huius. 
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FP. ad ficum re&uin EM. Igitura primo ad vltimum ma- 
ior erit ratio FP. ad PN. quam FP. ad ME. minor igitur 
cft PN. quam ME. Quod eft abfurdum . 

Sed ponatur eadem ratio FAC. ad EAC. quo FLC.ad 
ELC. quoniam maior cft ratio FP. ad PN. quam anguii 
FLP. ad angulum NLP. ponitur autem vt angulus FLP. 
ad angulum NLP. ita angulus FAC. ad angulum EAC. 
fcu arcus FC. ad arcum EC. fcd arcus FC. ad arcum EC. 
maiorem habet rationem quam finus FP. ad (inum EM. 
Igitur maior cft ratio FP. adPN. quam FP. ad ME.idco- 
que minor eft PN. quam ME. Quod eftabfurdum . Igitur 
cum neq; minor neq, oqualis fit proportio FAC. ad EAC. 
proportioni FLC. ad ELC. neceflc eft vt fit maior. Quod 
erat propofitum . 

I I. 

S I a pundlo L. prcdu&o diametri ducantur in cauam_, 
circuli rc3x LK. LO. fccantestonuexam in E.F.& 
ex centro re&o AK. AO. Dico maiorem efte rationcm_ 
AOL. ad AKL. quam OLA. ad KLA. Du&isenim AF. 
AE. Quoniam permutando maior eft ratio anguli FAL. ad 
angulum FLA. quam EAL. ad ELA. ex procedenti, erit 
componendo maior ratio anguloium FAL. FLA. ad an- 
gulum FLA. quam anguloium EAL. ELA. ad ELA. fed 
angulis FAL. FLA. fimul cft oqualis angulus externus 
AFO. id eft AOF. & angulis EAL. ELA. fimul arqualis 
eft angulus externus AEK. id cft AKE. Igitur maior cft ra- 
tio anguli AOF. fcu AOL. ad angulum ALO. quam an- 
guli AKE. id eft AKL. ad angulum ALK. & permutan- 
do maior ratio anguli AOL. ad AKL. quam anguli OLA. 
ad KLA. Quod erat probandum. 
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- III. 

S I apun&o L. produ&a? diametri ducantur in cau^m», 
circuli peripheriam rctlx LK. LO. fintq; eadem quar 
prius. Dico angulum OAD. ad angulum KAD. id cft ar- 
cum OD. ad arcum KD. maiorem habere rationemjquam 
OLA. adKLA. Nam cum maior fit ratio AOL. ad ALO. 
quam AKL. ad ALK. erit componendo maior ratio vtriufi 
que AOL. ALO. fimul id elt ipfius DAO. externi illis 
arqualisad ALO. quam AKL. ALK. fimul id eft ipfius 
DAK. ad ALK. & permutando maior ratiq DAO. ad 
DAK. id eft arcus DO. ad DK. quam ALO. ad ALK, 
Quod erat dcmonftrandum . 

' t . . . I . t ' 

Vbi demonflratio fucceffit , eam ego non Eudoxo , me enim illetan - 
quam Diris deuotum caput auer fabatur, fed Hippico ( id nominis erat 
'Patri patrato qui oblato prius aduerfari] libello , mihi bellum indixe- 
rat ) eius amico non vulgari in manus dedi , cui pallor in genas momen- 
to emicans turbati ex felici fucceffu animi indicium non Icue dedit. Hinc 
rogat quem probi demonstrata propofitionis iudicem efie velim ;Kfon 
alium , inquam, quam adorem ipfum mihi infenfum . Quid fi ille re _ j 
condcmnarit i appellabo typos qui mihi tot TQ> adamant os fufei- 
tabunt, quot ^Academia Tlatonicte irrgrtfiu Geometria digitos reddit , 
qui omnes fecundum legem [ ornelium defalfis, hominem condemnan- 
tes, veris demondrationum numellis, ac manicis confindunt, ac igno- 
minia digmate inudum , in publico literatonm foro cdtamidiandutn 
exhibebunt . Sed prouocatione , vt audiui, opus non fuit , ille di monflra- 
tionem genuinam agnouit , in qua tamen hoc deeffe dicebat , quod netu 
odenderct, fed ad ab fur dum deduceret, qux res apud nonnullos Maihe- 
feos imperitos non demon fratre propofitionis inflar erat, i fficiebatq; vt 
non minus ignarus haberer , quam fi nihil demonflraffem . Hic ego, vt 
verum fatear,labrum momordi , ac totus in vindidam exarfi . Quid , 
inquam, numquamne Tbilotherfites id e me vitro vexare , atq; ali uni , > 
ex alta molediam nedere d eft net? aut forte hic mihi cum lofepho Sca- 
ligero negotium efl viro mortalium omnium dytetunftn17d.TA.cui w V<t- 
dvretrtr *ir*y*yn fcopulus, eiusq ; vfus violenta in geometria Tyrannis 

S effe 
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tfle videatur? minime -vero , pratextam rxuit hoflis , veteratius ctf ac 
inter Triarios non ultimus, quem liuor in pugnam accendit ,non infeitia: 
obuiam igitur eundum, ac toto corpore, ommbusq; ungulis refigendum , 
pugnandum , vincendum, fd quo pafto? ‘Primum fi opinioni, qua plar a- 
que mortalium reguntur, fatis fecero; hincfi ijfdem armis, quibus w»c_> 
hoflis, ego boflem inc effero, ac Herculea vltione,quod dedit malum iHud 
ipfum reddidero. Igitur exertis ingenioli quantuUscumq ; viribus, aliam 
iritiit-ir dtinxbjj inucnio qua erat huiufmodi . 


Si a pundo protrada: diametri L» ducantur in conuexam 
pc riph eri am reda? LF. LE. & ex centro circuli redae AF. 
AE.'Dico maiorem dfe 
rationem arcus FC. ad 
arcum EC. quam anguli 
FLC. ad angulum BLC. 

Ducatur reda LI. tan- 
gens circulum in pundo 
I. Itemperpunda F. E. 
reda FB. fecans AL. in 
B. ( fecabit autem cum_. 
angulus LAF. redo mi- 
nor /irinam cum redus fit 
‘LIA. erit LAI. ac multo 
magis eius pars LAF. a- 
cutus,& in triangulo I- 
fofcele AFE. angulusad 
bafim AFE. acutus, qua- 
re angulis AFB. FAB. e- 
xiftcntibus minoribus duobus redis concurrent AB. FB. 
ad partes B.) maior erit ratio fcdoriS AFE. ad triengu- 
lum AEB. quam trianguli AFE. ad idem triangulpm AEB. 
fed fedor AFE. adfectorem AEC. adhuc maiorem habet 
rationem quam ad triangulum AEB. Igitur fedor AFE. 
ad fedorem AEC. ideft arcus FE. ad arcum EC. maio- 
rem 
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rem habet rationem , quam triangulum AFE. ad trian- 
gulum AEB. id eft quam FE. ad EB* & conuertendo i. 6. 
minor eft ratio arcus CE. ad arcum EF. quam re<ft? BE. 
ad re&am EF. Eodem prorfus modo oftendemus maio- 
rem efferationem fe&oris HLE. ad ft&orem ELG. id eft u-6. 
arcus HE. ad arcum EG. quam trianguli BLE. ad trian- 
gulum ELF. id eft quam BE. ad EF. quareiminor critra>- j g 
tio BE. ad EF. quam arcus HE. ad arcum EG. Cum er- 
go minor fit proportio arcus CE. ad arcum EF. quam rc- 
BE. adre&am EF. & BE. ad EF. minor quam artus 
HE. ad arcum EG. erit etiam minor ratio arcus CE. ad 
arcum EF. quam arcus HE. ad arcum EG. id 'eft anguli 
LAE. ad angulum ELF. &permutando 5 ac componendo, 
maior ratio arcus FC. ad arcum EC. quam anguli FLC. 
ad angulum ELC. Quod erat demdnftrandutn. Hinc eo- 
dem modo quo fecunda huius Apologiaf oftendebam ma- 
iorem elfe rationem AOL. adAKL. quam OLA. ad KLA. 
ac tandem ex tertia ciufdem, maiorem dfe rationem arcus 
OD. ad arcum KD. quam anguli OLA. ad angulum KLA. 
Quod ab aduerfario initio propofitum fuerat. 

Hanc demonSlrationem per alium internuncium Eudoxo porrigo . 
j Quid dixerit ignoro . Inter im ero totus in taliommyertor . Igne fi ite 
fuperi,hxc ferme prima iniuria fuit qua patientiam meam deflor auit , &• 
in vindiSla conatum innocentiam meam impulit . Occurrebat quidem 
forti t animi efle contemnere contemptum , nec fuum contumelia telum e 
manibus tutius extorqueri , quamvbi prudentia lac effit a obmutef it,fed 
rationem vicit ( nec tamen fine ratione j recentis , vt videbatur ,iniu- 
rie fenfis, cuius aculeum pati vel prudentes ac boni viri dijflcilnne pof- 
fune . Quare non vt do firmam eius probarem, fedvt probationis quam 
in me adhibuerat iniquitatem indicarem , quod ipfe miniflr arat telunu 
in eum pfum acuere capi, ac quo fpharam ,‘quod aiunt], n dderem ,fe- 
que tem, quasiionem quam potui difficilimam cudi, quam fi quid in Ma- 
thematicis aductfarius valeret, demonflrari ab eopetij; adiefta et i anu, 
luculenta conditione, vt fi demonfiraret, et loco contrcuerfo,fi ad tum 
afpir aret, fine controuerfia cederem . 
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In circulo CDE. fumantur quatuor arcus CD. DE. EE. 
FG. fttque primus tpinor fecundo , hic tertio , & tertius 
quarto , aut contra i delinea 
quaxumqjrcda HI. ita di- 

indatur vtredfIK.KL.LH. ; / F E I?\ 

eandem rationem habeant m v ^ 3^ C i 

quam differentia finus verfi 1 

arcus GF. ad differentiam-, q V J 

finus verfi arcus FE. & fi u- s^\ y 

ius differentia ad differen- 


tiam finus verfi arcus DE. & 
fic deinceps , dedudis paral- 
lelis IP. KO. LN. HM. poffitreda IP. quadratum chor- 
da? arcus GF. & duplum quadrati , aut quadratutn finus 
verfi ciufdem arcus, atq> ita ordine de reliquis. Quarritur 
num per quatuor punda P. O. N. M. duci poffit linea vni- 
ca regularis, & cuiufpiodi illa fit - 


Hanc rbi accepit prino ccffim ire, hinc tergiuerfari , ac tandem 
rcfponiere renuit , caufitus proximum difccfium : nec immerito vt 
enim erat Matbefeos peritus tnigma Hpotico difficilius animaduer- 
tit,ad quod fo luendum nefeio quid Oedipo maius requirebatur .'Pru- 
denter igitur ire per extentum funem renuit , ne fuo lapfu imperitis 
( nec enim apud luflos rerum aftimatores minoris habendus fuiffet ) ri- 
fum rnouerer . Vt vero recens effcrurfccbnt in amnium ira ( cuius 
vt verum fatear , v mtlentiam tempus decoxit ) pauca qupdam Theo- 
remata Geometrica ,qup cumvnico problemate Dnfhantt ediderat, 
fcd minime vulgaria in manus meas tandem pi ruinerunt , quee caepi 
diligentius perfrutari ,vt nodum ft freripo(fet ,vel in fcirpo ipfo in- 
venire pofftm . jHq- t r>t Lynceos habet oculos vlejeendi iibido, tria 
occurrerunt que vibrarem tela , qi<p fi nonlcthale vulnus inferrent , 
faltem cutem non fine doloris fenfu pcrflringercnt . Trimum audie- 
ram non abfq; Thefeo fuum illum jtchillem , ita enim haberi vole - 
bat, laudem jibi compara ffe . Secundo ammaduerti in Theoremate. 
icti rmtnato pagina nona linea 1 5 . confcquentiam non re fle inferri ex 
fquo , vt ipft habet, nempe ex 3 1 . propofit. 5. Sed ex Schtho propor- 
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tionis 1 5 . eiufdem quinti , vtintuenti maniftflnm erit . Deniq; occur- 
rit in eadem propofitione eum non omnes cafus perfecutum fuifie ,[ti 
tantum cum linea CD. circulum Jecat, non cum tangit * Exiliis igi- 
tur tribus capitibus hanc propofitionem efformaui quam ei tranfmiffi 
demonflrandam , vt fuo quodammodo fe gladio, itigularc cogeretur. 
Trepofitum fit dcmonflrare Theorema detei minatum d C. Mallio Eu- 
doxo non fuiffe reBe dtmonflratum : qua res eum in miramfelicitu - 
dinem coniecit , cum latentem cuniculum deprehendere non poffet. 
Atq; hpccft malignitas cuius me infimulauic Eudoxus , qui fi tam 
reBe animoi um ■j* 8 o/.oyta.v > ‘jucm verborum * c / cyUvtenuiffet,hanc 
potius fquiffimum talionem mdigetaffet ,neq; miuriam dme illatam 
conquejlus, ,fed infli(fime propulfdtam confeffus fuiffet . Caneat au- 
tem ne fi pergat acriorem iratf . , 

In fefe cieat Rhamnufidis iram. 

Dum quod eius afflatu faBum efl Dirarum teterrime Bylo inb- 
quiffimo audet aferibere . Sed quid fentitndum , tu dixeris integer- 
rime LeBor , quam enim tibi ab initio hac de re, de qua potifjiruum 
iis conte flata eft , cognofcendi , ac pronunciandi potestatem , quod m 
me fuit , conccfji , eandem nunc ratam habeo , iudicio tuo ne tantil- 
lum quidtrn refragaturus . ^it queres quid re vera de illis Theore- 
matis fentiam * Aio effe elegant tffim a , &■ qup vel fola fuum au- 
thorem, qwsquis ille fit. Geometrarum albo dignum reddere poffint: 
eiiif vero negligentius aut emiffa , aut immutata funt parum aut ni- 
hil de eius laude detrahunt , cum facilime vel d mediocriter in rebus 
Mathematicis ver fato reftitui poffint. 

J^debis , generofe LeBor , homunciones tanta contentione pro an - 
guSlo Academia angulo tumultuantes . I \eBe id quidem , fi Ale- 
xandrum ac 'Darium de ^ifif Imperio Cefiiremq; ac Tcmpeium de 
orbis dominatu contendentes nftris . Spcciofior illis, non maior dif- 
fidij caufiz fiutJ T^am rerum humanarum magnitudinem non mo- 
les fed ftlimatio facit . Tanti mihiTatauinus fuggeftus quantiTel- 
Ifo iuueni , ac perpetuo DiBatori non vnus fed Democnticonnu 
mundorum aceruus . Tro eo fi pugnant, pugnamus & nos folo ar- 
morum genere, non pugnandi ardore differentes. Illi velitibus , nox 
prolujionibus prelium accendimus ; illi eminus tela, non fiommattu» 
tacimus', cominus illi ha fi is , ac gUdifs , nos fijlis ac calamis con- 
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gr edimur , legiones illi , nos rationes committimus . Vtrifque finit 
viti ori a , queque viRoriam fequitur gloria , fed nofira 'eo /ape ma- 
ior quod in vnum caput colletla magis elucefcat , illa ampli (fimaj 
communione in multa hominum millia difiipata dubio plerumque u 
fpleniorc effulgeat . T^empe fic voluit qui voluntatis nutu omniaj 
condidit, vt non naturalia tantum, fed etiam bumana lite &• ami- 
citia conflarent, iUa quidem vt benefica ynionc feruarentur , ijlaj 
ne noxio torpore corrumperentur ;vt enim marcet fine aduerfariovir- 
tut , ita amnlatione lace/Jita mirum quanta contentione ad egregia 
facinora feratur. 

Tunc bene fortis equus referatocarcere currit. 

Cum quos pmereat, quos ve fequatur habet* 

Te flem hanc ipfam exhibeo Academiam , ac infinita prfflantiffimo- 
rum virorum , qui ex ea tanquam excquo prodierunt, opera, qup for- 
te { terno preffa gelu, in authorum , tanquam terra vifieribus deli - 
tuifient , ni ea genialis amulationis eflus in fiecundum germen , ac 
vberrimos fuftus exclufiffet . ferte hoc quuqutd fit operis tot li- 
nearum , triangulorum , circulorum fchematifmts ri fertum , non fine 
fumptibus qui cenfum meum longe fuperant ,nefcio an ego,nefcioan 
antagonifla futim editurus fuifiet, t m J limulos amula virtus addidif- 
fet. Huic tu has etiim vindicias , non inuidtp , non maleuolentia 
aferibe benigne Leflor , & Vale . 


FINIS. 

* •» • *, 
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Proportio promota . 

LIBER TERTIVS, 


THEOR-EMA I. PROPOS. I. . 

I fuerit vt prima reda ad fecun- 
> dam, ita tertia ad quartam, &a(fu- 
mantur quinta & fexta : erit vt re- 
dangulum fub prima & quinta,acf 
redangulum fub fecunda & fexta, 
ita redangulum fub tertia & quiri- 
ta, ad redangulum fub quarta & fexta. 



Sit vt A. reda ad redam», 
B. ita reda C. ad redam t). 
&aifumanturdua;qu£libet E. 
F. Dico redangulum fub E. 
A. ad redangulum fub F. B.ef- 
fe vt redangulum fub E. C. 
ad redangulum fub F.D.Cum 
enim fitvt E. ad F. ita E. ad 
F. & vt A. ad B.itaC.ad D. 


? 


A 


B C D E F 


eriuatio compofita ex E. adF. &A. ad B. eadem ratio- 
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ni compofita? ex E. ad F. & C. ad D. fed ratio compes 
z3 ' 6 ' /ita ex ratione E. ad F. & A. ad B. eft ratio rc&anguli 
fub E. A. ad rc&angulum fub F. B. & ratio compofita cx 
ratione E. ad F. & C. ad D. eadem eft qua» re&anguli 
fub E. C. ad re&angulum fub F. D. Igitur vt re&angu- 
lumfub E. A. ad re&angulum fub F. B. ita re&angulum 
fub E. C. ad re&angulumfub E. D. 

Aliter. Cum re&angula fub EA. & fub EC. habeant 
*• 6 • eandem altitudinem E. eruntvt A. ad C. Rurfuscumrc- 

dangula fub F. B. & F. D. habeant eandem altitudinem 
F. eruntvt B. ad D. Quare cum fit vt A. ad C.itare&an- 
gulum fub E. A. ad re&angulum fub E. C. vt autem A. 
ad C. ita permutando B. ad D. & vt B. ad D. itare&an- 
gulum fub F. B. adre&angulum fub F. D. eritvtre&an- 
Schoi.u.i- gulum fub E. A. ad re&angulum fub E. C. itare&angu- 
lum fub F. B. ad re&angulum fub F. D. Quod erat pro- 
bandum. 

t ' ‘i ; » 

THEOREMA II. PROPOSITIO II. 

S I fuerint quatuor re&at proportionalem: erit vt 
quadratum prima: ad quadratum lecund^ita 
re&angulum fub prima & tcrtia,ad reClangu- 
Ium fub fecunda & quarta . 

Sint quatuor re&a? A. B. C. D. proportionales . Di- 
co eflevt quadratum A. ad quadratum B. ita re&angu- 
Ium fub A. C. ad redangulum fub B. D. Nam cum fit 
vt A. ad B. ita C. ad D. erit permutando vtA. ad C. ita 
B. ad D. ideoq;re<ftangulafub . 
z. defin.6. A. C. re&angulis fub B. D. fi- " r _ ' A 

milia funtrfimilia autem funt& B 

cuadrrta A.B. Igitur luperdua ^ 

bus primis A. B. confticuta funt 1 

duo 
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duo redii mea fimilia , fimiliterqjdefcripta , videlicet qua- 
drata A. B. 8c fuper duabus C. & D. itidemduoredan- 
gula C. A. & D. B. fimilia : vt igitur quadratum A. ad qua- 
dratumB. ita redangulum fub A. C. ad redangulutu fub 
B. D. ^ 

Aliter. Cum fit vt A. ad B. ita C. ad D. afiumantur fi. 
quinta , & F. fexta i quarum E. 
fitarqualisprima? A. & F. fecun- \ at c D 
dxB. erit ex procedenti propofi- , t , , t i.j.fcuius. 

tione,vtredangulumE.A.ideft £ p 

quadratum A. ad redangulum.. »■ ■ ■ « * 

F. B. id eft quadratum B. ita re— 

dangulum fub E. C. id eft , fub A. C. ad redangulum fub 

F. D. ideft fub B. D. Quod erat demonftrandum . • 


THEOREMA III. PROPOSITIO III. 

S I fuerint tres quantitates quaecumq; priores, 
&quatuor rc&a: linea: pofteriores , fueritque 
vt prima priorum a^l iecundam ita prim«u 
pofteriorum ad fecundam ; & vt fecunda priorum 
ad tertiam , ita tertia pofteriorum ad quartam:erit 
vt prima priorum ad tertiam , ita rcdanguIuiTL. 
fub prima & tertia pofleriorum , ad redangulum 
fub earumdem fecunda & quarta. ' 

• SI T in prioribus quantitatibusquibufcumquevt A.ad 

B. ita inpofterioribus redis lineis 

D. ad E. & vt B. ad C. in priori- a B C 

bus quantitatibus, ita F. ad G. in »- >■ ” < — 1 

pofterioribus redis. DicoefTevt • J> E F . G 
A.ad C. ita redangulum fub D. 1 
F. ad redangulum lub E. G. Quoniam eft vt A. ad B. ita^ 
D. ad E. & vtB. ad C. ita F. ad G. erit ratio compofita cx 
rationibus A. ad B. & B. ad C. eadem qua: compont«e cx ra- 

T tionibus 
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t ionibus D. ad E. & F. ad G.fcd ratio compofita cx rationr, 
bus A. ad B. & B. ad C. eft ratio A.ad C. & ratip compofita 
i; : 5 ' cx rationibus D. ad E. & F. adG, eft eadem qu* redhnguli 

fub D. F. ad re&angulum fub E. G- Igitur vt, A. ad C. i ta_. 
redtangulumfub D. F. ad rcttangulum fub E.G.Quoddc- 
monftrare volebamus . 

* ♦ *« 

THEOREMA IV. PROPOS. IV. 

. * . . : r ' ' ' . * 

S I fuerint quatuor re&s proportionales r jc- 
dangulum fub prima & quarta erit medium 
proportionale inter re£tangula fub prima &P 
'fecunda , & fub tertia & quarta . 

SINT Quatuor re&je proportionales A. B. C. D.nem- 
pe vt A. ad B.ita C.ad D. Dico re&angulutn fub A. D. efte 
medio loco proportionale inter re&angulum fub A B. & re- 
dtangulum fub C. D. AfTumantur dua infra quatuor datas 
quarum D. fit arqualis quam D. 
i.j.htuuji g, arqualis prinue A. erit^ ex ® ! ' ^ 15 

prima terti j huius 5 vt re&angultt /- » »- > — * 

fub D. A. id eft,fub quarta & pri- P A ( 
ina ad re&angulum fub A. B. pri- . 
ma & fecunda , ita rc<ftangulum_ t 

fub D. C. quarta Sc tertia ad reClangulum fub A. D. prima: 
& quarta. Quare cum fit vtre&angulum A.D. ad rc<ftan- 
gulum AB. ita re&angulum D. C .ad redangulum A.D^rit 
conucrtcndovt rciftanguUnn A. B. ad rcftanguium A. D- 
ita rc&angulum A. D. ad te&angulum D.C. Quod propo- 
fueramus demonftrare . 

• •• • • . » • . 


THEa 
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THEOREMA V. PROPOS. V. 
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S I fuerint quatuor redtx proportionales : erit 
vt quadratum prima: , ad redtangulum fub 
fecunda & tertia , ita re&angulum fub prima 
& tertia,, ad redtangulum fub quarta &c tertia. 

SINT quatuor rc&a? ptoportionaks : vtA.adB. itau 
C. ad D. Di co effe vt q uadratum 
A. ad rc&anguluirf B. C. ita rc- ^ B C D 

dtangulum A.C.ad re&angulum » » ■ « ■ * • 

C. D. Affirmantur dua; infra qua- A C 

tuordatas quarum A.fita?qualis ‘ 
prima? A. & C.a?qualis tertia?.C. 

erit ex prima terrij huius re&angulum fub A A. ideft qua- 
dratum A. prima? ad re&angulum C. B. fub fecunda & ter- 
tia » ita re&angulum A. C. Fub prima & tertia,ad rc&angu. 
Ium C. D. fub tertia & quarta . Quod cft propofitum . 


THEOREMA VI. PROPOS. VI. 

S I fuerint quatuor re&x proporrionales : erit 
vt re&angulum fub prima & tertia , ad rc- 
dfangulum fub prima & fecunda , ita qua- 
dratum tertix ad redlangulum fub prima &T 
quarta . 

SIT vt A. prima ad B. fecundam ita C. tertia, ad D. 
quartam. Dico efle vt redhmgu- 
lutn A.C. ad re&angulum A. B. -A. B C D 
ita quadratum. C. ad rc&angulu 1 1 11 

A.D. Affirmantur C. A.asquales r ^ , -A | * 

tertia? & prima? . Eritex. i. 3-hu- » 

ius re&angulum A. C. fub prima & tertia, ad re&angulum 
A. B. fub prima & fecunda, vtrt&angulumC.C.id cft qua* 
dratum.C. tertix, ad re^anguluha A.D.fub prima & quara. 
- T a SCHO- 


i.j.hiiiOs. 


t.j .huius. 
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SCHOLIVM. 

E X eodem principio pojfent demon ff rari propofitione s t 6^ 
(jr 17 • lib. 6. elementorum > nempe fi quat.tor retia li- 
nea proportionales fuerint , quod fub extremis comprehendi* 
tur reti angulum , aquale eff e i 

quod fub mcdtjs comprehenditur ^ . q D ' 

reti angulo . Sttentmvt A. ad B. i . 

itaC.ad D. & ajfumantur B. A. B. A y ' 
fecunda & prima aquales : Erit vt . Vl f..)' : . , 

retlangulum B. A. fub prima & . . / 1 

fecunda ; ad reti angulum A. B. fub fecunda ex prima ita rec- 
tiangulum B. C. fub fecunda (jr tertta >ad retlangulum A.D. 
fub prima (jr quarta : aqnalta autem fient reti ungula BA. & 
AB. igitur etiam aqnalia funt rettangula B. C. (jr A. D. 

- £uod fi intermedia B . C. aquales ponantur , eodem modo 
offendemus retlangulum A, D. reti angulo B.C, id eff quadra- 
to B. vel C. ejfe aquale . . . 

\ , 

THEOREMA VII. PROPOS. VII. 

S I fint quotlibct magnitudinum feries quot- 
Jibet magnitudines continentes finguia: imi 
qualibet proportione Arithmetica continuai 
erunt & compofita: prinxe cum primis , fecundae 
cum fecundis , & fic deinceps , in continua propor- 
tione Arithmetica. 

SINT quotlibet feries magnitudinum quarum prima 
contineat primum tres magnitudines AB. DE. GH. fecun- 
da magnitudines BC.EF.HI.tcrtia magnitudines CN.FO. 
1 P. habeantque AB. DE. GH. rationem Arithmeticam » vt 
& aliae feries . Dico quod etiam compofita? prima? AB. BC. 
Cfcl» & lec unda? DE. EI. LB. & tertie GH. HI. IP. habent 

ratio- 
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B 


C 


‘N 


E' r 


H 


-vp' ' ’* C v 


»• y. 


rationem Arithmeticam. Quoniam tres magnitudines AR 
DE. GH. funrin proportionalitare Arithmetica, erunt AB 
GH. duplo jpfius DR ^quales (vtoftcndemusm fequcnri 
Scbolio) item BC. HI. ii- •. .. v C v • .. - 

mulduplje erput ip^usEI. : 

&CN. IP. ipfiusFO. Igi-, 1 A *- 
tur omnes fimul A$. GH. , • 

BC. HI. CN. IP.ideft tota !)*■ 

AN. & tota GB»’ erunt fi- . ! 
mul dupla? omnium DE. Q _ 

EF. FO.id eft teti DO. Igi- v. 
tQrin ratione Arithmetica 

funt AN. DO.GP. vt fequenti Schoiio probabimus. . 

Sed contineat quadibet feries magnitudines’plures tribus 
vt prima contineat magnitudines AB. DE.GH. KL. fecun- 
da magnitudines BC. EF. HI. LM, tertia magnitudines 
CN. FO. IP. MQ^ Habeantquc 
AB. DE.GH. KL. rationem Ari- 
thmeticam continuam ,vt& alio? 
feries , fingul* eandem, aut pe cu- 
liarem.Probabimus ex prima par- 
te huius propofitionis,tres AN. 

DO. GP. e/Te in proportionalita- 
te Arithmetica. Rurfus ex eadem oftendemus, tres magni- 
tudines DO. GP. KQ^efle in ratione Arithmetica . Igitur 
ex definitione, ipfarum AN. DO. & DO. GP. eadem eft 
differentia . Item ipfarum DO. GP. & GP.KQ^eadem eft 
differentia : Quare squales funt differenti* magnitudinum I pronunc * 
AN. DO.GP. KQ^Sunt igitur in continua ratione Arith- 
metica . Quod erat demonftrandttm . 


o 


« H 

jT 

>— 1 

P 

K 

r - 1 

JM 

— 1 — 

— » 


S C H O L I V M . 


I . Vj 


K I 


02 


Vod vero dux magnitudines AS. GH. fwt dupli ipfius 
DE. & reliqua qua in propojittonc fupponumur vera 

fint. 
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fint , demonfirauit pro uteris lucu lenti fime Claudius Gajpdf 
Boebe tus , vir non in mathematicis folum , fed in omni gene- 
re liter atura vel antiquis conferendus in abfblutiffimis com- 
mentar qs qua in Diophantum edtdit , cuius altquot propofitio- 
nes quia in nofins operibus vfuuenien» , a numeris ad quam- 
libet quantitatem transferemus , vt ijt confutamus quibus for- 
te nobili fimus hic author non innotuit . 

, D E F I N I T I O. 

P Reperti* Arithmetica eB cum in iribus aut quatuor feu 
numeris feu magnitudinibus etufdem generis , eadems 
( aut nulla ) efi differentia prima , cjr fecunda , qua fecunda 
& tertia i aut qua tertia & quarta : ita tamen vt fi primis 
cum fecunda comparetur ac fecunda cum tertia, aut tertia cum 
quartafiugula Jingulis vel aquales vel maiores vel minor es exi- 
Bant.Eademvero proportio fi in tribus terminis cofiB at utrirrs 
feu medietas ac anologia^fiin quatuor analogia tantum ac pro- 
pormnkUtas Arithmetica dicitur. jQuodvero id nominis non 
tantum quantitati di fer e ta ,fed etiam continua tribu/ poftt,au- 
thorem habemus prater alios luculentum Pappum Alexandrina 
qui libro y. collett. mathem. illud in quantitate continuis 
pajfim vfurpattit . : ^ ' - 



S I fuerit eodem differentia prima; magnitudi- 
nis ad fecundam qua; tertia: ad quartam,feu; 
\ fi fuerint quatuor magnitudines Arithmeti- 
ce proportionales i fumma ex extremis conflata* 
erit mediarum fumma; arqualis : & fi extrema fi- 
mul fumpta fuerint aequalia medijs fimul fum- 
ptis, erunt difta: magnitudines Arithmetice pro- 
portionales. 

‘ ’ SINT 


Digitized by Google' 


L I B E R I hl ' t s t 

SINT quatuor magnitudines AB.CD.EF.GH.fitque 
eadem differentia AB. & CD. qu* EF. & GH. ( quod cft 
effe Arithmetice proportio- 


nales ) Dico duas. Ap. GH. > . XF 

fimul duabus CD. EF. cffe_> ^ r r 1 1 ® 

xqwks. C , ,j> 

Sit primum AB. ipfi CD. 

«qualis, cum nulla fit diffe- F- , - t p 

rentia inter AB.&CD,etiam , 
nulla erit inter EF. GH. ex G — ■■ ■ ■ fl 

fuperiori definitione, «qua- 
les igitur funt EF. GH. Si - 


igitur «qualibus AB. CD.addantur*qualcs EF.GH. nem- 
pe GH. ipfi AB. & EF. ipfi CD. erunt AB.GH. firnul «qua- 
les ipfis CD. EF. fimul . . Qiiqd primo probandum erat . 

Sit fecundo maior AB. quam CD.quorum differentia fit 
1B. & duarum EF.GH.dif- 

fcrentiafit KF.manifeftum fi , f -f B ' 

eftAl. CD. effe «quales 

oimabijsparsIB.quadif- C‘ * 15 

ferunt lublata fit : Itenu _ ; K „ * 

EK. GH.ob eandem ratio- E * r“ 1 ^ . i > ' «. 

nem funt «quales :«qualcs t jj 

autem etiam 'funt IB. KF. .1 • ; 

cx hypothefi . Igitur ex t? i 

prima parte huius erunt du« AI. GH. duobus CD. EH. ae- 
quales, quibus fi addantur «quales IB. KF. erit tota AB. 
tum GH. «qualis toti EF.cum CD. Quod fecundo loco 
eratoffendendum . 

Tandem inuertatulr ordo magnitudinum ; ita vt prima fit 
GH. fecunda EF. tertia CD.vltima AD.eodcmprorfus de- 
monftrandi modo oftendemus duas GH. AB. duabus EF. 
CD. effe «quales. . . . . 

Sed fint du« magnitudines AB. GH. ipfis CD. EF. ae- 
quales. Dico, differentiam AB. & CD. effe eandem dif- 

ferenti* 
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ferentia? EF. & GH. feu quatuor 

AB. CD.EF.GH.eflc Arithmetice • » • 

proportionales. Sint rurfus primo 

«quales AB. &CD. Quoniam a?- :£ • — — 

quales funt AB. GH. ipfis CD. <2 " — 

EF. fi «quales auferantur AB. &CD. remanebunt «quales 
EF. GH. nulla igitur eft differentia inter EF.GH. fed 
nulla eft inter AB. CD. Igitur ex fuperiori definitione^ 
Arithmetice proportionales lunt AB. CD. &EF. GH. 

Sit veromaior magnitudo Ab. magnitudine CD.excef. 
fuIB. &fint «quales AB. GH. finaul ipfis CD. EF. fimul: 
erunt igitur AI. CD. fublata differentia IB. «quales. Qua- 
re, fi ex aggregatis AB.GH. 

&CD.EF.qu* fupponuntur 

«qualia, auferantur «quales, ^ 

illinc AI. hinc CD. remane- c? & — «D 

buntIB.GH.ipfiEF.«quaIes. E* — 4 F 

Rurfus dctra&a EK. «quali -2L 

ipfi GH. ita vt fuperfit KF. fi 

ex «qualibus IB. GH. & EF. auferantur aquales EK. GH. 
remanent IB. KF.«qualcs , eft autem KF. differentia ipfaru 
EF.GH. Igitur IB. differentia prim*,& fecund«, «qua- 
lis eft ipfi KF. differenti* tcrti« & quart*,fimtergo ,cx de- 
finitione pr«cedenti AB. CD. EF. GH. Arithmetice pro- 
portionales. *' < • 

Sed fit minor prima magnitudo GH. quam fecunda EF. 
cxccfli) KF, &fint aequales GH. AB. ipfis EF. CD. erunt 
igiturGH. EK.«quales. Quare fi ex aggregatis «qualibus 
GH. AB. & EF. CD. auferantur «quales illinc GH. hinc 
EK. remanebunt KF. & CD. ipfi AB; «quales. Iterum-, 
fumpta AI. «quali ipfi CD.erit IB.diffrrcntia ipfarum CD. 
AB. Qtme fi ab «qualibus KF.CD.& AB. auferantur ae- 
quales., illinc CD. hinc AI. remanebunt, vt prius, diffe- 
renti* KF. IB. aequales, idcoque erunt praedici* quatuor 
magnitudines Arithmetice proportionales. Quod erat vl- 
timo loco demonftrandura . Si 
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S I fuerint tres magnitudines in medietard A- 
richmetica .* erit prima cum tertia dupla fe- 
cunda?.; Et fi prima cum tertia fuerit dupla 
fecundae., erunt tres magnitudines in medietate^ 
Arithmetica . 

S I N T tres magnitudines A. C. E. in medietate Arith- 
metica. Dico duas A. E. ip. 
fius C. e/Te duplas. Accipiatur 

G. aqualis ipii. C. Eritdpfa- At- * exdefinic.fu. 

rum A. C. & C. E. eadem di£< , G Per- 
ferentia , fed ipfarum CE. & C * - U — » 

G.E. etiam eadem eildifferen 
tia; ergo ipfarum A. C.&ip- . E «— < 
farumG. E. eft eadem difle- 
rentia. Igitur per prxccden- * 
tem dux A. E. /imul duabus 

C. G. /imul funt aquales : fed C. G. /imul funt dupla? ip/ius 
C. cum inuicem /int aquales C. & G. ergo A. E. ip/ius C. 
funt dupla?. Quod efficere primo loco volebamus. 

Sed finr A . E. dupla ip/ius. C. Dico t*es magnitudines 
A. C. E. c/fe in medietate Arithmetica . Sumpta £nim rur- 
fus G. xquali ip/i. C. Cum A. E. /int duplx ip/ius. C. erunt 
duabus C. G. xquales. Igitur per pra?cedentcm , erunt 
quatuor A. C. G. £. id e/t A. C.C. E. in proportione Arith- 
metica 3 ideoque A. C. E. in medietate Arithmetica. Quod 
fecundo loco probandum fuerat . 

Priorem patrem huius propo/itionis aliter demonftrat 
Clauius Schol. in j 7 . 6. propo/itionc i. 
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S I ;fint quodlibcc itaagnitadineffiiipropbrddn^ 
Arithmetica continua i extremx fimalfum-. 
pcas aequales funt duabus ab extremis aequa- 
liter remotis ,& duplo, medix in multitudine ma- 
gnitudinum impari. 

Sintquotlibetmagnitudines A.B. C. D. E. multitudine-* 
impares aequaliter differentes, feu in proportionalkate A- 
Tithmetica continua. Dico extremas A. E.cfle aeqUalcs ipfis 
B.D. qua? ab extremis aequaliter 

remoucntur &tam A. EaYimul 1 . 

quam B.D. fimul, effc duplas ip- 
fms C. Nam curfi~fef£ aequali B “ 

exccffu fuperent A.B. & D. E.cx c J . 

hypothell & defifrinone-Jcrunt 
A. E.ipfisB.D.a?quales,per pri- D**- l,, “ H 

mam huius Scholij: & quia B.C. j t 

D. funt Arithmetice proportio- 

na!e$,etiam ex hypothefi , erunt B. D. ipfius C. dupla* , per 
fecundam huius Scholij.Sed duabus B. D. xqtiales funt duae 
A. E. Dupla? igitur funt duae A. E. mediae. C Qua; omnia- 
erant demonftrandaj • : ’ . 




t quatuor riVagnituditids fuerint Arithmeti- 
ce proportionales , etigm conuertcndo erunt 
Arithmetice proportionales,. , 


SI enim qu3 tuor magnitudines fuerint Arithmetice pro- 
portionales, aut fuperabunt prima fecundam & tertia quar- 
tam eodem cxceifu , aut ab ijs deficient,aut prima , & fecun- 
da, item fecunda & tertia erunt squales. Si prima fugeret 
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fecundam eodem exeeifu quo tertia, quartam , fecunda eo- 
dem defe&u deficiet a prima quo quarta a tertia, eadem c- 
nim efcdifierencia qua minor a maiori deficit , & qua maior 
minorem fuperat.Igitur ex definitione huius Scholij, fecun- 
da ad primam , & quarta ad tertiam eandem habent ratione 
Arithmeticam * Si prima eodem defe&u deficiat a fecunda 
quo tertia a quarta , fecunda eodem exccffu fuperat pri- 
mam, quo quarta tertiam. Atque ita lurfus habebunt fc- 
jcurida ad primai& quarta ad tertia proportionem Aj ithme- 
ticam . Denique fi prima & fecunda , item tertia &.quartai 
fintarquales, confiat nuHamefle differentiam inter fecunda 
& primam, item nullam inter quartam & tertiam : Quare> 
fecunda ad primam, & quarta ad tertiam habebunt propor- 
tionalitatem Arithmeticam, ex eadem definitione.. Quod 
■fratdcmonftrandum. : 


S 


I quatuor magnitudines fuerint Arithmetice 
proportionales, vici/fim erunt proportio- 
nales . “ ' ■ ' 


Hxc propofitio demonftraturaFederico Com- 
mandino , & ChiiftophoroClauio Lemm. in 8 o. 
propoli t. lib. io. elementorum : fcdbreuius hoc 
modo ^ 


‘ SINT quatuor magnitudines A. B.C.D.Arithmctic^ 
proportionales. Dico quod per- . 
mutando A. ad. C. & B. ad D. ha- . ' ' *+ 

bent rationem Arithmeticam. Na ® 

quoniam A. B. CD.funt in ratio- . n ^ 

ne Arithmetica,erunt perprimam 
partem prima huius Scholij , cxtrematA. D. medijsB. C.a?- 
quaks. R urius ftaruamur tfdero magnitudines ordine per- 
4 V 2 mutato 

vW- i 
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1 5 6 Cunii acTc&ipropbrtio promota. 

mutato A. C. B. D. erunt e?dem exrrems A. Dj ijfdem me- 
dijsC.B.squales. Igitur per fecundam partem printa?pro>- 
pofitionis huius Scholij erunt A. C. B. D. in ratione Arith<- 
metica. Quod erat probandunr.v;. c» ji tii.;, 

■ . ;• r : . , '/'VJ V'- t hi.^b 

T H EOR EMA V III. PROPOS; VIII. m *\ 

• \ ' -I* .ii:> r 1 : 7 1*35 

* 

S I fint quotcumque magniruditlCs & aliae ipfis 
aquales aumero qus binf in eadem ratione 
Arithmetica fumantur, & ex squalitate in- 
eadem ratione Arithmetica exiftent. 


D 

lc G 


B 

iK 


F 

Z 


N 

M 
UP 


SINT primum tres magnitudines AD.EG.HT.& ali* 
tres IN. OQJIS. fintque AD. EG. & IN. OQ^in ratione 
Arithmetica. Item EG. HT. & OQJRS. fint in ratione 
Arithmetica. Dico quoque ex squalitate AD. HT. & IN. 
RS. effe in ratione Arithmetica. Sitpriinse AD. & fecundae 
EG. differentia DC. Itera- 
fccunds EG. & tertia? HT. 
differentia GF. cui accipia- 
tur squalis CB. erunt HT. 

& EF. squales i item EG. 

^ AC. squales erunt ,ex 
quibus fi demantur squales 
GF. CB. remanebunt BA. 

EF. id cfl HT. squales . 

Differentia igitur ipfarunu. 

AD. & HT. cft pars BD. 

Eodem modo in fecundis magnitudinibus fi fit prim* IN. 
& fccunds OQjiiffercntia MN. item fecunds OQ^»?^ 
tertis RS. differentia PQ^cui squalis fumatur ML. erit to- 
ta NL. differentia prims IN. & tertis RS. Cum igitur AD. 

EG. & IN.OQJintinproportionalitate Arithmetica 5 erunt 
ex definitione differentis CD. MN. squales. Item quit- 

EG. 
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EG. HT.&OQJtS. funt in ratione Arithmetica erunt dif- 
ferentia FG. PQjjequalcs:ipii autem FG.eft «qualis CB. & 
ipfiPQjequalisLM. Si igitur «qualibus DC. MN. «qua- 
les addantur CB. ML. erunt tot« DB. NL. «quales ; eft au- 
tem oftenfaDB. differenda prim« AD.& terti« HT.& NL. 
differentia pfim« IN.& terti« RS. in fecundis magnitudi- 
bus. IgitufAD.HT«&|N. RS. habentes «quales diffe- 
rentias DB. NL. ex definitione funt in ratione Arithmetica. 

Sed fint plures magnitudines tribus,ita vtfint etiam HT. 
& V.& RS. X. in proportione Arithmetica. Dico adhuc 
AD. V . & IN. X. effe in ‘ratione Arithmetica . Ipfarum e- 
nim HT. V. differentia, fit YT. cui «quales fumantur FZ. 
BK. & ipfarum RS. X. differentia fit r S. cui «quales fuman- 
tur P a. L a. Eodem modoquoinprimapartehuiuspropo- 
fitionis probabimus DK.&Na. effe differentias ipfarum- 
AD. V. & IN. X. eafdemque effe inter fe «quales . Igitur 
AD. V. & IN. X. erunt in ratione Arithmetica . Quod de- 
monftratum effe volebamus . 

THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

S I fine quotcumque magnitudines in ratione» 
Arithmetica , &r totidem alfe fumantur qu$ 
eandem cum illis proportionem Geometri- 
cam habeant , lingulae hngulis : habebunt ctianu 
pofteriores rationem Arithmeticam . 

SINT tres magnitudines DA. CA.BAJn ratione Aritk- 
metica & v t DA. ad CA. ita GP. ad FP.& vt CA. ad BA.ita 
FP. ad EP. Dico etiam GP. FP. EP. effe Arithmetice pro- 
portionales. Cum enim fit ex hypothefi vt DA. ad AC. ita 
GP. ad PF. erit diuidendo vt DC. ad CA. ita GF. ad FP. 
Rurfus cum fit v r C A. ad AB. ex hypothefi ita FP. ad PE. e- 
rit per conuerfionem rationis vt CA. ad CB. ita FP. ad FE. 

Quare 


Digitized by Google 



i j 8 Curui aprc&i proportio promota . 

Qiu re cx squalitate } erit vt DC. ad CB. itaGF. ad FE.Seii 
CD, CB* funt differentis triu 

S uantitatum AD.AC. AB.vi- . 1 

clicetCD.ipfarumAD. AC ur ..i ' .'l ’■ i ... 

& BC. ipfarum AC. AB.ba- ^ . H ^ : 

bentium rationem Arithme-, X E F 

ticam cx hypqthcfi : squales y * . . t — w(J 
igitur funtDC.CB. ex defini- 
tione , squales igitur ctianu 'ju;*'; . \> *. 

GF. FE. eandem cum illis ra- i > ; ,-j m .X «. • 
tionem habentes: Sed etiam FG.FE. funt differentis trium 
magnitudinum PG. PF* PE. nimirum FG. ipfarum PG. PF. 
$c EF. ipfarum PF. PE. Igitur etiam tres magnitudines PG. 
PF. PE. funt in ratione Arithmetica. ' ,r 

Sint vero plures magnitudines tribus AD. AC. AB. AH. 
in ratione Arithmetica & fit prsrcrea vt BA. ad HA.ita EP. 
ad IP. Dico etiam GP. FP. EP. IP. habere rationem Arith- 
meticam. Nam cum fint tres magnitudines C A. BA. HA. 
in ratione Arithmetica c quibus Geometrice proportionales 
funt tres FP.EP. IP. confiat cx prima parte huius propofi- 
tionis differentias HB.BC.tum inter fetum differentijs IE. 
EF.cffe squales , squales aurem funt BOCD. & EF. FG.cx 
prima parte hurus. Quare tres differentis IE.EF.FG.squa- 
icsfuntjideoquc quatuor quantitates GP. FP.EP. II\.rar 
tionem Arithmeticam habent. Quod ^rat.&e. 

THEOREMA x. propos. X. 

S I primae quantitatis ad fecundam rario com- 
ponatur ex ratione terti$ ad quartam,^ quin- 
ta ad fextam .• erit vt prima ad fccundajn* 
ita tercia ad aliam ad quam quarta eandem ratio- 
nem habeat quam quinta ad fextam . 

v , THEO- 
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G 


-* n 


Sic ratio A. primse ad B.fecundam compofita cx rationi- 
bus G. rercia? ad DH. quartam 5 & fi. quim* ad F. fcxtanu.. 
Fiat vt E. ad F. ita DH. ad alii 
quampiam DG. Dico efle vt . . K . >. 

A. ad B. ita C. ad DG. Ratio “ • 

enim A. ad B. compofita eft ex B*— — — ■ ■ — <• 1 

ratione C.ad DH.& E.ad F.fcd C r- , 

vtE.adF. itaC. ad DG.exhy- _ 
potefi , ergo ratio A.adB«-com* 

ponitur ex ratione C.ad DH.& i E h- ■ 1 

DH.adDG.. Ergo,vt A.adB. ’ ^ , t 

ita C.ad DG.Qupddemooflxa- 1 * 

oportuit . 

GOROLLARIVM. 

•» r •• * » 

> # » • • 

- y __ 

C Onftat etiam 3 poftis qua in propofitionr >effevt primam 
ad fecundam ita quintam ad aliam ad quam Jit fexia 
vt tertia ad quartam . Nam quoniam ratio A. ad B. compo- 
ftta cft ex r at lembus C. ad DH. & E. ad F. erit Jine dtfcri - 
mine compofita ex rationibus E. ad F. & C. ad DH. eritque 
Ei tertia quantitas , & F. quarta C. quinta DH.fexta ha- 
bet que DH.fexta ad DG. eandem rationem quam E. tertia-' 
ad F. quartam. EH autem ojienfum ejfe vt A. ad B. ita C. 
qd DG. igitur vt prima A. ad fecundam B. ita quinta C. 
ad DG. ad quam DH. fixta ita fe habet vt E. tertia ad quar- 
tam F. 


THEOREMA XI. PROPOS. XI. 

S I prima: quantitatis ad fecundam ratio com- 
i ponatur ex ratione tertiat ad quartatn,& quin- 
tae ad fextam : eiufdem primae ad fecundam ra- 
tio componetur ex ratione tertig ad fextam , 6^ 
quintae ad quartam - 

Sit 
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Sit ratio prima? quantitatis A.ad fecundam B. compofita 
ex ratione terti* C. ad quartam D. & quinta? E. ad fextam-. 
F.fintque ordine vt fex data? magnitudines inter fe,ita line? 
A.B.C.D.E.F. Fiat ex duabus C.E.re&angulum GHI.<5^ 
ex duabus DF. re&angultim LHM.ita vtGH.HI.ipfisC.E. 
& HM. HL. ipfis DF. 1 , / - » 


fint a?quales erit ratio 
rc&anguli GI. ad re- 
<ftati£?ulum LM.comno- M 

\jS) i b*..- i 

• ... 
H 

r » i b»i.. 

. .) . :i . I 

o , r 

fitaex rationibus GH, 

1 

At 

ad HM. id eft C.adD. 

& IH. ad HL. id eft E. | 

i 

B' r 

ad F. Sed etiam ratio 
A.ad B. compofita eft 
ex ijfdem rationibus C. 

C. 


• > d. 


E » 




ad D. & E. ad F.eadem 

F r 

'v •• 


igitur eft ratio A.ad B. • 

rationi re&anguli GI. ad re&anguJum LM. at vero ratio re- 
danguli GI. ad re&angulum LM. etiam componitur ex ra- 
tione GH. ad HL. id eft. C. ad F. & IH. ad HM. id eft E.ad 
D. Igitur etiam ratio A. adB.componirurex rationibus C. 
ad F.& E. ad D. Vt autem linea? A.B.C.D.E.F. ira ponun- 
tur magnitudines A.B.C.D.E.F. Igitur magnitudinum A. 
B.ratio componitur ex rationibus magnitudinum C. F. <5^ 
D.E. Quod intendebamus probare'. . . 


THEOREMA XII. PROPOS. XII. 


S I prima: quantitatis ad fecundam ratio com- 
ponatur ex ratione tertiat ad quartam,& quin- 
ta: ad (extam : etiam conuertendo ratio (ccun* 
dse ad primam componetur ex ratione (exta: ad 
quintam, & quarta: ad tertiam. 

• <..!• « >• i*. 

Sint 
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Sint omnia qua* fupcriori propofitione . Dico rationem 
B.ad A.componi ex rationibus F.ad E.& D.ad C.Erit enim 
conuertendo vt re&an- einuft.r . io< qfc hj 'I 
gulum LM. ad re&an- ‘ i f " 

gulu GI. ita B. ad A. eft Jv 

autem ratio re&anguli H l c 

LM. ad re&angulum- ( ><'• 1 • - ' ' . 

GI. compofita ex ratio- ' n . > ' ■ • 

nibusMH. ad HG.id L 

eft D. ad C. & LH. . » ' . ? 'IHT , 

compofita ex rationi- !>• 

bus MH. ad HG. id ’« E»—— — r-r- , \ >' ^ 

eft D. ad C. & LH.ad , , F p- ' 

HI. id eft F. ad E. Igitur B. ad A. ratio compofita eft ex ra- 
tionibus D.ad C.& F. ad E- Quod cratdempnftrandum. 


i J. 6 . 


THEOREMA XIII. PROPOS. XIII, 1 

«•> : : - .• i . <* ; l 


S I prima: quantitatis ad fecundam ratio com- 
ponatur ex rationibus tertia: ad quartam, , 
& quintx ad fextam j. etiam ratio tertia: ad 
quartam componetur ex rationibus prima: adfe- 
cundam { & iextx ad quintam . 

H A BEAT A. prima ad B. fecundam rationem compo- 
fitamex rationibus. C. tertia? 


ad D. quartam 3 & E. quintx 
ad F. fextam . Dico rationem 
C. adD. componi ex rationi- 
bus A. ad B. & F. ad E. Fiat 
enim vt E. ad F. ita D. ad G. 
Cum proportio A. ad B. fit 
compofita cx ratione C.ad D. 
&c E. ad F. id eft D. ad pro- 
portio autem compofita ex ra- 
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tione C. ad D. Se D. ad G. eadem eft qua? C. ad G. ( Nam 
totum fuis partibus fitnul fumptis a?qualc eft) erit vt A, ad 
. B. ita.C. ad G.Rurfus cum amimpta fit inter C.D. tertia G. 
Sthoi in erit rado C. ad D. coinpofita ex rationibus C. adG.& G.ad 
£) % f cc ( vt c, ac j c , . ita A. ad B. & vt G.ad D.ita F.ad E.(cura 
enim pofita fit D. ad G. vt E. ad F k erit conucrtendo vt G.ad 
D. rta F. ad E. ) erit rado C. ad D. compofita ex radonibus 
A. ad B. & F. ad E. Quod dcmopftrarc oportuit . 

THEOREMA XIV. PROPOS. XIV.. ’ 

• • .■ * , • • . 

S I duorum re&angulorum ratio componatur 
ex rationibus primae redbx ad fecundam, & 
tertiae ad quartam, redlangula fub prima & 
tertia , & fub fecunda & quarta , erunt datis re<5hm- 

gulis proportionalia. : .-i " ' ,7 

D V O R V M redangulorum E. F.rado componatur cx 
radonibus A. prima? ad 
fecundam B. Se C.terti? 
ad quartam D. fiatque 
rcdangulum Gl.fub re- 
dis GH. HI. aqualibus 
pdma: A. & tertia:. C.& 
rcdangulum LM. fub 
redis HM. HL. aqua- 
libus fecunda: B. 
quarta: 1). Dico redan- 
XJ ' ( gula GI. LM. ipfis E. F.effc proportionalia. Redangula— 
enimGI. LM. habent rationem compofitam,cx ratione la- 
terum GH. HM. id eft A. B. & ratione laterum IH. HL. id 
eft C D. lcd etiam rcdangula E. F. habent rationem <on>- 
poficamcx radonibus A. adB.&C. ad D.igitur ratio rdan- 
guli E adredingulum F. compofita ex ijfdem radonibus 
ex qu.bus rauo redanguli GLadredanguium LM. eadem., 
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eft quae rc&anguli GI. ad rc<Shngulum LM. Quod proban- 
dum fufceperuir.us. 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. 

t 

• * * 

S I duorum re&angulorum ratio componatur 
ex rationibus primae re&x ad quartam, 6^ 
tertia: ad fecundam .• re&angula fub prima* 

& tertia, & fub fecunda & quarta erunt datis re- 
&auguiis proportionalia. 

DVORVM re&angulorum E. F. ratio componatur ex 
rationibus A. prima: ad D. quartam^ C.tcrti* ad B.fecun- 
dam , fiatque re&angulum GHI. fub re&is GH.HI.quar pri- 
mae A..& tertia: C. fint a?quales , Sc re&angulum LHM.fub 
rc&is LH. HM. quae B. fecunda: & D. quarta: fint a?quales . 

Dico rcdangula GI. LM. re&angulis E.F.efle proportiona- 
lia. Re&anguIaenimGI. LM.habent rationem compofi- € ‘ 
tam ex ratione GH. ad H L. id eft A . ad D. Sc ex ratione IH. 
ad HM: id eft C. ad B. fcd etiam re&angula E. F. ponuntur 
habere rationem compofitam ex rationibus A.adD.&C» 
adB. Eadem igitur eft ratio re&angulorum GI. LM. & re. 

^angulorum E. F. Quod a nobis probandum fuerat. • 

• * \ ■ < . . 

SCHOLIVM. 

P T olcm.eus lib. I . magna constructionis capite>*pud T brone, 

CrT rape^untium i 1. apud Rainholdum vndectmo , regu- 
lam j quam Vocant fex quantitatum , irtgeHiofe Admodum , vt 
reliqua omnia , excogitauit > qua non filum in demon /Irati en t- 
bus fpharicis , fid etiam Geometricis magnum momentum obti- 
nere poteJl ; vt eX fi quen tibiis patebit . Cum tamen harurtu» 
quAntitatnm plure s connexiones fiue coniugationes ejfipoflint» 
ipfi vitra duas progrejpts non eft t quarum alteram vocat **- 
7 » <rvV5*y/r> fiu fi eundum xompefnioneon , alter amnii. Jieiptm 

X i idefi , 
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id tfl , fecundum diutfionem. Prima rpoiam huiuflmodt iit 
upud T h e enem , ex verfionelo.Baptifl a Partu , vt quidem reo* 
non admodum bonam ; 

Si in duas redas finit at angulum continent rr, ab extremis 
producantur dux reda fccantes fle inutcem , & qua angulum 
continent , ratio vnius redarum , qua a pt incipio angulum con- 
tinent , ad ipfam qua intercipitur ad angulum a produda,con- 
iunda eft , fiue componitur , & ex ratione produda ab extre- 
mo dida. reda , <jr intercepta ipfus excejflus alterius produda, 
ad alteram redam continentium angulum pr at ere a ratio- 

ne intercepta > & a fledtone prtdudarum ad terminum alte- 
rius angulum continentium > & ipjius produda 

Sed breuius > & clarius Regiomontanus Epitomatis Ub. j. 
propojitione nena * { 

Si a terminis duarum linearum ab angulo aliquo defeen - 
dentium , dut linea feflef cantes rfupcr defecndentes mutuo 
reflexa fuerint : ertf linea defendentis ad partem fluam flupe- 
■ . riorem proportio ,-ex duabus proportionibus , quarum vna efl a 
termino huius defle e n de ut ts reflexa 1 j ad partem eius flupra fle- 
d tonem , alia eH partis infra fdionem alterius reflexa , ad 
totam eandem reflexam Mmpoflta . 

tndtmrac Siopwov habent Ptolemaus , &T heon quxintelligi 
nonpojfunt flne oculari tnjfldione diagrammatis, magis ad a- 
mujjtm Regiomonianus. Ab angulo A. 
defeen dat dux linea AB.AGia terminis 
earum B.G.qna refledantur mutuo fu- 
per defendentes , qua Jmt BE. GD. 1 
fle antes fle tnZ. Di eo quod proportio 
GA. ad AE . compofta efl ex duabus 
flcilicet proportione GD. ad DZ. & B 
proportione ZB.adBE . 

Ka.i»7r.ivi> arcA, fya- e f ptolomai , ex verflone Ratnhol- 

di . Ducatur ter pundumE. linea EI. aqutdi flans linea GD. 
flljtpnium igitur Linea GD. EI. flunt aquidiflantes , ratto linea 
%. 6. GA. ad AE. eadem efl qua linea GD. ad lineam EI. Afluma- 


A 
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TI . Eft autem & ratid \ ■'*« 

tine* Dz.ad EI. eadem rationi linea ZB. ad liniam SE. cum 
aqutdtft antes Jtnt linea EI. dr ZD. E at io igiturlihexGA.ad 
irneam AE. compofita ex efl ex ratione linea GDS dd lineam 
< DZ. & ex ratione linea ZB. ad lineam BE. Quod erat de - 

monftrandum. ' ■ •v„?v - v *\ ■» 

Eodem modo demonflr abitar quod & fleundum diuijtbnem 
ratio linea GE. ad lineam EA. compojita e It ex rationi linea 
GZ. adZD. & ex ratione Ihtea DB . " 
ad BA. Duci a per A. punitum li~ A 1 

nea AI. aquidiftante linea EB. ‘dr * 

protractam eundem- GDI. KUrfits 1 
enim quoniam line a AI. aquidtfldns v p / ' 

eft linea EZ. eft ficut GE. ad EA. ' ■ 

Sie Gz.ad ZI. Aflumptx autem de* • 2>xY 

foris linea ZD. ratio linea GZ. ad jf ' 

ZI. componitur ex ratione linea GZ. ' ■ ' 1 *' • • - 

ad UneamZD. &rafione linea DZ. * : 1 • ‘ ' * v 

ad lineam ZI. Eft autem ratio linea DZ. ad lineam ZI. ea- 
dem qua efl ratio DB. ad BA. eo quod in aquidi flantes lineas 
AI. &ZB. dulfa firii linea BA. & zt. Quare ratio lineaGZ: 
ad lineam ZI. componitur ex ratione ItnexGZ . ad lineam ZD. 
& ex ratione linea DB.ad lineam B A. Porro ratio lineaGE.ad 
EA. eadem eft qua linea GZ. ad lineam ZI. Ergo ratio linea 
GE. ad lineam EA. componitur c x ratione lineaGZ. ad It neam 
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ZD. & ex r Attine linee DB. ai lineem B A. Qppd deminjl rato- 
dum er At . 

Hactenus Ptolemaus ',fid rei 7 e Admonet Rainholdus poB 
Theonem coniugatienis x*t£ evAtnr quadruplicem ejse varie- 
tate, x*7<t J 'iJupinr. duplicem . Nam fecundum compofitionem, 
aut tota linea exterior confertur ad partem fuperiorcmvcrfits 
angulum > aut ad partem inferitrem ab angulo ; aut tota inte- 
rior confertur ad partem vel /apertorem , vel inferiorem . At 
fecundum diuifionem, tam exterioris, quam interioris pars in- 
ferior ad fuperiorem re fertur. Quibus omnibus fingula 
feu conuerjtm refpondent . V t exterior G A. confertur aut cum 
AE. aut cum EG. cjr tota interior, GD. aut cum DZ. aut cum 
GZ, aut exterioris pars inferior GE. ad fuperiorem EA. aut in- 
terioris pars inferior GZ .qd fuperiorem ZD. & conuertenda • 
Singuli autem cafus demonstrantur directi quidem A Theone» 
etiam conucrfi a Rainholdo . Nempe .... . ..i. . 

j. Patio GA. ad A E . componitur ex ratione GD. ad DZ. & 
BZ. ad PE.\ . . , \ r 

t Ratio AG. ad G E. componitur ex ratione AD. adDB. & 
BZ • ad Z E. v 

3 BE. ad EZ. ex ratione 8 A. ad AD. cr DG. & ad GZ • 

4 EB. ad BZ. ex EA. ad AG. & GD. ad PZ • . 
y GE. ad EA. exGZ. ad ZD. fr DB. ad BA. 

6 BZ. ad ZE.ex BD.ad DA. & AG, adGE^ t 

Sed Alkindus Arabs , cr .ab eo Ramholdus , Onimaduertit, 
in Jingulis modis quos fuperius pofuimus , i8o. coniugationes 
diretlc fieri po/fe, totidem mdraxir exquibus fili 3 6 . ftntvtt- 
les ac necc/fary , ia. impcjfibiles, reliqui mutties , atque ho- 
rum 36. modorum octodecim » e (fi reliquorum conuertentes , 
Plodi autem neccfiarij in fix qutbqslibee quantitatibus in qui- 
bus prima ad fic undam ratio componatur ex rattontbus tertta 
ad quartam , & quinta ad fixtam . hac tabula continentur . . 
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Tabula i 8. modorum necejfariorunt < 

- * .i • *<*•.?! i. • *• . • . * *" 

Primus, - x. ad a- ex 3. ad 4. & 5. ad & 

II. 1 a 3 6 5,4 

III. i ‘ $ 2 4 5 6 

I V. 1 3 2 6 5 4 

V. <■ - < l ’ y :• i 6 3 4 

VI. 1 52436 

V I I. 2 41 365 

VIII. : .a ; c r 4 1 .? r * y 6 3 

IX. 2 6 , 1:5 4 J 

X. 2 “ 6 x- 3 V 4 5 

XI. 3 4 . x a 6 •. 5 

XII. 3 4 . 1 5 6 2 ! 

XIII. 3 6 1* 2 4 5 

XIV. 3 '6 \ t 5 4 * 

XV. 45-2. r 3 6 

XVI. 4 ...» S.a 6 3 x 

XVII. 5 6 1 2 4 3 

XVIII. 5 61342 


Herum autem medorum -primum Ptolemeus in prima con- 
jugatione fex pradittarum quantitatum » feptimum >ottauum a 
•undecimum , decimum feptimum Rainholdus 5 reliquos omnes 
nos aliquando totidem theorematis demonftrauimus > fed nunc y 
quod mirum videri pojfit , & quod vix jieri pojji quis credat 
omnes Jequtnti fropojitionc complexi fumus . 
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THEOREMA XVE PROPOS. XVI. 


D 


Atis fex quantitatibus quarum prima: ra- 
tio ad fecundum componatur ex rationi- 
bus tertia: ad quartam, & quinta: ad fex- 
tam; omnes modos nccefTarios, quibus ratio dua- 
rum quarumlibet, cx aliarum rationibus componi- 
tur, demonfttarc. = ! » 1 

1 d t 1 1 i ^ I 

Sint data? fexquantitates. ABjC.D.E.F.in quibus ratio 
A. prima?, ad B.iccun dam , fit 
compofita ex ratione Gtertif* 
ad D. quartam ,& E. quinta? > 
ad F. iextam ; propofitum fic q 
demonftrare, proportiones fex 
illarum quanti t;tf um , o&ode-i 
cim modis, quo? in tabulanu. 
fu perior i dcholip redegimus, 
dire&c,totidemquc conuerfim 
componi pofle. > - t ' 1 r 

Quoniam ratio A. ad B.componiturex ratione C.ad D.& 
E. ad F. per primum modum datum , etiam ratio C. ad D. 
componetur ex ratione A.adB*& F.ad E.qui vndecimus rao 
dus eR . Item quia ratio A. adB. componitur ex rationibus 
E.adF.&C.ad D.etiamratioE.ad F. componetur ex ratio- 
ne A.adB.Sc D.ad C.qui eft modus decimus icptimus>atqs 
iucxiftwutresmodi inquibus/atio .. . 

.r •«„ •• .* ' 

A. B. C. D. E' 1 F. 

C. ad D. ex ratione A. adB. &F.ad E. 

E. F. A. B. D. C. 


A 

b 

1 

m> -+r- - 

1 

i. 

1 11 

D j 

T V 

? : 

t t 

t 

J 

VI 


1. 
1 1. 
1 7 ' 


componitur ; Iam vero in vnoquoque horum modorum-, 
fex magnitudines pro ordine quem obtinent ordinalibus 

numeris 
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numeris infigniantur; ita vt in primo fit A. prima quantitas," 

B. fecunda , C. tertia , &c. In fecundo C. prima , D. fecun- 
da , A. tertia B. quarta F. quinta E. fexta , atque ita in reli- 
quo , E. prima, F. fecunda &c.Quoniam ratio A. ad B.com- 
poniturex rationibus. C. ad D.exE. ad F. etiam ratio A. u } 
ad B. componetur ex rationibus C. ad F. & E. ad D. qui fe- 
cundus modus eft ; praeterea quia ratio C. ad D.componitur 
ex rationibus A. ad B. & F. ad E. etiam ratio C. ad D. com-i r.j.fiuins. 
ponetur ex rationibus A.ad E. &F.adB. qui duodecimus 
moduseft. Adhjecquiara.ioE. ad F. componitur ex ratio- 
nibus A. ad B. & D. ad C. eadem ratio £. ad F. componetur 1 1 i 
ex rationibus A.ad C. & D.ad B. qui ell modus decimus 
o&auus. 


i 

12 
18 

Rurfusin vnoquoque hoium modorum fex magnitudi- 
nes pro ordine quem habent ordinali numero affc&jeintclli- 
gantur. Quoniam ratio A. ad B.conftat ex rationibus C.ad 
F. & E. ad D. etiam ratio C. ad F. con&abit ex rationibusij.j.hnius, 
A.adB. & D.ad E. qui eft modus 13. Item quoniam ratio 
C. ad D. conflatur ex rationibus A. ad E. & F. ad B. etiam_ ^ , *•*' h^lUS, ' 
ratio A. ad E. conflabitur ex rationibus C. ad D. & B. ad F. 
qui eft modus quintus. Deniquequia ratio E. ad F. com- 
poniturex ratione A.ad C.& D.ad B. etiam ratio A.ad 
componetur ex rationibus E. ad F. & B. ad D. qui confticuit 
tertium modum tabula?. 

C F. A. B. D. E. j 13. 

A ad E. ex C. ad D. & B. ad F. I’ y. 

A. C. E. F. B. D." I 3. 

Pmerea quia in proximis modis ratio prima? & fccun- 

Y d«. 


C. ad D. ex ratione A. ad E. & F. ad B. 
E. F. A. C« D. B. 
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dx , componitur cx rationibus tertia: & quarta:, & ratione 
» i^himr.quint* & fexta?iprobabimus cx fexta propofitione terti j hu- 
ius, quod ratio C. ad F. componitur cx rationibus A. ad E. 
& D. ad B. qui eft modus decimus quartus. Item ratio A. 
i i.j.huius. ac j £ com p on j tur cx rationibus C. ad F. & B. ad D. qui eft 
11 ^•^iw-modusfextustabula: idenique ratio A. ad C. componitur 
ex rationibus E.*ad D. Sc B. ad F. qui modus cft quartus inu 
tabula. 

C. F. A. E. D. B. 14. 

A. ad E. ex C. ad F. & B. ad D. 6. 

A. C. ' E. D. B. F. 4. 

ij.j. huius. Eodem modo, quo fupra, ex feptima tertij huius, omif- 
fo primo trium pofteriorum modorum, ex quo nihil noui 
amplius demonftraripoteft, quoniam infecundo, ratio A. 
ij.j.huius.ad E* componitur ex rationibus B. ad D.&C.adF. ctianu, 
ratio B. ad D. componetur cx rationibus A. ad E. & F.ad C.. 
qui o&auum modum tabui* conftituiti pr*terea quia in ter- 
tio ratio A. ad C- conftituitur cx rationibus B. ad F.d^ 
ij-i, huius E. ad D. etiam ratioJB. ad F. conftituetur ex rationibus 
A. ad C. & D. ad E. qui modus cft decimus tabula: . 

B. D. A. E. F. C. 8. 

ad ex .ad & ad 

B. . F. A. C. D. E. 10» 

* • 

* ■ 9 ... 

»i. j.hmur. Eadem ratione , ex 6. tertij huius ratio B. ad D. compo- 
ti hui n * turcxrat ’ on 'hus A. ad C. & F. ad-E.quicft feptimusmo- 
111 dus , & ratio B. ad F. componitur ex rationibus A. ad E. 6^ 
D. ad C. qui eft nonus modus . At vero cx 7. tertij huius . 
Quoniam ratio B. ad F. componitur cx rationibus A. ad C. 
jj i.huus.^ £) <ac j E. etiam ratio D. ad E. componetur ex rationibus 
* B. ad F. & C. ad A. qui 16. modus cft in 
tabula . 

B. 
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B. D. A. C. . F. E. 

B. ad F. ex A. ad E. & D. ad C. 

D. E. B. F. C. A. 


> 7 « 

7 

9 

1 6' 


Denique in vltima feric quia ratio D. ad E. conflat ex ra- 
tionibus B. ad F.& C. ad A. ex propofitione i a: 3. huius ra-i i.j.huius. 
tio D. ad E. conftabit ex rationibus B. ad A. & C. ad F. qUi 
eft 15. modus. 


D. ad E. ex B. ad F. & C. ad A. | 13. 

Atque ita datis fex quantitatibus, quarum prima; ratio 
ad fecundam componatur ex rationibus tertia? ad quartam , 

& quinta? ad fcxtam, omnes modos neccflar ios dire&os qui- 
bus ratio duarum quarumlibet ex aliarum rationibus com- 
ponitur demonftrauimus . 

Conuertentcs autem fupcriorum modorum, ex 12. hu-r. /h..;.. f 
ius aperte demonftrantur i nam in omnibus fi fiierit prim* 
ad fecundam ratio compofita ex rationibus tertiar ad quar- 
tam, & quinta; ad fcxtam, etiam ratio fecunda; ad primam 
componetur ex ratione quarta; ad tertiam, & fext£p ad quin- 
tam . Quare etiam fuperiorum modorum conuertentcs de- 
monftrauimus > Quod propofitum fuerat . 

» 

SCHOLIVM. 

H inc fdtet quam facilius ,nnn filum medi omnes tn P te- 
lones prima co ningat tone fix quantitatum , vntea pro- 
pojittene demon Brentur , quam infinitis , ) Rainholdo comme nt. 
in c. 1 1. primi magna conftruttionis 3 fid reliqui reliquarum 
quinque coniugationum medi, de quibus in Schelie prae eden- 
tis propofitiems , ac omnino emnes compofitioues rationum ne- 
ce fiarix > qua inter fix quaslibet quantitates exiftant : quod in- 
gens compendium eB , ac nt fallor magnum tn Geometricis v- 
fum habebit . 

Y 2 THEO- 
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i ji Curui ac redii proportio promota 

THEOREMA XVII. PROPOS. XVII. 

S I prima re&a &Q, fecunda angulum faciant a 
quarum etremitatibus ducantur rertia ab ex 
tremitate prima? , & quarta ab extremitate* 
fecunda: in pun&um eoncurrentcs,&rin oppofitas 
rc£tas qua? angulum prius facicbanr , incidentes, 
ita vt quarta primam bifariam diuidat: erit vt pri- 
ma incidentium ad fegtncntum fuperius,ita inci- 
dentium fecunda ad medietatem fegmenti infe- 
rioris . 

F A C f A T prima AG.cum fecunda AB.angulum ad A. 
fi^ab extremitatibus prima: & fecunda: G. & B. ducantur 
GD. tertia & BE. quarta concurrentes in pundo. Z. & fecet 
GD.oppofitam redam AB. in 
D. & BE. oppofitam AG. bifa- ' ^ 

jiam in E. Dicoeife vtGD.ad 
DZ.itaEB.ad medieta.tem ip- 
fiusBZ. Vocentur aurem AG. 
prima quantitas AB. fecunda^. 

GD. incidentium prima .• BE. 
incidentium ieeunda.Z. pundu 
concurfus. EA. DA. ZE. ZD. 
fegmenta fuperiora. ZG. ZB. 

EG. DB. fegmenta inferiora . Quoniam ratio GA. ad A E. 
coponitur ex rationibus GD.ad DZ. & BZ.ad BE.vt ex Pto- 
lemaeo probauitnus in Scholio 15. huius,etiam ratio GD. ad 
DZ. componetur ex rationibus GA. ad AE. & EB. ad BZ.id 
eft ex rationibus EB. ad BZ.& GA.ad AE. Igitur cum pri- 
rruc GD. ad fecundam DZ. ratio componatur ex rationibus 
tertia: EB. ad quartam BZ. & quinta? AG. ad fexta AE. erit 
.vt G D. ad DZ. ita EB. ad aliam ad quam fit quarta<BZ. vt 
GA. quinta ad fextam AE. Sed GA. ad A E. cx hypothefi 

habet 



Digitized by Google 



LIBER III. 


175 

habet rationeduplam ,ergo vtGD.ad DZ.ita EB.ad aliam 
ad quam BZ. habet proportionem duplam, id cft ad dimi- 
diam ipfiusBz. Quod erat propolitum. 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. 

t 

I lfdem pofitis: erit vt Tegmentum fecunda: quan- 
titatis fuperius , ad inferius , ita Tegmentum fu- 
perius fecunda: incidentium ad mcdietatcriL. 
inferioris . 

SINT eadem qua? fuperiori propofitione . Dico eflo 
vt AD. ad DB.itazE. ad medietatem ipfiusBz. Quoniam 
ratio AG. ad GE. confiat ex ratione A D. ad DB. & Bz. ad 
zE. Quod demonftrat Theon fexta prop. in 1 2. caput 1. 
Almageftij&Erafmus Rainholdus in idem caput ( quod 
ipfe vndecimum ftatuit) propofit. 2. &nos fcquenti Scho- 
lio ex illis authoribus dcmonftrabimus i erit etiam ratio 
AD. ad DB. compofita ex ratione AG. ad GE. & zE. 
ad Bz. feu quod idem efi ex rationibus ZE. ad Bz. & 
AG. ad GE. Igitur vt AD. ad DB.itazE. ad aliam ad 
quam Bz. habeat rationem quam AG. ad GE. fcd AG. 
ipfiusGE. ponitur dupla. Igitur vt AD. ad DB.itazE. ad 
cam cuius Bz. Et dupla , id efi , ad dimidiam Bz. Quod fta- 
tutum fuerat demoiiltrare . 

‘ S C H O L I V M, 


Vod vero ratio AG. ad GE. com- 
ponatur ex rationibus AD. ad 
DB. & BZ. ad ZE.it a ex fu - 


fradittis auttoribus demonHratur.Sit 
enim vt in S eho Ito 1 5 . huius figuras 


2 . aqmdistans AI . reda EB. (fi pro- 
ducatur ad ipftm GDI. erit ratio AG. 


CE- 
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CE. eadem rationi AI. ad EZ. & ajfumpta BZ. erit ratio AI» 
ad EZ. boceJl.AG.ad GE. compofita ex rationibus AI. ad BZ. 
&BZ.ad ZE. ejt autem ratio AI. ad BZ. eadem rationi AD. 
adDB. Igitur ratio AG. ad GE. conii at ex rationibus AD. ad 
DB.^r BZ. ad Z E. 

THEOREMA XIX. PROPOS. XIX. 

I lfdem pofitis : erit vt fecunda quantitas ad Teg- 
mentum inferius , ita fegmentum inferius pri- 
ma: incidentium ad fuperius . 

SINT eadem qua? 17. huius. Dico effc vt BA. ad DB. 
itaGZ. adZD. Quoniam ratio GE. ad EA. componitur 
rationibus GZ. ad ZD. & DB. ad BA.vtex Ptolemari c. 1 2. 
magna: fyntaxeos probauimus fchoh 1 j. huius , etiam ratio 
huius ad ZD. componetur ex rationibus GE. ad EA.& BA. 
ad BD. feu quod idem cft ex rationibus BA. ad DB. & GE. 
i«.j .huius, ad EA. Igitur vtGZ.ad ZD. ita BA.ad aliam ad quanu. 
DB. habeat eam rationem quam GE.ad EA.fed GE.poni- 
tur aequalis ipfi EA. Ergo vt GZ. ad ZD. ita BA. ad aequa- 
lem ipiiDB. nimirum ad ipfam DB. Quod concludere vo- 
lebamus. 

THEOREMA XX. PROPOS. XX. 

I lfdem pofitis, fine prztcrca anguli BEA.BDG. 
aequales : erit vt prima quantitas ad fecun- 
dam, ita incidentium prima ad incidentium^ 
fecundam. 

SINT eadem omnia quar in fchcmate 1 7.huius,& prae- 
terca fint anguli BEA. BDG. «quales : DicoeflTe vtGA. ad 
AB. itaGD.adBE. Ducatur EI. ipfi GD. parallela. Hinc 
ad duas G D.BE.confiituatur tertia lE.erit ratio GD.ad 1 E. 

^ com- 


Digitized by Google 


L I B E K I I I. ■> 1 1 75 


compofita ex rarionibus GD. ad 
BE.& BE.ad IE. Rurfus inter GA. 

AE. ponantur dua? intermedia BZ. 

ZD.crit ratio G A . ad A E. copofita ex 
tribus rationibusGA.ad BZ. & BZ. 
ad ZD. & ZD. ad AE. vt vero GA. 
adAE.itaGD.adIE. ( xquiangu- 
Ia enim funt triangula GAD. EAI. 
ob parallelasIE.GD.qu«efficiunt'anguIos externos IEA. 

EIA. «quales internis AGD. ADG. ) Quare ex duabus 19 ‘ 
proportionibus «qualibus GD.ad IE. & GA. ad AE. prima 
ex duabus rationibus GD. ad BE. & BE. ad IE. compofita^. 
eft > fecunda ex tribus GA.ad BZ.& BZ. adZD. & ZD.ad 
AE. compofita eft 3 «quales igitur funtdu« rationesGD.ad 
BE.& BE.ad IE.tribus rationibus GA.ad BZ.& BZ.ad ZD. 

& ZD.ad AE. ( «qualium enim quantitatum «quales funt 
omnes partes fimulfumpt«. J Igitur ex duabus primis ra- 
tionibus auferatur ratio BE.ad IE.&ex tribus pofteriori- 
bus ratio BZ. ad ZD. qu« «qualis feu eadem eft rationi BE. 
adIE. ( «quiangula enim funt triangula BEI. BZD. ob 
communem angulum ad B. & ob duas paealleias DZ. IE. 
qu«efficiuntanguloscxternosBDZ.BZD.«quaIcsintcrnis »?. r. 
BIE. BEI. ) remanet ratio GD. ad BE. «qualis rationibus 
GA.ad BZ. & ZD. ad AE. C um igitur ratio GD. prim« ad 
BE.fecundam fit compofita ex rationibusGA.terti«ad BZ. 
quartam,& ZD.quint« ad AE.fextam 3 etiam ratio GD. pri, 
m« ad BE.fecundam, ( exn.huius) componetur ex ra- n.j.hiuus. 
tionibus GA.terti«ad AE.fextam,& ZD.quint«ad BZ. 
quartam } feu quod idem eft ratio GD. ad BE. componetur 
ex rationibus ZD.ad BZ.& GA.ad AE. IgiturvtGD.ad ‘°' s ' “““■ 
BE. ita ZD.ad aliam ad quam BZ.fit vt G A. ad AE. (ex io. 
rerrij huius. ) SedGA.eftipfius AE.dupla,feu AE. eft ip- 
fius GA.dimidia : igitur vt GD.ad BE. ita ZD.ad dimidiam 
ipfius BZ. Sed vt ZD.ad dimidium BZ.ita EA.ad dimidium 
AB. ( squiangula enim funt triangula BDZ. BEA.ob com- *• 

munem 
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j. «. 

3 . & 4«<. 

Itf.j. huius. 
i«.j. huius. 

3». i. 


1 7 6 Curui acrc&i proportio promota. 

munem angulum ad B. & «quales ad D. E. idcoque vt DZ. 
ad ZB. ita EA. ad AB. & confequentium dimidia vt DZ.ad 
dimidium ZB.ita EA.ad dimidium AB.* ) Igitur vt GD.ad 
BE. ita EA. ad dimidium AB. & pofteriorum terminorum* 
dupla eft GA.ad AB. vt GD.ad BE. Q^md &c. 

THEOREMA XXI. PROPOS. XXI. 

I lfdem pofitis, fintprxterca anguli BEA.BDG. 
jequales: erit vt fecunda quantitasad inciden- 
tium fecundam, ita fegmcnrum fuperius inci- 
dentium fecundas ad dimidium fegmenti fupcrib- 
ris quantitatis fecunda: . 

SINT eadem omnia qua? fuperiori propofitione. Dico 
eflevtBA.ad BE.itaZE. admedietatem DA. Quoniam pa- 
rallela? funtlE. Dz. exhypothefi,eritvtBz.ad zE.ita BD. 
ad Dl.aflumaturcxtrinfecus media DA.conftabit ratio BD. 
ad DI. id eft Bz.adzE. ex rationibus BD.ad DA.& DA.ad 
DI. vt autem AD. ad DI. ita AG. ad GE. 

Igitur ratio Bz. adzE. compofitaeftex 
ratione BD ad DA. &exAG. ad GE. 

Quare pertertium modum 16. huius erit 
ratio Bz. ad BD.compofita ex rationibus 
ZE. ad DA. & AG. ad GE. Igitur vtBz. 
adBD. itazD. ad medietatem DA. ad 
quam integra DA. rationem habet quam 
AG. ad fui dimidium GE. Vtautem BZ. 
adBD.itaBA.adBE. ( «quiangula enim funt triangula». 
BDz.BEA.ob communem angulum ad B.& angulos BDZ. 
BE A.qui «quales ponuntur. ) Igitur vt BA.ad BE.ita ZE. 
ad medietatem DA. Quod erat &c. 



THEO- 
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THEOREMA XXII. PROPOS. XXII. 

! • . » . . t. *i* n 

C Hordae duorum arcuum inarqualium lemi- 
circulum complendum , eamdem habent 
rationem quam fecans arcus minoris cum 
finu toto ad tangentem eiufdcm arcus, aut quam 
tangens ad differentiam fecantis . 

SIT cirailusFAB.cuiusccntrum D. diameter BF. ar- 
cus minor FA. maior femicirculum complens AB. Chorda 
arcus minoris AF. maioris AB. finus totus DA. Taagens 
eiufdcm arcus FA. reda G A. du- 
da ex pundo A. ad pundum G.in 
diametro produda; ideoque DG. 
fccans arcus FA.& GF.eius diffe- 
rentia FE. finus redus AE. verfus 
FE. complementi ED. & reda^. 

BG.compofita ex finu toto BD. & 
fccante DG. Dico eam effc ratio- 
nem BA. ad AF. qu« eft BG. ad 
GA. autGA.adGF. Erunt enim 
triangula BAF. & GAD. redan- 
£ula ad A. qua? diuidenturpcrpcndiculari AE. communi ad s. 6. 
bafim in triangula fimilia,eritquevtBE. ad EA. ita EA. ad 4. 6. 
FE. ideoque quadratum A E. tam redangulo BEF.quatn re- 
drangulo GED. «quale eft. Igitur «qualia funt redangu- 
laBEF.GED. atque adeo vtBE.adED. ita GE. ad EF. & m. <*. 
diuidendovtBD. ad DE. itaGF.adFE.fed vtBD. ad DE. 
ita AD.adDE. quod«qnalcsfint,BD. AD.&vt AD.ad 
DE.itaGA.ad AE.ergovtGF.adFE.itaGA.ad AE.6^!. 8 
permutando, ac conuerrendo 3 vt GA. ad GF, ita AE. a3 n * 
EF. fed vtAE.adEf. ita B A. ad AF. ergo vt G^, tangens 8 6 
arcus AF.ad GF differentiam fecantis , ita chorda BA. ad 
chordam AF. Rurfus cum redangulum BGfr fit «qnalt .?*• <s. 
quadrato GA.eritvtAG. ad GF.itaBG.&dGA.ideoquevt’ 14 ' 6 ' 

z chorda 
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chorda BA. ad chordam AF. ita BG. compofita ex finu tot#, 
& fecantc arcus AF. ad GA. tangentem eiufdem arcus A F. 
Quod erat propofitum . 

, , ■ t 1 * ■ * 

COROLLARIVM. I. 

4 

E X ditiis mamfesium eB effe vt fimm totum ad fiuum-j 
complementi arcus , ita differentiam fecantis ad fimum 
verfum. probatum enim efi effe vt BD. ad DE» itaCF. ad F E. 

COROLLARIVM. II. 


C Onsiat praterea effe vt tangentem ad finum retium > ita 
differentiam fu antis ad finum verfurn eiufdem arcus . 
Nam demonftratum eft effe vt GF. adFE. itaGA. ad AE . 


• COROLLARIVM. III. 

A D hac fiejuitur fi ex eodem puntio circuli ad diametrum , 
eiufdem arcus tangens , chorda , atque finus ducantur i 
angulum d tangente & fiuu retio contentum a chorda ficari 
bifariam . Nam cum ex eodem puntio A. ad diametrum dutlx 
fint AG. AE. AF. fit que vt GF. ad FE. itaGA . ad AE.angu- 
3- *■ lus GJE. diutditur bifariam d chorda AF. 


COROLLARIVM. IV. 

Inique probatum e fi effe vt BG. ad GA. ita GA. ad GF. 

THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. 


Q Vadrarum circulo inferiptibile ad quadra- 
rum chordat arcus Quadrante minoris ra- 
tionem habet quam fecans eiufdem arcus 
‘ ad fuam differentiam i aut quam finus 
torus ad finum verfum . , 

SINT 
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Sint eadem qua? fuperiori propofitione . Dico efle qua- 
dratum circulo inferiptibile ad quadratum corda? AF. arcus 
AF.quadrante minoris, vteft fecanseiufdem arcus AF. ad 
GF.eiufdem fecantis differentiam; aut vt eft DF. finus totus 
ad F E. linum verfum : Nara cum fit vt GF. ad FE.ita GA.ad Coroii. *. 
AE.& AD.hoc eft FD. ad DE. & GD. ad DA. id cft ad DF. / 6 U1JUS ‘ 
erit vt FD. ad DE.ita GD.ad DF.& per con- 
uerfionera rationis vt DF. ad FE.ita DG.ad 
DF. Affumantur dua? BF. BF. feu eadem BF. 
bis,ei it per primam terti j huius vtrcpangu- 
lum fub BF. DG. ad rePangulu fub BF. GF. 


DG. 

BF. 


GF. 

BF. 


DF. FE. 


ita rePangu- 
lumfub BF. 
DF. ad repa- 
gulum fub 



11. r. 


I.J. huius. 


BF. FE. fed vt rePanguIum fub BF. DG. ad 
rePangulum fub BF. G F. ita DG. ad GF. er- 
go vt DG.ad GF.itarePangulum BFD.ad 
rePangulum BFE.atvcro rePangulo BFD. 
aequale cft quadratura circulo inferiptibilo 
cum vtrumque quadrati DF.fit duplum,& rcftangulo BFE. 
a?quale eft quadratum AF.Igitur vt DG.fecans arcus AF.ad 
FG. fecantis differentiam , ita Quadratum circulo inferipti- 
bilc , ad Quadratum chord» FA. Vt autem DG. ad GF. ita 
oftenfum cft paulo ante effe DF. finum totum ad EF.finum-. 
verfum : vt ergo DF. ad EF.ita quadratum circulo inferipti. 
bile , ad quadratum chordae FA. Quod erat &c. 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 


I. 6 . 


' S &17.S» 



Vadratum chordae ad quadratum tangentis * 
eiufdem arcus eft vt quadratum circulo in- 
Icriptibile ad retftangulum fub lecante eiuk 
dem arcus , & fecante cum finu toto . 

Z a SINT 
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SINT eadem qua? duabus fuperioribus propofitioni- 
bus. Dico cflfc quadratum chorda? AF. ad quadratum tan- 
gentis AG. vt quadratum circulo inferiptibile ad rc&imgii^ 
lum BGD.contentum fecantc DG. 

& fecante cum finu toto, BG. Nam 
e«ro!U. cum fit vt GF. ad Fi?, ita GA. ad ' 

AiS. id eft Gd. ad dA. feu Gz>.ad 
i.j.huiuj. ad D F.fi aflumantur BG.BF.crit vt 
rettangulum BG. Gd. ad re&aa. 

" gulum BF. Z)F. ita redhngulunu 


Gz>. Z)F. GF. Fz. 
BG. BF. 



u I 


BG.GF.ad re&angulum BF.Jf. & conuertendo erit re<ftatr~ 
gulfi.ff/T). ad re&angulum BGD.vt re&angulu BFE. ad rc- 
&angulum .ffGF. Sed rc<ftangulo BFD. aequale eft quadra- 
dratum circulo infcriptibile,vt conflat ex progreflu luperio— 
i7 <- ris propofitionis,& rc&angulo BFF. eft a?quale quadratum— 
36. 3 ’ FA.&re&augulo-SGF. quadratum G A. Igitur erit vt qua- 
dratum circulo inferiptibilead re&an gulum BGD. ita qua- 
dratum AF. ad quadratum AG. Quod erat demonftran- 
dum... • ■ . 


- - ; ;i ! ' COR OLLARIVM. 

* . <H • . t W... ... . . 

E X demonstratis conii at ejfe vt reti angulum BFD. ad re- 
ti angulum BGD. it a quadratum F A. ad quadratum GA~ 
Nam probatum esi ejje vt reti angulum BFD. ad retlangulum . 
BG Data retlangnlum BFE. id eft, quadratum AF. ad rcHangtt- 
lutnBGF, id ell quadratum G A. . 


• , i 

THECt- 

\ 
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THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXV.* 

, -V 4 ■ » T -v , 

Vadratorum chordarum inaequalium Icmi-* 
circulum complentium ' maius ad minus' 
rationeih habet quamfinus tofus compo- 
firus cum finu complementi arcus cui 
minor chorda fubtenditur,ad unum verfum eiu£ 
dem arcus, Sequam fecans eiufdem arcus compbfi- 
ta cumfinu toto ad differentiam fecantis . 

Supponantur adhuc fuperiora diagrammata. Dico qua- 
dratum BA. ad quadratum AF. eflfe vt BE. ad EF.& vt BG. Coron. *. 
ad GF. Cum enim fit vt EF. ad GF. ita EA. ad AG. & per- “-*-* 1111115 * 
mutando vt EF. ad EA. id eft EA. ad EB. ita— 

FG. ad AG. fed eft etiam vt FG. adAG. ita 

GA. ad GB.erit ergo vt EA. ad EB.ica GA.ad 

GB. & permutando vt EA. ad GA. id eft EF. 
ad FG. ita EB. ad GB. & permutando ac con- 
uertendo vt BE. ad EF. ita BG. ad GF.Rurfus 
cum quadrato BA. fit aequale rc&anguluiru 
FBE.&quadrato]FA. te&angulum BFE. ha- 
beantque di&a re&angula communem bafim 
BF. erunt vt altitudines BE. EF, Igitur vt BE. 
ad EF. ita re&angulum FBE.ad rc&angulum 
BFE.id eft quadratum BA.ad quadratum AF. 
fed etiam paulo ante oftenfum eft efle vt BE. 
ad EF. ita BG. ad GF. ergo vt BG. ad GF. ita quadratum-. 

BA. ad quadratum AF.Quod propofitum fuit demonftrarc. 

i i 

COROLLARIVM. I. 

. £ • .' v . • • v 

i 

H inc patet tffe vt quadratum finus totius ad quadratum 
tangentis arcus , tta finum complementi difft Orcus ad 
differentiam Jinus complementi & fecantis» Jiam Jt ponat nr 

IA. 
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B A. finus totus in triangulo reti angule AES, erit AF. tangens 
Anguli ABF. & BF.fecans eiufdem anguli ,& BE. finus re - 
H us anguli BAE. qui eB complementum anguli ABF. & EF. 
differentia fec antis BF. & finus complementi BE. eB, autem 
probatum effe vt quadratum BA . ad quadratum AF* iu BE. 
adEF. ' 

* i • 

COROLLARIVM. II. 

Onjlat etiam effe vt BE. ad EF. ita BG. ad G F. hoc C- 
nim in progrefiu demonBrationis offendebamus • 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVI. 

I . I. « • • • 

Vadratum tangentis arcus Quadrante mi- 
noris ad quadratum finus totius rationenu 
habet quam redtangulum fub aggregato 
finus totius , & fecantis ac finu verio > ad rc- 
&angulum fub finu toto , A: finu complementi. 

SINT eadem omnia qua? fuperioribuspropofitionibus. 
Dico efle quadratum AG. ad qua- 
dratum AD. vt re&angulum fub 
BG. FE. ad rc&angulum BDE. 

Quoniam eft vt GF.ad FE,ita G A 
ad AE. id eft AD. ad DE. id eft 
FD. ad DE. erit vt GF. ad .fE. ita 
FD.ad DE.& permutando vt G F. 
ad fD. ita FE. ad DE. Affuman- 
i -S- huius. tur duae BG. BD. erit vt reftangu- 

CF. FD. FE. DE. 

BG. BD. 

Ium fub BG. G F. ad rcftangulum fub BD. .FD. ita redhin- 
gulura fub BG. FE. ad reftangulum fub BD.DE.fed rettan- 

gulo 



Coroll. i. 
ix.j.hnius. 
. 8 . 6 . 
13 . y. 
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gulo BG/Veftarquale quadratum AG.& re&agulo fubBD. **• 3 ' 
.FD. quadratum AD. vt igitur quadratum AG.ad quadra- 
tum AD. ita re&angulutn BG. E F. ad reftangulum BDE. 

Quod intendebamus dcmonftrare * 

• ‘ *■ . * 

THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. 

S inus verfus ad /Inum totum cum fecante ratio, 
ne habet ^ quam re&angulu fub /Inu comple- 
menti & fub /Inu verfo * ad re&angulum fub 
Enu toto , & fub aggregato /Inus totius & /Inus 
complementi. 

In fchemate fuperiori.Dico cfTe vt EF. ad BG. ita re< 5 hn- Coron.*; 
gulum DEF.ad reftangulum DBE. Cum enim fit vt EF.ad tx ' 3 ’ hvius ’ 
FG. ira EA. ad AG. id eft ED. ad DA. feu EI>. ad DB. erit *• & 
vt EF. ad FG. ita ED. ad DB. & cum fit vt BG. ad GF. ita- co»n. ». 
BE. ad EF. em ratio compofita ex eV. ad FG. & FG.ad BG. huius - 

eadem . qua? compofita? Df. 
adBD. &*F. adz-B. Igi- huius, 
tur ex 3. 3. huius vt£F.ad 
BG. ita re&angulum DfF. 

, A ... ad re&angulum £BD. Quod 

«cmonltrare oportuit. ... ■ 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 

Q Vadrata /Inus totius,chorda: arcas quadran- 
te maioris,& chordae arcus qui prioris fit 
complementum ad duos reaos ordine 
coniun&o habent eam rationem quam 
ma redlanguia, primum fub /ecantc & /Inu toto ; 
ccundum /ub diametro & iecante cum /Inu toto 5 


J?F. FG. Ve. BD. 
FG. BG. fF. . EB. 


ter- 


Digitized by Google 




i*4 Curui ac redii proportio promota 


tertiam fub differentia (ecantis & diametro. Ac 
tam quadrata quam re&angula ordine, ac coniun- 
■ • &im fe habent vt finus totus ; duplum compofiti 
ex finu complementi & finutoto ; & duplum finus 
verfi minoris arcus : aut etiam ordine nare terna^ 
rationem habent quam fecans , duplum fecantis 
cum finu toto, & duplum differentiae fecantis . 


Repetantur figura? prarcedentes cum prop. 22. 

huius . Dico quadrata redarum BD. BA. AF. eam habere 
ordine rationem, quam habenttriaredangula GDF.GBF. 
GjFB. Item quam tres redae DF. duplum B£. duplum F£. 
Item quam tres redae DG. duplum BG. & duplum FG. 
Quoniam tria trcdangula fub FB. FDj &fub FB. & du- 
pla B£; & fub FB. & dupla F£; ha bent eandem ba- 
x. 6 . fim FB. erunt ordine vt altitudines Fz>. duplum BE~ 
& duplum FE. fed redanguli fub F£. F D. dimidium- 
cft quadratum Fz>i & redanguli fub Fb. ac duplo BE. 
dimidium eft redangulum F££. ac denique redanguli fub 
duplo F£. & FjE. dimidium cft redangulum £F£.quae omnia 
, j. j. fe habent vt fua dupla ; ergo quadratum Fz>. redangulumu 
FBE. & redangulum BFE. inter fe funt ordine y vt tres redae 


FD i duplum BE. & duplum ££. Redangulp autem, £££.,eft 
aequale quadratum A B. & redangulo BFE. quadratum A F. 
( nam cum in trianguli redanguli BAF. bafim BF. ex angulo 
4.6. redo A. demifla fit perpendicularis A £. erit vt FB. ad B A. 
17. 6. ita BA. ad BE. ideoque quadratum Ab. «quale redangulp 
£B£. & vt£F. adFA. itaFA. ad F£. ideoque quad&tunw 
FA. «qualeredangulo£££. ) Ig'irur quadrata FU i BAiAF, 
inter fe orditle fune , vt tres reda? £Z). dupla BE.Sc dupja FE. 
Ccroll. 1. ’R urfirs cum odenfura fit fuperius efle vr .GjF*, ad FlE. ita_, 

»».j. huius. G A. 2id A £. id eft Gd. ad DA. feu G D. ad£>F. erit Vt GF.a.d 
FE. ita G D. ad DF. Sc conucrtendo , vt FE. ad FG. ita DF. 
j. 6 ' adi>G. ‘Item cutnfit vt GV. ad Fe. ita GA. ad Ae. id eft 


•* 


AD. 


Digitized by Go< 



LIBER II 

Ad. ad DE. feu ED. ad DE. erit 
componendo vtG£.ad££.ita BE . 
ad £D.&permutando,ac compo- 
nendo , vt G B. ad BE. ita Fd. ad 
DE. id cft Ad. ad DE. id eft GA. 
ad A£.id eft GF.ad F£. Quare vt 
GF. ad F£. ita G£. ad ££. & con- 
uertendo vt F£. ad G £. ita BE. ad 
G B. fed etiam paulo ante often- 
fumefteffe vtF£. ad GF.ita dF. 
ad dG. erit igitur vtDF.ad dG. 
ita BE. ad G£. & F£. ad GF. & permutando, vtZ>F. ad BE. 
ita Z)G. ad Gfi.eft autem vt ££. ad F£. ita G B. ad GF. ideo- 
que vtZ>F. ad duplum BE. ita DG. ad duplum BG. & vt du- 
plum BE. ad duplum F£. ita duplum BG. ad duplum FG. 

DE. Z>uplum BE. Duplum ££. 

DG. Z>uplum BG. Duplum FG. 

Cum igitur quadrataD£. ordine fe habeant vt 

DFi duplum BEi & duplum FEi &vt tres illa? reda? ita_. 
ordine fintDG. duplum BG. duplum FG. habebuntqua-* 
drata DF. BA. Fn. eam ordine rationem quam tres reda? 
DG. duplum BG. & duplum FG. 

Denique tria redangula fub GD. FBi & fub dupIoG£. 

FB; 8c fub duplo FG. & F£; cum habeant eandem bafim F£. i 
erunt ordine ac coniundim vt tres altitudines GDi duplum-.» 
GB-, duplum FG. Sumpto autem in vno quoque redangulo, 
dimidio vnius lateris , erit redangulum fub GD. & FD. di-/ 
midio ipfius FB. & redangulum fub GB. FB.medietas prio- 
ris redanguli fub duplo GB. & FB. & redangulum fub FG, 
FB. medietas redanguli fub duplo FG.& FB. Eruntigitur. 
redangula GDF. GBF. GFB. vnumquodque in ratione re. 
danguli dupli i fed redangula dupla oftenfa funt cfle in ra- 
tione redarum DG. dupli GB. dupli FG. Igitur redangu- 
la GB£. GD£. G£B. funt ordine vt DG. duplum BG. Du- 
plum £G. £d eandem ordine acconiundim ratione habent 
,/ A a qua- 


I* 1*5 



C*rol/. z. 


r. g. 
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quadrata D.F. BA. /'A. Igitur ordine, ac coniundim eam ra- 
tionem habent quadrata DA.BA*/A. quam redangul;u 
GD/ 7 . GB/ - . G FB. Quod erat demonftrandum . 

\ » i 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. « 

T Ria Quadrata tangentis,- chorda? i & finus 
rc<fti eiufdem arcus inter fe rationem ha- 
bent ordine coniun&am quam ordine per- 
turbato habent , compofita ex finu toto & fiecan- 
te ; dupla finus complementi ; &Q dupla fecantis* 
Et quadratum tangentis ad quadratum finus redtf 
eiuidetn arcus rationem habet quam fccans ad fi- 
num complementi . 

Repetatur adhuc fuperiorum propofitionum delineatio» 
in qua arcus AF.tangensGA. finus redusAE. chorda AF. 
Item fecans DG. finus complementi ED. & compofita ex li- 
nutotoBD.& fecante DG. reda 
BG. Dico Quadrata GA. /A. EA. 
ordine, ac coniundim habere ra- 
tionem quam habent ordine per- 
turbaratot^BG; & dupla finus 
complementi EDj & dupla fecan- 
tis DG. id eftefie vt quadratunu. 

GA. ad quadratum FA. ita BG. 
ad duplam finus complementi 
ED. & vt quadratum FA. ad 
quadratum EA. ita HB. dupla 
fecantis ad redam BG. compo- 
fitam exifinu toto, & fecante^ 

Producatur BG. in qua ipfi Gf. fumatur «quaKsGH.erit 
S re ^ a ^H.dupla fecantis DG. nam cum fqualeslintBD.D/'. 

1 ?toa - fi*quales addantur FG, GH. erant tot* DG. & compofita 

cx 
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ex BD. GH. «quales; cft autem DG. fecans , igitur du* 
BD.GH. fecanti funt «quales ; tota igitur BH. ex duabus 
fecantibus conftat,ideoquc fecantis DG. dupla cft. 

Rurfus conftat rcdangulum BG/ - . quadrato GA. efle ar- 34. 3. 
quale; item rc&angulum BfE. quadrato A/\ & re&angtf- 
lum BEF.quadrato AE. ( Nam ob fimilitudmem triangulo- 8 ' 6 
rumBFA. AFA.item BEA. AEF.eft vtBF.adFA.itaFA. 4 . 
ad /"E. Item vt BE. ad EA. ita EA. ad Ef. ideoque tam re- > 7 . 4. 
#anguium BFE. quadrato FA . quam re&angulum BE/ 1 . 
Quadrato AE. eft «quale. ) 

Re&angula autem BGf. BfE. habent rationem compo- *• 
firam ex ratione GB. ad BF. & G F. ad FE. vt vero G F. ad 6 
JFE. ita GA. ad AE. (ob angulum GAE. bifariam fedunu Coro!!. ». 
re&aAF.) &vtGA.ad AE.itaAD. ad DE. id cft fD. ad 
DE. Sc vt FD. ad DE. ( fumpto terminorum duplo ) ita du- 
pium FD. ad duplum DE. id eft FB. ad duplum DE. Igitur 
a primo ad vltimum , vt GF. ad FE. ita FB. ad duplum DE. 

Quare cum ratio BGF.BFE.fit compofita ex rationibus GB. 
ad BF. & BF. ad duplam DE. erit vt re&angulum BGF. ad 
redangulum BFE. id eft quadratum GA-ad quadratum FA. 
ita GB. ad duplam DE. 

Infuperredangula BfE.BEf. pofita communi altitudi- 
ne EF. inter fe funt vt bafes f B. EB. vt igitur FB. ad BE. ita 
redangulumBFE.adredangulumBEF. Quoniam vero eft 
vt BE.ad Ef. ita BG. ad G F. id eft BG. ad GH. erit conuer- 
tendo,& componendo , vt FB. ad BE. ita HB. ad BG. fed vt prop. 

FB. ad BE. ita modo probatum eft clfe redangulum B FE» 
ad redangulum BEF. igitur rcdangulum BfE. ad redan- 
gulum Bef. id eft Quadratum FA. adauadratum EA. ra- 
tionem habet quam HB. nimirum duplum fetantis ad BG* 
compofita m ex finu toto 3 &fecan te. 

Cum igitur fit vtCJ. quadratum, ad quadrarum fA.ira- 
GB. ad duplum DF. vt probauimus in prima parte huius ; & 
vt quadratum FA. ad quadratura FA. ita HB. ad BG. Con- 
ftat quod primo proponebatur. Et ex «qualitate erit vt BH. 

A a a dupla 
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dupla fccantis ad DE. duplam finus complementi , ita Qua- 
dratum GA. ad quadratum EA. & priorum terminorum di- 
midia, vt fecans DG. ad finum complementi D£.ita quadra- 
tum GA . ad quadratum EA. Quod erat propofitum . * 

THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 

S I in triangulo redangulo ex pundovbi duo 
latera angulum redum efficiunt, duas redas 
circa alterutrum laterum ducantur* quarum 
altera extra, altera intra triangulum bafim fecer, 
efficientes cum dido latere angulos aquales : erit 
Vt compofita ex bafi& Tegmento exteriori, ad Teg"- 
mentnm exterius , ita figmentorum interiorum re- 
motius ab exteriori , vicinius . 

SIT triangulum rc&angulum Bl£. eurus bafis B£. late- 
ra circa angulum rc&um I. fint IF. l£. expungo I. in bafita 
ducantur dua» rc&ae If.intra trian- 
gulum 1(7. extra, facientes angulos 
flF. FlG. aequales & fccantcs ba- 
fim produ&am in tria fegmenta, 
externum GF. interna BE. remo- 
tiusabexterno , & EF. vicinius, ac 
contiguum . Dico dfe vt BG. ad 
G F. itaSE.ad £F. Diametro BF. 
circa angulum rc&um FIB. deferi- 
batur circulus Flif. cadatque an. 
gulusredus fupra punctum contadus lincaedu«ffcr a pundfo 
G. in circulum^f producantur Gl. lE.quar primo circulum 
feccnt in pun&is KL. ac conne&antur KB.*L. fiatque_, 
angulus K^M. (produ&aGK. in M.) aequalis angulo KBG. 
Quoniam aequalia funt rc&angula JBGF. KGl.era circa an- 
guiumG. vt£G.ad Gl. ita KG. adGF. & permutando vt JG. 
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ad K$7. ita Gl. ad GF. «quiangula igitur funt triangula (71/* 6 ' J ' 
GSK. &«qualcs anguli GIF. GbK. & (7FI. (7KB. Item cum 
in trianguhs IfF.EBL. asqualesfint anguli ad £.verticem,& u. x . 
duo FIE..E5L. eidem arcui Fi. infiftenres, «quiangula funt **• j. 
tota triangula , fed angulo Fl£. aqualis ponitur FI(7. & ipfi il * ** 
FI(7. oftenfus eft «qualis K BG. «quales igitur funt anguli 
KBG.LBE. fed angulo K5(7.fa<ftus eft «qualis KiM. Igitur 
KBM. «qualiseft tam angulo LbE. quam GI F.Sc /IE. at* 
que ideo totus MBG. toti GIF. «qualis eft, communis autem 
eft angulus ad G. «qualis igitur eft reliquus iFF id eft i?£L. ji. r. 
rcliquoBMK. Cum igitur duo triangula KjM. L^E. ha- 1J - *• 
beant duos angulos OM.5MK.«quales duobusL#/?. J?iL. 

& latera K B. B L. «qualia ( cum enim «quales ftnt an- 
guli KBG. L BE. «quales erunt arcus FK. fL. ideoque <S^ 
complementa ad duos rettos Kb.Lb. ac prepterea etiam ea- 
rum chordi KB. L B. «quales) «quilatera erunt triangula., *?• 3 • 
KJM. BLE.& latus KM,«quale erit ipfifL.& jrB.ipfiBM. x6 ' u 
Igitur cum angulus GIE.fitdinifus bifariam re&alF.cx hy- 
pothefi erit vt GF. ad FE. ira GI. ad 1E. & vt GI. ad IE. ita j. 6 . 
GB. ad BM. fimilia enim oftenfa funt triangula GIF. GBM. 

& vtGBadBM.itaGK.ad KM. «quales enim politi funt 6 ' 
anguli KBG. KBM. ipfi aurem KM. «qualis oftenfa eft EL. 
erit igitur vt GF. ad FE. ita GK. adEL. Rurfus cum fit vt 3 . 6 . 
GI. ad IE. ita GF. ad F£. erit permutando vt GI. ad GF. id 
eft vt BG. ad GK. ita I E. ad FE. id eft BE. ad EL. & permu- 4. t. ' 
tandovtBG.ad BE.itaGK.ad EL. Cum igitur oftcnfunu, 
fit paulo ante dTeGF. ad FE. vtGK. adEL. & nuncclfe vt 
GK. adEL. ita BG. ad BE. erit vtrG.adFE.itaBG.adBE. iy * y * 
& permutando, ac conuertendojVtBG. ad GF. ita Be. ad 
EF. Quod propofirum erat dcmonftrarc- 
. Quod fi redia du&a ex G. circulum non fceet , fed rangat 
in pun&o A. fitque triangulum redlangulum BAF. eum cu- 
ius latere AF.*fadantdu« AG. AE.angulos«quales GAF. 

FAE. Dico rurfus vt BG. ad GF. ira dfe BE. ad EF. Dudta 
enim ex centro circuli D. reda ad pundum contadus DA. 

faciet 
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f. i. 

jx. (• 
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4* X. 
17. 3 - 


faciet angulum re&um DAG. re- 
ftus autem eft & B AF. quare fi co- 
rnum' s auferatur angulus fAD. re- 
manebunt aequales GAF. DAB. 
fed ipfi GAF. ponitur aequalis 
FAE. & ipfi DAB. aequalis eft 
DBA. aequalis igitur eft totus 
GAE. duobus DAB. DBA. id eft 
angulo GDA. Cum igitur duo 
triangula GAD. GAE. habeant 

angulum communem ad G.& an- . . 

gulusGAE. aequalis fit angulo ADE. etiam reliqui CEA. 
GAD. aequales erunt ,rcdlus autem eft GAD. igitur redtus 
eft & GEA. Quare ex *. Coroll.a 5- huius cr,t vtBG ' ad 
ita BE. ad EF. ' 

Denique cadat angulus redlus fub pun&um contadtus,vt 
in K. & nt triangulum redlangulum BK£. cum cuius latero 
KF.du*redte KG. KE. faciant angulos aequales GK£.£KE. 



feccntqucdidtae lineae circuli peri- 
pheriam in pundiis 1. N. & connc- 
dtantur redtar FN. FI. ac ducatur 

IE. fecans peripheriam in L. rur- 
fumque conncdlantur KB. BL. Di- 
co rurfus effe vtGB* ad B£. ita GF. 
ad F£. Quoniam aequales funt an- 
guli GKF. FKE. aquales funtfi^, 
arcus 1F. FN. aquales igitur redlae 

IF. FN.& anguli IFf. NFE.Qua- 
re cum duo triangula £FI. £FN. habeant duo latera EF. FI. 
duobus£F. FN. «qualia & angulos £FI.£FN. didiislateri- 
bus contentos aquales & bafim IE. bafi £N. aequalem ha- 
bebunt,^ angulum l£F. angulo N££.Rurfuscum in trian- 
gulis Kl£. LN E. angulus Kl£. angulo LNf. vtpote eidem 
arcui KL. infiftens aequalis fit, & 'angulus IKE. angulo 
NL£. itidem eidem arcui IN. infiftcns «qualis, & aequalia 

latera 



Digitized by Google 



LIBER ML > 


tn 

latera l£. fN. aqualia erunt & Lucra eK.eL. Quare cum *' 

in triangulis £KB. £LB. anguli Keb. L EB. aequales fint 
( funtenim aequales angulisad verticem NEF. IfF.qui mo- 
do dftenfifunt aequales) & circa eos latera Bf.fK.Iateribus 
BE. eL. aequalia erunt anguli K2?£.L2?£.aequales:angulo au- 4- i. 
tem KBE» fcu KBG. eft aequalis angulusGlF. vt prima parte» 
huiuspropofitionisprobatumeft,& angulo Lbe. angulus 
£l£. aequales igitur funt anguli Gl£. Fj£.fcdrc<ftus eft FJ A ^ 

in femicirculo. Igitur per primam partem huius propofitio- 
nis vtBG. adGF. ita BE. adfF. & permutando vtGB. ad BE» 
ita GF» ad Ff. Quod propolitum fuerat demonftrarc . 


COROLLARIVM. I. 


E X ditiis mani felium e it , fi anguli GIF. FIE. ponantur 
aquales, angulos LBE. KBG. & arcus BL. BK. <jr LF. 

KF. et tam ejfe aquales ,&fi arcus KF. LF.&BL . BK. aut an- 
guli LBE. KBG. ponantur aquales ,fiqui angulos GIF. FIE. 
efije aquales. Hoc enim in progrefiu prima partis demonfir at io- 
nis probat ume fi , nam femper angulus LBE. an gulo FIE.& an- 
gulus KBG . angulo IFG.eit aqualis :pofitts autem angulis LBE. 
KBG aequalibus, aquales fiunt arcus m /Olentes KF.LF.& eorum **' 
complementa KB.LB. 




COROLLARIVM. II. 

C OnHat praterea fi anguli GKF. FK E. ponantur aquales , 
etiam arcus IF.FN. item arcusBL.BK .& coram comple- 
menta LF. K F. e fie aqualia, guod •ultima parte huius proba - 
tu me ff. 

COROLLARIVM. III. 

• • * \ 


D Enique fi in triangulo reti angulo GAD. ex angulo retia’ 
GAD.inbafim retia demittatur faciens angulum GAE. 
aqualem angulo ADG.ntiamAE. efie perpendicularem ad ba- 

fim 
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fimGD.hoe enim fecnnd a parte huius probatttmejl, eHquc vn4 
ex cenuertennbus offaud fextt elementorum . 

THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXI. 

S I in triangulo reda ngulo ex pundo vbi duo 
latera angulum redum efficiunt, du* reda: 
circa alterutrum laterum ducantur, quarum 
altera extra, altera intra triangulum ba/im fecet, 
litquc vt com polita ex bali & legmento exteriori ad 
figmentum exterius, ita legmentorum interiorum 
remotius ab exteriori ad vicinius, efficient dua: il- 
la: red? cum latere trianguli circa quod dudac funt 
angulos aquales. 

SINT eadem qua? priori propofitronc , nimirum fit 
triangulum redangulumBIF. cuius bafis BF. latera circa-, 
angulum redum I. fint IF. I B. & cx pundo I. in bafim duae 
reda? ducantur I E. intra triangulum IG. extra,faciente$ an- 


gulos £lF.£lG. & fecantes bafim pro- 
dudana in tria fegmeuta externum GF. . G 

interna vero BE.remotins ab extemo,& . vi » 

£F. vicinius ac continguum , fitque vt F 

BG. ad GF. i taBf. ad £F. Dico angulos . \ 
<7lF.GlE.cflca?quales.Sienimnonfintar- ‘ 
quales 3 fit primuna GIF. maior quam \ * 
rl£. & Hat FIP. aqualis ipfi GIF. cadat-. V> 
que pundum P. lupra E. Quoniam re- \ 

dusert angulus Fl£. & arquaies anguli' \ ' * 


Gl£.FIi?.eritperpra?codcutptq vtifc^ ad/ , ) \j 
, j. GF. ita £P.ad PF.fed etiam cx hypothefi M 

cfi vrBG. ad <?F. ita BE. ad EF r vt igitur • .. • ® 

BE. ad EF. ita JSP. ad PF- & componendo vt BF* ad F£. ita 
# ’ s ' BF* ad /'P.axjualesigiturfunt£/'. Pf.par$& totum: Quod ~ 

r " ell 
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eft abfurdum . Idem fequetur fi angulus GIF. ponatur mi- 
nor angulo FIE. & pundum P. cadat infra E. 

Neque aliter procedit demonftratio in ali js cafibus,vt in- 
ducentimanifeftiflimum cft. Igiturfi intriangulocx pun- 
do &c. Quod oportebat demonltrare . 

THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXII. 

S I cx duobus pundis circumferentia: circuli 
cequaliter a diametro remotis dua: reda: du- 
cantur quarum prior diametrum intra circu- 
lum, &r peripheriam fccet; pofterior per pundum 
vbi prior peripheriam fecattranfiens in diametrum 
extra circulum incidat, ac ex pundo interno dia- 
metri ad diametrum perpendicularis ducatur pe- 
ripheriam fecans in pundo i reda ex hoc pundo. 
ad pundum externum diametri duda circulum* 
tangit. 

SIT circulus FAB. cuius diameter BF.a cuiuspundoB, 
arqualiter remota fint 
I. K. in peripberia cir- 
culi , id eft arcus BI. 
arcui BK. fit aqualis 
& duda IL. fecet dia- 
metrum iurra circulum 
in E. & peripheriam in_. 

L. & ducatur per pundu 
L. reda KL.quaprodu- 
da fecet diaroetru pro- 
dudam in G.denique ex 
E. ad diametrum BF. 
ducatur perpendicularis 
EA. circuli peripheriam fecans in A. «St connedatur AG. 

Bb Dico 
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194 Curui ac redi proportio promota. 

Dico quod reda AG. circulum tangit in A. fi enim AG.non 
fit tangens, fit quaepiam aliavt AM. Cum arcus KB. BI. 
fintarquaIes,conftatex 30. 3. huius Goroll. 1. & 2. fi duca- 
tur LF. Lff. angulo BLF. exiftente redo angulos ELF. 
-FLG.efle arquales. Igiturex 2 5.huiusvtBG. ad GF: ita 
Bf.ad EF. Rurfus cum tangens fit, cx hypothefi,reda M A. 
& AE.finus redus arcus AF. patet ex Corol.2.2 5.huius tflc 
vt BM. ad MF. ita BE.ad EF. Igitur vt BG.ad GF.ita BM. 
ad MF. &diuidendo vt BF. ad FG. ita BF. ad FM.arqualcs 
igitur funtGF. MF. pars & totum . Quod eit abfurdum . 
Igitur fi ex duobus pundis &c. Quod oportebat demon- 
ftrare. 

SCHOL IVM. 

H inc patet ratio facilis ducendi tancentcm circuli ex da- 
to puncte extra circulum , vt ex puncto G . Ducatur pri- 
mum dt amet er GB. hinc retia GLK . vt cumque fecans circu- 
lum in L.K.& auferens arcum KB. cui fumatur aqualis BI.& 
ex I. ducatur IL. fecans diametrum in E. perpendicularis EA. 
ad diametrum fecahtt circulum tn A. puncto con talius , vt ex 
demonliratts m ipfo textu aperte conltat. 

THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIII. 

S I ex pundo vbiduo latera trianguli angulum 
redum faciunt duda reda bafim bifariam 
diuidat,&ex eodem pundo perpendicularis 
ad didam redam, bafim extra triangulum fecer, 
atque a fedionis pundo perpendiculari xqualis 
in bafi fumatur verius triangulum datum, ea ba- 
£m trianguli in ratione laterum diuidet. 

SIT 
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SIT triangulum BAF.rc&angulum ad A. vnde demit- 
tatur AD. bafim BF. bifariam fecans in 
D.&exA. ad AD. perpendicularis duca- * 

tur AG. fecans bafim produ&am in G. ac / 

ipfi AG. aqualis fumatur GI. Dico efi'o / F 

vt BA. ad AF. ita BI. ad IF. Centro D.di- 
liantia DB. vel DF. deferibatur circulus i 

qui tranfibit per A. &ducaturex A.re&a / 

EA. perpendicularis ad BF. & conne&a- f \ 

tur IA. Quoniam angulo Z>AB. xqualis I \ D 

eft DBA. & angulo DBA. <cqualis FAE. V \ 

ob perpendicularem AE. in bafim trian- 'v \ *• 

guli re&anguli cadentem ,a?qualcs erunt B 

anguli DAB. FAE. Atquiare&arGA.a- 

qualis accepta eftGI. du&aAl. angulum DAE. bifariam-. 

diuidet j vt propofitione 40. primi huius demonftrauimus . 4o,i.hnius. 

Ergo fi aqualibus BAD. FAE. aquales addantur EAI. 

D AI. erunt anguli BAI. FAl.a?quales. Igitur vt B A.ad AF. 

ita BI.adIF. Quod erat demonftrandum. 3 ’ ' ; 

THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXIV. 

S I ad datam reClam infinitam a dato punclo 
quod in ea non lit quatuor rcdlx ducantur, 
quarum prima & tertia , item fecunda 6 q, 
quarta ad datum pun&um angulum re&um effi- 
ciant, & cum partibus datx quas intercipiunt trian- 
gula rccbmgula ; a pundlo autem vbi tertia bafim 
lccat quartx parallela ducatur primx occurrens : 
erit vt tota parallela ad fegmentum inter bafim 
& fecundam, ita redangillum fub vtraque bafium , 
ad re&angulum fub fegmenro medio , &fegmen- 
to inter extremas comprehcnfum. 

B b % Datum 
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i 96 Curui ac redii proportio promota . 

Datum fit pundum A. a quo in datam infinitam BG.du- 
canturquatuorreda? AB. Ad. AF. AG. cfficiantque AB. 
AF. item AD. AG. angulos redos BAF. 

DAG. ad pundum A. ita vt fint redangula 
triangula BAF. DAG. quorum bafes BF. 

Z>G. latera exteriora AB. AG. interiora,. 

DA.AF.&cx pundo F. parallela ipfi GA. 
ducatur FI. lecans AB. ini. & AD. in H. 

Dico cfle vt IF. ad FH. ita redangulunuy 
BG. DG. ad rcdangulutn BG. DF. 

Quoniam angulus Z>AG. pofitionc redus 
eft, erit etiam FHA. redus , fed redus 
etiam eft pofitione IAF. aequiangula igitur 
funt triangula IFA. AFH.eftquevt IF.ad FA. ita AF. ad 
FI. ideoque «quale eft quadratum AF. redangulo IFH. 
Rurius quia fimilia funt triangula’ GBA. FBI. ( ob angu- 
lum communem ad B. & externos BFI. BIF. «quales 
internis BGA. BAG. ) erit vt GA/ad FI. ita GB. ad 
BF. & conuertendo vt FI. ad GA. ita BF. ad GB. & ob ean- 
dem caufam in triangulis atquiangulis Z>AG. DHF. eft vt 
GA ad FH. ita GD. ad DF. Cum ergo fit vt FI. ad GA.ita 

BF. ad GB. & vt GA. ad 
FH.itaGD.ad DF. erit 
exj. 3. huius vt FI. ad 




FI. 

GA. 

FH. 

$.$.huius. 

BF. 

GB. 

GD. DF. 


FH.itaredangulumBF. G D. ad redangulum GB. Z>F. 
Quod propoli tum erat demonftrare . 


COROLLARI VM. I. 


H inc etiam efficitur ejjevt rcttangttlumBGD. ad rett an- 
gulum BFD. ita Quadratum GA. ad quadratum FA. 
cumemmex demonjlratis tn propofittone fit vt GA. ad FI. ita 
GB.ad BF.&vtGA.ad FH.itaGD.ad DF. erit proportio com- 
pofita ex GA. ad FI. & ex GA. ad FH. eadem qua compo- 
fita ex GB.ad BF. & GD. ad DF.fid ratio ampofita ex GA. 

ad 
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ad FI.drGA.ad F H .cFl eadem qua quadrati GA.ad rett angu- 
lum 1FH . id ett ad quadratum FA. ( quod re(l angulo IFH. 
in proptfttione demontt ratum ejl aquale) compojita vero ex 
ratione GB. ad BF. dr ex GD. ad DF. ett eadem qua rettan - 
guli BGD. ad r ett angulum BFD. vtergo rcft angulum BGD. ad 
ntt angulum BFD. ita quadratum GA. ad quadratum FA. 

COROLLARIVM. II. 

t 

/~\ Vodji DA. DF. fuerint aquales > dr defendat in BG . 
perpendicularis AF.erit vt FB.ad BE. ita reffangulums 
^^**m~BF. GD.ad retfangult/m CB. DF. Nam quia aquales 
funt D A. DF. aquales erunt anguli EF A.HAF.retti autem funt 
dr anguli adEH. igitur fimilia funt triangula F E A. id eJlAEB. 
dr AHF.td ett IHA. Vt igitur IH.ad HA. ita FE.ad EA. dr 
ut AH. ad HF.itaAE.ad E B. ergo ex aqualitate ,dr componen- 
de gvt IF.ad FH .ita FB.ad BE.fid vt iF.ad BH.ua r cH angu- 
lum BF. Dg. ad r ett angulum BG. DF. vt in propofttione prola- 
tum efl:vt igitur FB.ad BE.itareHangulumBF.DG.ad rctfan- 
gulum BG.DF. 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 

I I Aciantrurfus redheAB AF. Serebas DA. AG. 
* in datam BG. cadentes ex dato pun&o A. an- 
gulos re&os BAF. DAG. & expun&o D.vbi 
fecunda bafim fecat quarta: parallela ducatur L. M. 
fecans primam AB.in L. & tertiam AF. in M. Dico 
eflc vt LD. ad DM. ita recStangnlum BD. GF. ad re- 
ftangulum BG. FD. 

NAM quia ob parallelas LZ). AG. fimilia funt trian- 
gula BLx>. BAG. erit vt L D. ad AG. ita BD. ad BG. Rut- 
ius 


ij. *• 
13- 6. 


f. i. 

ft. €. 
4« *. 
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1 9 8 Curui ac redi proportio promoca . 

fus quia ob parallelas AG. Z)M. 
fimilia funt triangula DFM. 

GFA. erit vt AG.ad DM.ita GF. 
ad FD. cum igitur fit vt LD. ad 
AG. ita BD.adBG.&vtAG. 
ad DM. ita GF. ad Fz>. erit ex 3. 

LD. AG. DM. j 
BD. BG. GF. FD. I 

3.huiusvt LD. ad DM. ita re- 
ftangulum BD.GF. ad re&angu- 
lumBG.FD. Quoderatdcmonftrandum. 

COR OLLARIVM. I. 

H inc facile deducitur ejfe vt quadratumG A. ad quadr &- 
tumDA. ita reB angulum BGF. ad reBangulum BDF. 
nam cum ofienfum fit ejfe vt LD. ad Atf. ita BD. ad BCj. erit 
conuertendo vt AG. ad LD. ita BG. ad BD. fid csl etiam vt 
Aq. ad DM. ita GF. ad FD. erit ergo proportio compofita ex 
ACj.ad LD. (fi AG. ad DM. eadem qna compofita ex "BG. ad 
£ D . & ex C/F. ad FD.fied ratio compofita ex Aq. ad LD. <fi 
AG. ad DM. eB ratio quadrati AG. ad reBangulum LDM. 
(fi ratio compofita ex BG. ad BD. (fi ex qF. ad F D.eB ratio 
reB anguli BGF. ad reBangalum BDF. igitur vt quadratum 
AG. ad reti angulum LDM. ita reB angulum BGF . ad reB an- 
gulum BDF. fid reB angulo LDM. efi aquale quadratum AD. 
( Nam cum parallela fint DM. AG. fi reBus fit angulus DAG. 
ex hypothefi reBus erit MDA. fid etiam pofitione reBus eB 
LAM. Igitur fimilia funt triangula LDA. DAM .fi vt LD. 
ad DA. ita DA. ad DM. quare reBangulum LDM. quadra- 
to AD. aquale efi)vtergo quadratum AG. ad quadratum AD. 
ita reBangulum BGF. ad reBangulum bDF. 



COROL- 
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COR OLLA R IVM. II. 

Q Vodfi DA. DF. fuerint Aquales, & defendat ex A. in 
g B.perpendtculans AE. Erit vt FE.ad E B.ita rettangu- 
gulum ED. FC . ad rettangulum BG. DF. Nam cuma - 
quales fnt D A. DF. aquales erunt anguli DAF.DFA * ,9uarr , 
cum in tridgulis rettangulis A EF.ADM. aquales etiam fiht an- 
guli DAM .EFA.f milia erunt triagula FEA.id ell AEB.& trid- 
gula ADM.id efl LDA.Igiturvt LD. ad DA. ita FE. ad EA.& s ' £* 
vt DA. ad DM .ita EA. ad EB.ergo ex aquali, vt LD. ad DM.ita 4 
FE.ad EB.fed vtLD.ad DM .ita oftenfum eft rettangulum BD. 

FG.ad rett angulum BG.DF . igitur vt FE. ad EB. ita recf angu- 
lum BD.FG.ad rett angulum BG. FG. 

THEOREMA XXXVI. PROPOS. XXXVI. 

S I expundlis diametri, ex quibus ad circumfe- 
rentiam rangens,ac finusredtus eiufdemaf- 
cus ducuntur , dua: alia: recta: pcripheriam 
vbilibet in eodem pundto feccnt : habebit ea qua: 
cx pundto tangentis, ad eam qu;r expundtofinus 
redii ducitur eandem rationem, quam tangensad 
finum rcdtum . 

SIT circulus FAB. 
cuius diameter BF. ar- 
cus quilibet AF. cuius 
tangetis AG.fecans dia- 
metru produdtam inG. 

& finus rc&us AE. fecas 
diametru in E. fumatur 
quodlibct pumilum I. in 
peripheria , & ducatur 
GI. EI. Dico efle vt 
GA. ad Af.itaGI.ad 
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IE. cadat primo pun&um I. inter A. & F. & conne&atur 
Coroll? IF. Conftat primo angulum FIB. in femicirculo re&utn 
xj.. huius, efle, Deinde manifeftumeftex Corollario 2. ij.huiusefle 
. vt BE. ad EF. ita BG. ad GF. & permutando ac conuertcn- 
31.3. mus. Jq 9 vt bq a( j gg j ta qf. a< j £p # Igitur, ex propofit. 31. 

3. 6. huius, erit angulus GIF.arqualis angulo FI E. ErgovtGI. 
Coroii. 1. a( j j ta Qp # a£ j Fjf.fed etiam ex Coroll. 2. 22. huius 
11. y 15 eftvtGF. adFE.itaGA.ad AE. Igitur vtGI. adIE.itaeft 
GA.adAE. Quod primo ptopofitum erat. 

Sed pun&um aifumptum in peripheria non fit inter F.& 
A.fcd cadat interA.& B.vt in K.& ducantur KE.KG.Item- 
que conne&atur KF.Eodem modo quo prius , oftendemus 
cum angulus FKB. in femicirculo fit re&us , & fit vt GB. ad 
BE. ita GF. ad FE. angulum GKE. bifariam diuidi re<fta_. 
KF. erit igitur vt prius, vtGK. adKE. ira GF.ad FE. & vt 
GF. ad FE. ita GA.ad AE. ac proinde vtGK. ad KE. ita_. 
GA.ad AE. 

Cadat denique pun&um afiumptum in pun&um , vbi 
diameter circululum fccat, ac primum quidem in B.acdu- 
Coroil. ». cantur B G. BE. Dico efie vt BG. ad BE. ita GA.ad AE.Ert 
ij-i-huius. enim ex Corollario 2. 2 5. huius vtBG. ad GF. ita BF. ad 
Coroll ^ P ermutan< i 0 vt BG. a d BE. ita GF. ad FE. fed vt 

it-i-huiui FE.ad FE.ita GA.ad A F.ex Coroll. 2.2 2.3.huius.Igitur vt 
BG. ad BE. ita GA. ad AE. Quod fi pun&um afiumptum^ 
fit B.Iam probatum eft Coroll. 2. 22. 3. huius dTe vt GF. 
ad FE. ita G A. ad A £. Quare fi cx pun&is diametri &c. 
Quod eratdemonftrandum . 

COROLLARIVM. I.' 

H inc /equitur ejfe vt EI. ad IG. ita EA', ad KG. uam^j 
dua tlla proportiones , proportioni E/i. da Ag. eadevut 
Jtmt demon/ rata. 


CO- 
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COROLLARIVM. II. 


3.01 


C OnBat etiam angulos ZlQ. ZK<j. H re/lis iF.fCF. bifariam 

diuidi . r 

THEOREMA XXXVII. PROPOS. XXXVII. 

S I ex quolibet pun&o peripheri;e ad pundbu 
diametri in qua incidunt tangensacfinusda- 
ti arcus, duar reda: ducantur circuli periphe- 
riam in duobus pundis fecantcs ,• intercepta; inter 
pundra alTumpta in pcripheria & diametro , ad 
interceptas inter pundum diametri, & pundunu 
ledionis in peripheriallint in eadem ratione. 

SIT circulus FAB. in quo arcus AF. cuius tangens GA. 
finus re&us AE. incidentes in diametrum BF. produ&am-, i 
fumatur quodlibet pun- 
&um K. in peripheria , cx 
quo ad pun&a G. E. du- 
cantur rd<5te KG. KEM. 
fccantes , peripheriam il- 
la in I.harc in M.Erit KG. 
intercepta inter pun&um 
aflumptum K. &pundu 
G. in diametro ; IG. vero 
intercepta inter pundum 
fedionis I.& pundum G. 
in diametro , reda vero 
KE. erit intercepta inter 

pundum afrutnptum K. & pundum E. in diametro, & EM. 
inter M. punctum fcdionis,&pundumE.Dico efle vt KG. 
ad GI. ita KE. ad EM. 

Cadat primo pundum affumptum inter punda A.B. in_, 
•: " Cc K. 
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CoroIJ. z. 
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16. 3. 


4» I. 

Coroll. i. 
3 .huius. 


17- J. 


a 6 . r. 

Cor*'I. 1. 
36. huius. 


Coroll. 1. 
1 5.3. Imius. 


zol Curui ac redi proportio promota 

K.& iungantur IF.FM. EI. Quoniam squales funt angu- 
li GKF.FKE.aquales erunt & arcus IF.FM.quibus infiftut, 
«quales igitur & chorda? IF. FM. &a?qualia complementa- 
IB. MB. arcuum IF. FM. quare «quales quoque IFE.EFM. 
illis infiftentes cum igitur duo triagula IFE. MFE. habeant 
circaangulosa?qualesIFE.EFM.duo latera EF. FI. duo- 
bus EF.FM.a?qualia } crunt& bafes IE. EM.a?qualcs. Infu- 
percumfitvtGK. adKE. itaGI.ad lE.ex Coroll. 2. prae- 
cedentis 3 erit permutando vtGK. ad GI. ita KE.zd IE. id 
cft ad EM. qua? ipfi IE. oftenfa eft aqualis . 

Sitfecundopun<ftumaflumptumintcrpun<ft.i AF. videli- 
cet in I. deducantur GIK. IEL. Dico rurfus efte vt IG. ad 
GK. ita IE. ad EL. Nam cum arquales fint anguli ad verti, 
ccm E. in triangulis I£K. MEL. & anguli KIE. LME. ei- 
dem arcui KL. item anguli MLE. IKE. eidem arcui IM. in- 
fiftentes ;itcmquea:qualiaIateraIE. EM. vt modo proba- 
tum cft j «qualia erunt & latera KE. EL. Iam vero cum fit 
vt IG. ad IE. ita GK. ad EK. ex Corollario 1 . praecedentis 
propofitionis 3 erit permutando vt IG.ad GK.ita IE. ad EK. 
id eft ad EL. qua? ipfi EK. probata eft «qualis . 

Sit denique pun&um afliimptum in diametro 3 vt in B.vel 
F. ac primo in B. Conflat ex Coroll. 2.25. huius efle vt BG. 
ad GF. ita BE.ad EF. Quod fi pun&um aftumptum fit in F. 
manifcftumeftjpc rationem identitatis cflevt FG. ad GF. 
ita FE. ad EF. Quod erat &c. 

THEOREMA XXXVIII. PROPOS. XXXVIII. 

I l&cm politis : fi circa EG. circulus delcribatur 
fccans circulum FAB. in I. & ducantur IG. IF. 
IE. IB. Dico tres angulos GIF. FIE. EIB.eflc in- 
ter fe , ac Ungulos aequales femirc&o. 

/ Rur- 
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LIBER III. 

Re&us enim eft vterque angulo- 
rum BIF. GIE. in femtcirculo : 
aequalis itera eft GIF. angulo FIE. 
ex 36 . huius ; vterque igitur femire- 
ftus eft, ergo & femire<ftus reliquus 
EIB. anguli redii FIB. Igitur ar- 
a?quales ac femire&i funt tres anguli 
GIF.FIE.EIB. Quod erat propofi- 
tum. . . 


THEOREMA XXXIX. PROPOS. XXXIX. 


2 . 0 -$ 



Ji. J. 

CoroIJ. r. 
i 6. j.huius. 


Q Vadratum tangentis arcus quadrante mi- 
noris , ad quadratum finus totius rationem 
habet quam re&angulum fub aggregato 
finus totius & fecantis , & fub aggrega- 
to differentia: fecantis & dupli finus verfi , ad re- 
dtangulum fub aggregato finus totius & dupli fi- 
nus complementi, & fub finu toto. 


SINT eadem qua? fuperiori 
propofltione . Sed ipfi ED. nimi- 
rum finui complementi arcus AF. 
a?qualis fumatur EM. verfus G. 
& linui verfo EF. a?qualis EN. 
verfus D. erit GN. aggregatum 
ex differentia fecantis GF. 
duplo finus verfi FE. EN. < 5 ^ 
MN. aggregatum ex finus com- 
plementi ME. ideft ED. & fi- 
nu verfo EF. idcoque MN. ae- 
qualis finui toto DF. & BG. ag- 
gregatum ex finu toto BD. 

1 r - 
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fecantc DG. Denique BM. aggregatum ex BD. finu to- 
to &,DE.\ EM. duplo finus complementi . Dico die vt 
quadratum , GA. ad quadratum AD. ita re&augulum-. 
BGN. ad Je&angulum BMN.’ Quoniam rc<5huigulum_ 
s.lc i 7 - 6 . GEDl eft «quale quadrato AE. & re&angulum BEF. 
eidem quadrato AE. «qualia erunft rc&angula GED. 
BEF.. vt in progreflii. 22. huius dcmonftratum eft, id eft 
14.«. re&angula GEM. BEN. ergo vt BE. ad EG. ita ME. 
**• ad EN. & fumptis antecedentibus, fimul & confequen- 
tibus mnul,vt tota BM. ad totam GN. ita ME. ad 
EN. & conuertendo vt GN. ad BM. ita EN .ad ME. 
Rurfus quoniam re&angulum BEN. re&angulo GEM. 
i4. 6 . «quale eft, erit vt BE. ad EM. ita GE. ad EN. 

fumptis antecedentibus finvui, & confequentibus fimul, 
vt tota BG. ad totam NM. ita GE. ad EN. erat au- 
1 tem vt GN. ad BM. ita EN. ad Me. Quare propor- 
tio compofita ex rationibus BG. ad NM. & GN. ad 
BM. eadem eft ei qua? componitur ex rationibus GE.ad 
j. jJnuus. jjjq, & at j |viE. Igitur ex 3» huius vt GE. ad 

BG. NM. GE. EN. 

GN. BM. EN. * ME. 

' • . ' • i 

ME. ita rc<ftangulum BGN. ad re<ftangulum BMN. Sed 
vt GE. ad M E. ita G E. ad E D. ( cum pofit« fint 
«quales EM. ED ) & vt GE. ad ED. ira quadra- 
tum GA. ad quadratura AD. ( nam quadrato AG. «- 
#. &i?.< s. quale eft rc&angulum DGE. & quadrato AD. re&an- 
gulum GDE. & pofita communi bafi DG. re&angula-. 
»* * DGEj GDE. iunt vt altitudines GE. ED. Quare etiam 
Quadrata AG. AD. ftmt vt GE. ED. ) Igitur vt 
Quadratum AG. ad quadratum AD. ita re&angulum: 
BGN. ad re&angulum BMN. Quod erat propofitunu 

THEG-. 
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THEOREMA XL. PROPOS. XL. 

S I a puudo in quo diameter peripheriam cir- 
culi fccac in ipfa diametro arquales partes 
fumantur altera extra circulum , altera in- 
tra i & a pun&o extra circulum in periphe- 
riam tangens , a pundo intra finus ducatur arcum 
fecans i Quadrata tangentis , & finus pofte- 
rioris arcus fimul fumpta lunt dupla quadrati 
chordx eiufdem arcus. 

Circulura FAB. fecet diameter in F. pun&Ojaquo 
aquales fumantur FE. FK. illa intra 5 hac extra circu- 
lum , & tangat KI. circulum in I. & EA. perpendi- 
cularis ad BF. feu finus arcus 
FA. fecet circulum in A. 
ducatur chorda AF. Dicoqua- 
drata HI. & AE. fimul clTo 
dupla quadrati AF. ^Equalo 
enim eft quadrarum KI. re— 
ftangulo BGF. & quadratum 
FA. redlangulo BFE. & qua- 
dratum EA. redtangulo BEF. 
rediangulorumaute BKF.BFE. 

BEF. aqualis eft altitudo FK. 

FE. FE. cx hypothefi , funt 
igitur inter fc vt bafes BK. 

BF. BE. quare etiam quadra- 
ta KI. FA. EA. ordine funt 
vt r e<5ta BK. BF. BE. Sed redla BK. BF. BA. funt in 
proportionalitate Arithmetica > cum aquales fint earum-. 

diffc- 
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s. j. huius» <fcff crC nti*EF. FK. Igitur etiam ? ex 8. 3. huius quadra taj 
KI. FA. EA. funt in proportionali ta te Arithmetica^, 
quare quadrata KI. EA. fimul fumpta funt dupla_, 
7.}. huius, quadrati FA. vt in Schol. propofit. 7.3. huius probatum eft. 

Schol.pro- i 

polit, i- 

FINIS LIBRI III. 
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CVRVI AC RECTI 

Proportio promota . 

t 

LIBER Q^V ARTVS. 

N . «®M8* 

theorema i. propos. i. 

I trianguli amblygonijangulumj 
obrufum duas tertias duorum re- 
dorum continentem reda fecans 
faciat cum minori latere angulum 
redum , & ex bafiauferat partem- 
asqualem minori lateri: erit ma- 
ius latus maior duarum mediarum proportiona- 
lium 3 quas inter minus larns & eiiit duplum fu- 
mi po/Tunt. 

SIT triangulum amblygorium HDC. cuius maius la- 
tus DC. minus DH. quibus contentus angulus obtufus 
HDC. contineat duas tertiasduorum jocorum 3 & duda_. 
exD. reda DG. ad HD. perpendicularis auferat ex bafi 
HC. redam GC. «qualem redae DH. Dico latus DCelfc 
tnaiorem duarum mediarum proporrionalium quaf inter la- • 
tus DH. & eius duplum duci poliunt. Producatur CD. 
quamtumlibet in K. & duda cx D. ad CD. perpendiculari 
DA. qu« fit dupla ipfius DH. Item DE. «quali jpfi DH.id 

eft 
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eft medietati ipfius DA. 
compleaturparallelogra 
DANE.diuifoque late- 
re EN.bifariam in L.du- 
daALK.fecct CD. pro- 
ducam in K. & conne- 
Catur KH. Denique ex 
H. ad CH. perpendicu- 
laris ducatur HI. Cum-, 

»/. i. angulus HDC. fit dua? 
tertia? duorum reCoru, 
erit reliquus HDI. vna 
tertia duorum reCoru , 
id eft du« tertia vnius reCi . ideoque HD. id cft DE. dupla 
ipfius DI. Itemque cum angulus HDC. fit dua? tertia? duo- 
rum rcCorum id eft quatuor tertia? vnius re&i, dempto 
HDG.reCoid eft tribus terti js vnius rcCi remanet GDC. 
vna tertia vnius reCi.Rurfus cum in triangulus KEL.ALN 
anguli ad E. N. fint reCi 5 item anguli ad verticem L. & la- 
i*. *• teraadiacentiaEL.LN.finta?qualia,a?qualia erunt latera 
j8 - ** KE. NA. id eft KE. ED. cft igitur KD. dupla ipfius ED. id 
eft ipfius DH. qua? pofita eft ipfi ED. arqualis . Cura ergo 
6 6 fitetiam HD. dupla ipfius DI. erit vr KD. ad DH. ita HD. 
ad DI. arquiangula igitur funt triangula KDH.HDI.angu- 
lus igitur DHK.reCuseftjiequalisnempeangulo HID. & 
angulus HKD.a?qualisf angulo 1HD. eft vna tertia reCi, 
ideoque aequalis angulo GDC. quioftcnfuseft vna tertia». 
*• reCi : parallela? igitur funt KH. DG. Quare ex ijs qua? de- 
monftrara funt a Nicomede apud Pappum Alexandrinum 
lib. j. colleCionum mathematicarum prop. 5. & Eutocium 
in 2.defphera & cylindro Archimedis paret latus maius 
DC.eile maiorem cxduabusraedijs proportionalibus po- 
fitis inter DH. minus Jatus»>& reCtam DA. duplam laceris 
DH» Quod erat demonftrandum. i' 
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T Riangulum re&angulum conftituere , ac 
parallela ad minus latus ita fecarevtqua- 
tuor legmcnta fint in continua ratione. 

Ducatur reda MC. vtcumque, qus diuidatur in B.cxtrc. 
ma ac media ratione : eademquediuifa bifariam in G. de- 
fcribatur femicirculus MEC.ad quem ducatur ex B.perpen. 
dicularisBE.fecans femicircu- 
Ium in E. & conncft antur ME. 

CE. ipfique BC. accipiatur s- 
qualis MA.&exA.adME.du- 
carur perpendicularis AN. Di- 
co fadum efle quod propone- 
batur i nempe trianguiu MEC. 
redangulum ad£. ita diuifum 
reda NA. parallela ad EG. 

(quod minus effe latus mox o- 
ftendemus) vt fitvclutAC. ad 
NE. ita NE. ad AM. & AM. ad MN. Ducantur ad EC.per- 
pcndicularesAD.BF. Quoniam eftvt CM.ad MB.itaMB. 
ad BC. erit MB. media proportionalis inter CM. BC.lcd e- 9 . s. 
tiain CE. dt media proportionalis inter CM. BC. squales 7 S ' J* 
igitur funt CE. MB. Quare vt EM. ad MB. ita EM.ad EC. ij. f . 
fed vt EM.ad MB. ita CM.ad ME. vt igitur CM.ad ME. ita 
ME. ad EC. maior autem dtbafisCM. JatereME. igitur e- 
tiarn maius dt latus ME. latere EC. Rurfus quoniam acce- 
pta: funtsquales MA. BG. addita communi AB. erunt MB. 

AC . arquales , squalis autem dt MB. ipfi EC.vt modo pro- 
batum eft: igiturctiam squalis dt AC. ip/i EC.Et MC. etia 
in A. feCladt extrema ac media ratione, cum fit vt CM.ad 7 ' * 

MA. ita CM.ad CB.qus quidem CB. minus cll Tegmentum 
cx hypotheii . Cum vero in triangulis MNA. BFC. re&an- 
gulis ad N.<St F.&squiangulisobparulldas NA.EC. squa 
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**' I ’ lesfintbafesBC. MA.exhypothcfi, «qualia erunt latera^ 
FC. NA. &BF. MN. inter fe. Iterum quoniam re&a MC. 
fe<fta eft extrema ac media ratione in B. & A. erit tam MB. 
quam AC. maius Tegmentum, & tam MA. quam BC. mi- 
Scho!. j. 1 3. nus ; dctra&o igitur MA. ex MB. remanebit maius Tegmen- 
tum MB.Te&um extrema ac media ratione in A. eritque AB. 
minus, M A. maius Tegmentum. Quare cum arquales fint 
BC. BA. ipfis M A. AB. etiam AC. Te< 3 a erit extrema ac mc- 
dia ratione in B. Igitur in triangulo re&angulo ADC. ipfi 
MEC. fimili fimiliterque pofito bafis AC. fetfta eft extrema 
ac media ratione in B. idcoque erit DC. ipfi BC. id cft ipfi 
MA. aequalis (Nam cum fimilia fint triangula ADC. MEC. 
in quibus baTes MC. AB. fimiliter Toft* in A. B. firque AC. 
ipfi EC. .rqualis , erit etiam BC. ipfi CD. *qualis ex regulis 
proportionum) Erit igitur vtCA. ad AD. Teu ad NE. ita_. 
34. 1. AD.Tcu NE. ad DC. ( cum enim fimilia fint triangula,. 
MEC. ADC.fitquevtCM.ad ME.itaME.ad EC. erit e- 
tiam vt CA. ad AD. ita AD. ad DC.) nempe ad CB. id eft 
ad AM. qua: partim probat* , partim Tumpt* Tunt *quales : 
e. fedeftetiam vtCA.adAD. ita AM.ad MN. ergo vt EN. 
**• *• ad AM. ita AM. ad MN. probatum igitur eft efle vt CA. ad 
NE. ita NE. ad AM. & AM. ad MN. Quare triangulum rc- 
ftangulumconftitutumeft&c. Quod erat faciendum. 

COROLLARIVM. I. 

H inc mdntfcftum e St ,ft rdla diutddtur extrema ac me- 
dia ratione , fu per qua constituatur triangulum rcB an- 
gulum a cuius angulo retlo perpendicularis ad baftm incidat 
tn fetlionem , ejje vt baftm ad maiusjtta maius latus ad minus . 
Probatum enim cft tn propofttione , in qua hac effeti a ftunt , 
efte vt C M. ad ME. it a ME. ad EC» 
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COROLLARIVM. II. 


zn 


C Onfiat etiam ijfidem fofitis maius figmentum bafis> mi - 
non lateri ejfi aquale . Demonfiratum namque efi fig- 
mentum MB. lateri EC. ejje aquale. 

THEOREMA II. PROPOS. III. 

S I in triangulo re&angulo fit vt bafis ad ma- 
ius latus j ita maius latus ad minus ; demifla 
ex angulo redo perpendicularis inbafim fe- 
cat eam extrema ac media ratione & maius feg- 
mentum minori lateri eft «quale. 

Repetatur figura propofitionis prarcedentis ac in trian- 
gulo re&angulo ad E. fit vt CM. ad ME. ita ME. ad EC.fit- 
que EB. ex angulo rc£o E. perpendicu- 
larisad bafim MC. Dico MC. feclam effe 
in B. extrema ac media ratione Teg- 
mentum MB. lateri EC.elTearquale. Cum 
enim fit ME. ad EC vt CM. ad ME. ex 
hypothefi , & vt CM, ad ME. ita ME. ad 
MB. eritvtME.adEC.ita ME. ad MB. 
aequales igitur Tunt EC&MB.quod fe- 
cundo proponebatur . Rurfus quoniam 
«quales Tunt EC. MB.erit vt MC.ad CE. 
ita MC. ad MB. fcd vt MC. ad CE. ita EC. id eft MB. ad *' 6 ' 
BC. vt igitur MC. ad MB. ita MB. ad BC. Quod primo pro- 
pofitum fuerat. 

THEOREMA III. PROPOS. IV. 

S I in triangulo re&angulo tria latera fint con- 
tinue proportionalia , bafifque fecctur extre- 

Dd 2 ma 
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ma ac media ratione* fitqu e maius fegmentutiL» 
maiori lateri contiguum re&a: ,ex angulo redbo in 
fe&ionem demifla eft ad bafim perpendicularis . 

SIT in triangulo re&angulo ad E. vt CM. ad ME. ita_. 
ME. ad EC. & diuifa MC. in B. extrema ac media rationo 
ducatur EB. & fit MB. maius fegmentum maiori lateri ME. 
contiguum. Dico EB. ad MC. efle perpendicularem. Si 
3 . huius, enim non , fit quapiam alia EA. perpcndicularisad bafim 
MC. erit ex praecedenti CM. fcfta 
in alio pun&o vt in A. extrema ac 
j.ddiii 6 me di a ratione, fcd etiam fe<fta eft 
17. in B. extrema ac media ratione , er- 
go vt CM. ad MB. ita MB. ad BC. 
cftque quadratum MB.re&angulo 
MCB. aequale eodem modo erit 
quadratum MA.re&angulo MCA. 
aequale, fed re&angulum MCA. 
maius eft rc&angulo MCB. ergo 
quadratum M A.quadrato MB.erit 
niaius,pars toto . Quod eftabfur- 
dum. 

PROBLEMA II. PROPOS. V. 

T RianguIum retftnngulnm conftituere cuius 
tria latera, & bafis abangulo rc<fto adba- 
lim lint continue proportionalia. 

Ducatur re<fta MC. vtcumque quae diuidatur in B. extre- 
ma ac media ratione ; eadgn bifariam diuifa in G.defcriba- 
turfemicircuiusMEC.adquemducaturex B. perpendicu- 
laris BE. & conne&antur ME. EC. Dico fa&um effc quod 
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proponebatur, nempe.. 
eflfevtCM.adME. ita_, 

ME. ad EC. & EC. ad 
EB. Ac primo quidem 
cflc vt CM. ad ME. ita 
ME. ad EC. patet ex 
Corollario primo prae- 
cedentis. Quod vero fit 
vt ME. ad EC. ita EC. 
ad EB. probatur , cft 
enim vt ME. ad EC. ita 
CM. ad ME. ex dido 
Corollario >fed vtCM. 
adiv/£.ita CE. ad F.B. ergo vtME. ad EC; ita EC. ad EB. 8 ‘ 6 ' 
Igitur triangulum redangulum conftituimus,&c. Quod 
erat faciendum . 

COROLLA RIVM. 

M Anifcttum etiam cft in eodem triangulo minus fegmen- 
tum BC. ejfe quatuor rettis CM. ME. EC:EE. quin- 
to loco proportionale : Cum enim triangulum EBC. triangulo 
CME. fit fmtle , fitque vtCM. ad ME, ita ME. ad EC. erit s. e. 
etiam vt CE. ad EB. ita EB. ad BC. 

THEOREMA IV. PROPOS. VI. 

S I trianguli redanguli cuius tria latera funt 
continue proportionalia latus maius pro— 
portionalitcr fedum fuerit : erit maius Teg- 
mentum perpendiculari ab angulo redo ad bafim 
dudx aquale. 
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Trianguli il/EC. re&anguli ad E. tria latera CM. ME. 
c ,, EC.fint continue proportionalia, a cuius angulo E.inbafita 
2 .4™uiiu. CM. perpendicularis du&a fit EB. erit C M. inB.fc&a pro- 
portionaliter,feu extrema ac media ra- 
tione , minufque fegmentum erit CB. 
maius Bm. fumatur 3 /A.aequalis ipfi CB. 
erunt CA. MB. «quales idcoque AC. 
maius fegmentum M A.minus linea* M C. 
proportionaliterdiuifae. Ducatur AN. 
parallela ipfi CE. cum fit vt CA.ad Aii/. 

*• »4. itaEN.adNM.eritEM.fettainN.pro- 
8 portionaliter 3 cuius maius fegmentum EN. minus Nfl/.Di- 

co EN. efTe aequalem ipfi EB. Nam vtii/E. ad EB. ita M C. 
ad CE. & vt3/C. ad CE. itait/C. ad mB. (aequales enim- 
3.4. huius. f U nt EC. mB. ex Scholio 2. 4. huius ) & ii/C. ad AC. (nam-. 
4 ’ 6 ‘ aequales oftenfae funt AC. MB. ) & vt MC. ad AC. ita ME. 

ad EN. ergo a primo ad vltimum vt ii/E. ad EB. ita ME. ad 
9. y. EN. aequales igitur funt EB. EN. Quod erat demonftran- 
dum. 

COROLLARIVM. 

E X dtcHs facile demonHrari pete Ii retias etiam NA. AB. 
ejfe a/juales . Butia enim ad EC . perpendiculari BF. 
*• 6 - cum duo triangula CEM. EBC. Jimilta 
fint,& fimi liter feti a in F. B. Jit que MB. a- 
qualis ipfi EC. erit EF. aqualis ipfi BC. fi 
igitur ex aqualibus EC. CA. auferantur a- 
qualcs EF. CB. remanent aquales FC. AB. 

'-6' i‘ fed ipfi FC. e fi aqualis NA. ( nam in trian- 
gulis aq ut angults BFC.MNA. etiam latera 
MA. BC. funt aqualia tdeoque & reliqua Na. FC.) aquales 
igitur funt AB. AN. 
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THEOREMA V. PROPOS. VII. 

S I intra triangulum re&angulum redae abco- 
dem puncto bafis ad vtrumque latus perpen- 
diculares ducantur j circa quas defcriptus cir- 
culus in bafi aequalem minori perpendicularium 
interius comprehendat, exterius duas partes aqua- 
les rlinquat: fecabitur bafis a circnlo extrema ac 
media ratione , eruntque tria latera trianguli iru 
continua ratione. 


Intra triangulum redangulum MEC. a pundo bafis A. 
ducantur du« AN. AD. per- 
pendiculares i iJla ad maius la- 
tus ME. ifta ad minus EC. <5^ 
defcriptus circulus NAB. cen- 
tro P. circa parallelogrammum 
NADE. abfeindat ex bafi MC. 
interius redam AB. «qualem- 
ipfi AN. &red« AM. BC. fint 
aequales . Dico bafim MC. fe- 
dam effe , tam in A. quam in B. 
extrema ac media ratione : Ite- 
que elfc vt CM.ad ME. ita ME.ad 
EC.ConnedanturBD. AE. Qupnia «quales funt NA.ED. 
item NA. AB. ex hypothefi , «quales erunt ED. AB. paral- 
lela? igitur funt AE. BD. ( Nam cum «quales fint arcus ED. 
ABi addito commilni BD. «quales erunt arcus EB. AD. 
ideoque «quales anguli AED. E AB. & eodem modo angu- 
li EDB. ABD. probantur «quales,funt autem anguli AED. 
ABD.a?qualcs duobus redis, igitur AED.EDB.fant «qua- 
les duobus redis, ac propterea AE.BD.parallel«) igitur vt 
AB. ad AC. ita ED. ad EC. «quales igitur funt AC. EC. 

fed 
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ti6 Curui ac redii proportio promota. 

fed ipfi CA. eft aqualis BM; (cum enim pofit« fint «quales 
MA.BC. addita communi BA. erunt «quales CA. BM.) 
«quales igitur funt CE. MB. Rurfum cum femicirculus fit 
ADE. continens angulum re&um EDA.eritetiam ABE.an- 
gulus redus . Quare cum latus minus EC. fic «quale maio- 
ri fegmento MB. crit,exdemonftratis in fuperioribus pro- 
politionibus CM. feda in B. aut A. extrema ac media ratio- 
ne, ideoque etiam ex didis erit vtCM. ad ME. ita ME. ad 
EC. Quod fuit demonftrandum . 

THEOREMA VI. PROPOS. VIII. 

S I in triangulo redlangulo cuius tria latersu 
funt continue proportionalia a pundlo bafis 
in quod cx angulo redto perpendicularis dc- 
mifla eft,in latus maius perpendicularis ducatur 
erit illa fegmento minori bafis «qualis. 

In triangulo redangulo MEC. fit vt bafis CM. ad latus 
ME. ita ME. ad EC. & ex angulo MEC.ducatur EB.ad ba- 
fimMC. perpendicularis, & cx B. ad latus maius ME, 
perpendicularis BO. Dico BO. ipfi BC. efle «qua. 
lem . Sumatur vt in fecunda_. 
huius MA. «qualis ipfi CB. & 
ducantur perpendiculares AN. 
ad ME. & AD. ad EC. fccans 
OB. in S. Item ducatur per- 
pendicularis BF.adEC. Cum 
OS. NA. fint«quales itemque 
NA.& FC.vt 2. huiusofteudi- 
mus erunt OS. FC. «quales, 
additis igitur «qualibus «qua- 
les erunt OB. DC. at vero «- 
qualis eft DC. ipfi BC. vt 2. & tertia huius oftcnfum eft , «- 
quales igitur funt OB. BC. Quod erat demonftrandum. 

THEO- 
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THEOREMA VII. PROPOS. IX. 

S I angulum obliquum maiorem in triangulo 
re&angulo cuius latera continue proportio- 
nalia diuidens reda fccct oppofitum latus ex- 
trema ac media ratione, fecabitdidum angulum 
bifariam : & fi fecet bifariam fccabit extrema ac 
media ratione. 

SIT rurfus triangulum MEC.in quo vt CM. ad ME. 
ita ME. ad EC.& reda CO. diuidens angulum maiorem». 
MCE. fecet oppofitum latus ME. in O. extrema ac media», 
ratione, ita vt OM. fit maius 
fegmentum OE. minus. Dico 
angulum ECO. efte arqualcm 
angulo OCM. Ducatur OB. 
parallela ipfiEC. erit vt MO. 
ad OE. itaMB. adBC.fedaeft 
autem ME. in O. extrema ac 
media ratione ; igitur etiam- 
MC. in B. eodem modo feda., 
eft, aequalis igitur eft EC. ipfi 
MB. ex 3. huius» Vt igitur MC. 
ad CE. ita MC. ad MB. id eft EM. ad MO. id eft MO. ad 
OE. mqualis igitur eft angulus ECO. angulo OCM. Quod 
prius cratoftendendum. 

Sed rurfusin triaguloprcdidofedusfitangulus ECM. 
reda CO. bifariam. Dico redam EM. fedam cfle in O. ex- 
trema ac media ratione . Nam quoniam angulus ECM.fe- 
dus eft bifariam erit vtMC. ad CE. id eft vt CM. ad MB. 
ita MO. ad OE. fed vt MO. ad OE. ita MB. ad BC. ergo vt 
CM. ad MB. ita MO. ad OE. fed vt CM. ad MB. ita EM. 
ad MO. Igitur vtMO. ad OE. itaEM.adMO. Igiturfc- 
da eft MC. in O. extrema &c. Quod erat &c. 

Ee THEO- 
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THEOREMA VIII. PJROPOS. X. 

S I in triangulo rc&angulo perpendicularis cx 
angulo re<5bo in bafim dem i fla auferat Teg- 
mentum xqualc minori latcrit: erit bafis fic- 
£fa extrema ac media ratione, & tria latera con- 
tinue proportionalia. 

I N triangulo rc&angulo MEC. perpendicularis EB. cx 
angulo redo E. ad bafim MC. duda auferat Tegmentum., 
MB. a’quale minori lateri EC. Dico MC. efle fe&arn in B. 
extrema ac media ratione;& efle vt CM. 
ad ME. ira ME. ad EC. Nam quon iam 
xquales funt EC.MB,cx hypothcfi erunt 
quadrata EC. MB. a?qualia,fcd quadra- 
s.kir-t- t0 ec. cft xqualc re&angulum MCB. 

Igitur quadrato MB. xquale eftrcdan- 
17. 6 . gulum MCB. vt igitur CM.adjMB.ita_. 

5. defio. MB.ad BC. quare MC.fedaeft in B.cx- 

trema ac inedia ratione . Quod primo C K 1 

erat probandum. 

a.& ,7. 6. Rurfusquoniam quadratum EM.eft arquale redangufo 
CMB.ipfi autem MB.jequalis ponitur EC. erit redarmu- 
17. 6. i um MCB. .rqualc quadrato ME. Igiuir vt CM. ad ME. 
ita ME. ad EC. Quod fecundo efficiendum erat. 

THEOREMA IX. PROPOS. XI. 



S I in triangulo inxqualium laterum, continue 
proportionalium ex angulo in oppojficurru 
latus re<5ta ducatur illud fecans extrema ac 
media ratione , ita vt maius Tegmentum maiori 
lateri adhaerens fit xquale minori laterum: angu- 
li 
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litam ex quo redta dudta ed, quam quos cum la- 
tere occurente facit, re<5ti fune. 



Sittriangulum MEC. inaequalium laterum , ita vt fit fi- 
cut CM. ad ME. ita ME. ad EC. & ex angulo E. duda EB. 
in latus MC.illud fecet in B.media & ex- 
trema ratione , fitque Tegmentum conti- 
giHHn lateri ME. «quale lateri EC.Dico 
angalos MEC. EBC. cfle redos . Nam 
quoniam reda MC. feda eft in B. extre- 
ma ac media ratione , ex hypothefi ,• erit 
redangulum MCB. quadrato MB. id eft 
quadrato EC. ( ponuntur enim «quales 
MB.EC.) «quale. Rurfusquiaexfup- 
pofitione cft vt CM. ad ME. ita ME. ad 
EC. erit quadratum ME. rcdangulo MCE. J d eft CMB. «- 
quale. Quareduo redangula MCB. CMB* duobus qua- 
dratis CE. EM: «qualia funt, at duobus rcd^ngulis MCB. 
GMB.«qualc eft quadratum CM. Igitur qu a dratum CM. 
«quale eft duobus quadratis CE. EM. Igitu r rcduseft an- 
gulusMEC. Quod primo probandum fuit. 

Sed dico etiam EBC. efleredum , Teu EB. e ^ c perpendi- 
cularem ad MC. Nam cum in triangulo redangulo MEC. 
cx angulo redo MEC. duda fit EB.ad MC.Tecans illud ex- 
trema ac media ratione, fintque tria latera CM.ME. EC» 
continue proportionalia erit FB. ad MC. perpendicularis, 4 Ji[[l |[C 
Quod fecundo demonftratione comprobandum erat . 
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PROBLEMA III. PROPOS. XII. 


T Riangulum Ifolcelesdefcribere ex cuius an- 
gulis 'ad oppofita latera xqualia dudfoe 
perpendiculates ea lecent propartionaii- 
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Ducatur reda MC. 
vteumquequardiuida- 
tur in B. extrema ac M 

media ratione , feu 
(quod idem eft 3 vt 
• multis vfurpatur ) pro- 
portionaliter : eadem- 
quediuifa bifariam in 
G.defcribatur femicir- 
culus MEC. ad quem 
ducatur ex B. perpen- 
dicularis BE.fecans fe- 
micirculum in E. 
connedatur ME. CE. 
iplique BC. accipiatur «qualis MA. -atque connedatur 
EA. Dico triangulum ACE. effe Ifofceles , cuius late- 
ra EC. AC. funt aequalia ,& latus AC. perpendicula- 
ri EB. fedum eft proportionalitcr . Quoniam aquales 
funt politae BC. MA. addita communi AB. aequales 
3. *uiiis. erunt MB. AC. ipfi autem MB. eft aequalis EC. Igi- 
tur etiam ipfi AC. eft aequalis EC. Triangulum ergo 
Ifofceles eft ACE. fed MB. eft maius fegmentum lineae 
MC. proportionalitcr feda: : igitur etiam AC. eft ma- 
ius fegmentum lineae MC. proportionalitcr fedae 3 fed 
Schol. f. 10.BC. eft minus fegmentum : ergo CA. feda eft extrema- 
ac media ratione , feu proportionaliter in B. cuius ma- 
ius fegmentum BC. minus BA. Quare triangulum Ifo- 
fceles dcfcripfimus &c. Quod erat facicndutp . . 


THEO- 

aoogle 
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THEOREMA X. PROPOS. XIII. ■ - 

S I in triangulo oxygoniocx lingulis angulis ad 
latera oppofita perpendiculares ducantur: 
redaftgula fub lateribus aut perpendicula* 
ribus ac Tegmentis in idem anguli pun&um dc- 
finentibus . item fub perpendicularium Tegmen- 
tis contenta : denique ea qua; Tub laterum Tegmen- 
tis & ijs qua; Tub perpendicularibus ex oppojfito 
angulo in' latus cadentibus *&■ fegmento perpen- 
dicularis inter punftum concurfus, & latus con- 
tento comprehenduntur re&angula aqualia Tunt. 

SIT triangulum oxygonium ABC.ex cuius fingulisan- 
gulis demittatur ad oppofita latera perpendiculares AD. 
BE. CG. qua? quidem 
omnes fele inrcrfeca- 
bunt in vno pun&o F. 
vt primo a Pappo Ale- 
xandrino dcmonftra- 
tnm eft lib. 7. colled. 

Mathemat. propofit. 

60 . hinc fufius a Io: 

Camillo Gloriofo, e- 
xcrcit. a.Thcor.4.Di- 
00 redtangula ABG. 

CBD. EBF. lateribus 
AB. CB. pcrpendicu- 
larique EB. ac Tegmentis GB. DB. FB. in idem anguli pun- 
ftum B. delinentibus contenta inter Te eiTc «qualia : irem-. 
redangula BAG. CAE. DAF. ijfdem lateribus ac fegmen- 
tis GA. EA.FA. inpun$um A. delinentibus comprehcnfa, 
ad haec redanguJa BCD. GCF. ACE. in punduro. C. deti- 
nentia • 
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nentia inter fe efie a?qualia:Infuper re< 5 hmgula BFF. DFA . 1 
CFG. qua; Tegmenta perpendicularium continent ,i:idem 
inter fe efTe arqualia . Denique rc&ingulum CDB. re&an- 
J gulo ADF. & BG A. ipfi CG.F.& AEC.ipfi BEF.efle aqua- 
le. Nam quoniam in quadrilatero AGFE. anguli oppofiti 
SchoLu. j G. E. funtre&i.,erit ipium in circuloratquc eandem ob cau- 
TamquadrilateraBGFD.DFEC.eruntin circulo. -Circura- 
feribantur igitur illis circuli AGFE. BGFD. DFEC. tran- 
fibunt primus & fecundus per eadem punita G.F.fecundus 
&tertius per eadem pun&aP. D. primus & tertius per ea- 
dem F. E. Quare cum linea A C.GC.fccent eundem circu- 
Cojoli. i. ]um AGFE. erunt re&angula ACE.GCF. arqualia Item-. 
3 ‘ 3 ‘ quia redheGC. BC. fecant eundem circulum GBDF.in pu- 
&is F. D. erunt re&angula fub GCF. BCD. inter fe arqua- 
axiom. i. lia:quare &xqualia erunt redangula ACE.BCD. 

Eodem modo oftendemus BAG. DAF. CAE. interfe^ 
item CBD. EBF. ABG. re&angula dfcarqualia . 

31. i. Prartcrea cum arquiangula fint triangula CFE. BFG.ob 
4 ' * angulos re< 5 tos ad E. G. & arquales ad vertitem F. erit vt 

16. 6. CF. ad FE. ita BF. ad FG. Quare rcdtangulum C FG. erit 
arquale re&angulo BF£. & quia arquiangula funt triangula 
i. pron. FDB. ob eandem, caufam erit re&angulum BFE. ae- 

quale re&angulo DFA. & ipfi CFG. 

3i. i. Denique quoniam arquiangula funt triangula DAC. 
FAE-obrc&osad D. E. & comuncra A. item triangula^ 
FAE.FBD.obrcdtosad D. E. & arquales ad verticem F. 
i«. 6 sequiangula erunt triangula CDA. FDB. Quare erit vt 
CD.ad DA. ita FD. ad DB. ergo rc&angulum CDB. re- 
danguloADF.arqualeeft. Rurfusquia funt arquiangula 
CGB. CDF.obcomuncm angulum ad C.& re&os ad D. 
G. item triangula FDC. GFA. ob re&os ad D. G. & arqua- 
les ad verticem F.etiam arquiangula erunt triangula CGB. 
GFA. ideoque erit vt CG. ad BG. ita AG. ad GF. ergo 
rc#angula CGF.BGA.funt arqualia. Tandem eodem mo- 
do ex eo quod triangula CEB.^AF.fint arqujangula inter 
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feqniaa;quiangula tertio ADC. ofiendemus re&angulurn 
CEA. cfle aquale re&angulo BEF. 

i "4 . , , 

S C H O L I V M. 

H ic habes quatuor coniugationes vbi terna inter fe , & 
*. vnam vbi terna ternis rePlangula aqualia funt \ quam 
propofitionem non tantum triangulo aquicruri aptauimus,vt 
Pappusltb. 5. Colh Math: Theor. 1. ad propofitionem 25. fed 
etiam fealeno tam ac ut angulo , quam obtufangulo i nec vnum 
tantum cafum ,quod ille t fed ad oti oderim demon firationc^j 
haud admodum longiore , certe multo faciliore complexi fu- 
mus. J$uod fi in fuperiori figura triangulum ABC. circulo 
comprehendamus > ac perpendiculares AD. BE. CG. in circum- 
ferentiam 'vfque producamus in punPla I. H. K. erunt earunuo 
partes extra triangulum , partibus intra triangulum latere ac 
punPlo concurfus definita aquales * nempe DI. tpfi DE. HE . 
tpfiEF.&\KG. ipfiGF, nam rePt angulo CDB. ottcnfum efl 
aquale relf angulum ADF. cr eidem repi angulo CDB. aqua- 
le erit reclangulum ADI. aqualia igitur funt rectangula ADF. 
ADI . atque adeo aquales DF . DI. atque eodem modo proba- 
bitur aquales ejfe reliquas . 

THEOREMA XI. PROPOS. XIV. 

S I ex trianguli Ifofcelis lingulis angulis per- 
pendiculares feccnt opponta latera extrema, 
ac media ratione* re&angulum fub latere ac 
maiori legmento, aquale efi: quadtato perpendi- 
cularis in latus cadentis. 

SIT triangulum Ifofcelcs IBM. cuius latera IB. MB. 
Jtqualia, cx cuius angulis emittantur ad oppofita latera per- 
pendiculares IP. MV. &ad bafim ipfam perpendicularis 
BF. ( qua; tranfibunt omnes per vnum pun&um R.vt fu- 

pra 


it. 6. 

Schol.i. f. 
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7. Iro. 60. 
13. huius. 


t. 1. 
47- I. 
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pra probatum eft ) fecentur autem latera in pun&is V. P. 
extrema ac media ratione fintq; fegmenta maiora BV . BP. 
minoraVI. PM. Dico re&angu- 
lum IBV.Quadrato IP.eflearqua- 
le. Nam quadratum BI. aquale 
eft re&angulis IBV. BIV. Itenu 
quadratis BP. PI. Igitut duo 
triangula IBV. BIV. a?qualia funt 
duobus quadratis BP.PI.Re&an- 
gulo autem BIV. aequale eft qua- 
dratum BV. ( namcumdiuilafit 
BI. proportionali ter in V. cuius 1 
maius Tegmentum BV. erit vt IB. 
ad BV.ita BV. ad VI. ideoquere&angulum BIV. quadrato 
BV. aequale eft ) igitur redkangulutnIBV<& quadratum-. 
B V.funt aequalia quadratis BP.PI. Quadratum autem B V. 
eft aequale quadrato BP. ( nam cum aequales fint BI. BM. 
& aequaliter diuifar, erunt BV.BP.aequales) fi igitur ex ae- 
qualibus ,ie<ftangula IBV. cum quadrato BV. &duobus 
quadratisBP. PI. aequalia demantur quadrata BV.BP. re- 
manent aequalia rc&angulum IB V.& quadratum PI. Quod 
erat oftendendum. • 

THEOREMA XV. PROPOS. X II. 

S I ex trianguli Ifofcelis angulis perpendicula^ 
res feccnt oppofita latera proportionali ter : 
Quadrata lateris, perpendicularis ad bafimi 
perpendicularis ad latus, erunt in proportionalita- 
tc Arithmetica, quorum differentia quadratum di- 
midia? balis;& ordine eandem habebunt rationem, 
quam latus, compofiitaex maiori fegmento curru 
dimidio minoris, & maius fegmencum . 

. ‘ ‘ SIT 
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SIT triangulum «quicrure IBM. cuius B 

latera «qualia IB. MB. bafisIM.cx cuius 
angulis ad oppofita latera, ad bafim dud« 
fint perpendiculares IP. MV. BF. fecantes 
fc in pundo R.ex didis propofit. 13. huius, 

& latera in pundis Y. P. ira vt redit IB. 

MB. fed« fint proportionali ter in V. P. 

Sinrq; BV. BP. maiora Tegmenta. VI. PM. 
minora, &PA. dimidium Tegmenti mino- j 
ris . Dico quadrata redarum BI. BF. IP. 
dfc in proportionalitate Arithmetica, cu- 
ius exedfus fit quadratum IF. Et efle , vt quadratum Bl.ad 
quadratum BF. & quadratum BF. ad quadratum IP.ita la. 
tus MB. ad redam AB. compofitam ex AP. medietate Teg- 
menti minoris, cum PB. Tegmento maiori ,& hanc ad ma- 
ius Tegmentum BP. 

ConnedaturAF. Quoniam PM. ex hypothefi, diuifa-, schal.ie.i. 
eft bifariam in A. & IM. bifariam in F. ent vt M A. ad AP. 
itaMF. ad FI. ideoqucparallel«erunt AF.PI.Rurfusqua- *• 6 • 
dratumIB. excedit quadratum BF.quadraroIF. Cum vero J" 
quadratum BF. fit aequale duobus redangulis FBR/BFR. 
fit autem rcdangulumFBR.arqualcredangulo IBV.ex 13. !»«>'«*• 

huius , & redangulum IB V. quadrato IP. vt Tupra propo- 
fit. 14. probatum eft, excedet quadratum BF. quadratum- m-ho/hs. 
IP.rcdanguloBFR.ideft quadrato IF. quod paulo anto x h . 
probarum eft efle «quale redanguloBFR. Igitur Quadra- IJ " U1UC ’ 
ta BI. BF. IP. Tunt in proportionalitate Arithmetica , quo- 
rum differentia quadratum IF.Qupd prius probandu erat. 

Prarereacumiquiangula fint triangula IBF. FBA.ob 
angulos redos ad FA. & «quales IBF. FB A. erit vt IB. ad t ^^!*^|* 
BF. ita BF. ad BA. igitur eft vt IB.ideft MB.ad B A.ita qua- 
dratum IB.id eft MB.ad quadratum BF.& conucrtendo.lt! 
quonia eft,vt Bl.ad IP. ita IP. ad PB.vt Tupra oftcnfum eft, * >h “*J** 
erit vt IB. Teu MB. ad PB. ita quadratu IB. Teu MB.ad qua- 10 ’ • 

dratum IP. Qgare ex «qualitate , erit etiam vt reda AB. ad 

F f redam 
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redam BP. ita quadratum BF. ad quadratum IP. Igitur 
quadrata BI.BF.IP. fehabentvt redas MB. AB.PB. Quod 
lecundo loco oftendendum erat . 

• . . • 4 . • . ; 

THEOREMA XIII. PROPOS. XVI. 

S I ex trianguli Ifofcelis angulis perpendicula- 
res fccent oppofita latera proporrionaliter : 
erit vt latus Hexagoni ad latus decagoni, ita 
latus ad maius Tegmentum ,• vt vero latus quadrati 
ad latus Hexagoni, ita maius iegmentum lateris, 
ad Tegmentum bafis;&vt latus quadratiad latus 
decagoni,ita lacus ad legmentum bafis ; denique 
vt latus Hexagoni , ad latus quadrati , ita maius 
fegmentum lateris ad totam bafim . 

S I NT in eodem triangulo IBM.Ifofceleex angulis fc- 
da latera proportionali ter, modo f»pc luperius inculca, 
to. Dico cfTe vt latus Hexa- • 

goni ad latus Decagoni, it;u 
IB. ad BV. & vt latus qua- 
drati ad latus Hexagoni, ita_. 

BV. adIF. &vt latus quadra- 
ti ad latus decagoni ita BI. ad 
IF. denique vt latus quadrati 
ad latus Hexagoni,ita IM. ad 
BV. , : • vi ■ ! 

Ac primum quidem aio re- 
dam IB.ad fegmcnrum maius 
rationem habere quam latus 
Hexagoni ad latus Decagoni . Nam fi componantur in v* 
f. i j. nam lineam redam duas lB.BVwtota reda fecundum extre- 
mam 
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mam ac mediam rationem fecabitur in B. eritque IB.maius 
Tegmentum, BV. minus; quare fi IB. ponatur Jatus Hexa- Schol ' s * ,J ' 
goni , erir B V. latus decagoni habebwnque ha? re&a? ratio- 
nem, quam latus Hexagoni ad latus Decagoni. 

>■ ' 

i Secundo,, centro F. diftantia FM. FI. deferibatur circu- 
lus fecans B. F. in X. & connettatur IX. Cum quadratura- 
VB. fita?quale re&angulo BIV. 

(vt 14 . huius probatum eft) & yJ* 

hoc re<ftanguloMIF.c?c ij.hu- /\ mJww. 

ius,rc<ftangulum autenv MIF. / x \ */ «*•»■ 

duplum eft quadrati IF. erit <• f. 

3 uadratum BV. duplum qua- vV 

ratilF. eft autem & IX. du- 

pium quadrati IF. «qualia igi- r j~ JM Sch#J . 47 ^ 

tur Tunt quadrata, itemque Ia-. \ / 

tcra VB. IX. fed IX. in circulo 

MXI. eft larus quadrati, IF. Ia. , 

tus Hexagoni , Igitur vt IX. latus Quadrati . ad IF. latus «. ,. 
Hexagoni, ita BV. ad IF. omS+ 

Tertio, Affumatur linea O. aqualis ipfi BI. & P. fpfi IF.. 

& dua- Q^R aquales ipfis BV. XI. ffatque vt O. ad P. ita. 

V^leit R. ad S. ftatuaturque ipfa BI. feu 
O. femidiamerer circuli, circa ipfam de- 1 

fcnpn/cu latus Hexagoni,* IF.fcuP.fe- , 

midiameter circuli MXI. &BV.feu Qda- 

tus decagom refpe&u femidiametri IB. . 

quod paulo ante probatum eft ; & IX. feu 
R. latus quadrati in circulo MXI. Quo- - I 

num fadhim eft vt O. ad P. ita Q^ad S. 1 

eru permutando , vt O. ad QJta P. ad S. O F O R f ' 

icd O.ad Q. rationem habet. quam Jatus ^ 

Hexagoni ad Jatus Decagoni, vt modo probatum eft , igi- 
tur P. ad S. rauonem habebit a quam latus Hexagoni ad E- 
• **- , Ff a tus 
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tns decagoni ,eritquc S. ineirtulo cuius Femidiameter eft 
IF. fcu in circulo MXI. latus decagoni in quo etiam re£hi_» 
R.fcu IX. cft latus quadrati. SedvtQ.aa$. ita R» ad S. 
cum «quales fint Q!& R. habet autem ft* ad S. rationettu ; 
quam Jatus Quadrati ad latus decagoni , & vt R. ad S. ita 
pofira eft O. ad P. ideft BI. ad IF. igitut vtlatuS Quadrati 
ad latus Decagoni ita O. ad P.lTeU Bl.ad IF» 

Denique quoniam ex fupCriOribus pro polit ioh ibus rt-* 
(ftangulumMIF. «quale eftre&angulo BIV. & re£hrtgii- 
lumBIV.qdadratoBV.eritrcdhrtguIumMlF.«quaJeqtfa* 
dratoB V*ideoque totum quadratum Ml.dUplUttl quadra- 
ti BV. fruplum autem eft quadratum laterisquadratbqua*' 
drato lateris Hexagoni . IgitUr vf latus Quadrati ad latui’ 
Hexagoni, ita IM. ad BV. Qu« omnia faerurit demon*’ 
ftranaa . 


THBOREMA XIV. PROPOS. XVII. 

I lfdcm politis Bafis ad minus figmentum Ia** 
teris i item maius Tegmentum perpendicula- 
ris lateris ad miniis petpendiculafis bafis; de- 
fiiqiic maius Tegmentum petpendicularis bafis, 
ad minus perpendicularis latetis habent rationem 
quam latus Quadrati ad latu* Detagbrii. 

In figtira ftiperiori . Dico bafim MI. ad thinus fbgrtidt- 
tum lateris IV. Itcfm maius fegmentilrii IR. pcrptndiciila- 
fislateris,ad RF. mitius fcgmehtum pcipendicUiitis bafis: 
denique BR. maius fegmentum ptrpfcndiclilarlS bafis ad 
RV . minu* fegmentum perpendicularis lateri*, hUiofienu 
habere quam latui quadrati ad latus Decagoni. Similia*, 
funt triangula BIF. IMP.obredtoiad F. 8: P. & «quales 
ad 1. Irf. item triangula IMP.IRF.ob communem angulum 
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adl.&re&osad FP. denique tdkngula IRF. BRP. ob x- 
qualcsad verticem R. & re&osad P. F. vt igitur BI. latus 
quadrati ad IFdatus Decagorti ( vtin propofirionc demon* 
ftratumeft) italM.ad MP. &IR.ad Rf. & BR. ad RP. 
Quod fuit probandum. , . 1 ,;. 

/ I ' . . 

THEOREMA XV. PROPOS. XVHL 

‘ * ... 4 » 

I lfdem pofidx ; Dico, maius fegmentum per- 
pendicularis bafls BR. ad maius perpendicu- 
laris laceris RI. rationem habere quam latus 
quadrati ad latus Hexagoni. 

C&fa tnittt paulo ante in pre^ i7.hiiiu$ bftenfa fintEthf- 
lla triangula IFR. BPR. it£m «milia cttam fiflt tfriattgtibL. 
BPR. BVR. ob a?qualeSabgulb$adB.&it*aosadPV.crit 
igitur vt VB. ad BR. ita FI. ad 1R.& permutando vt VB.ad 
IF. ita BR. ad IR. fed VB. ad IF. probata cft in propofitio- 
ne 1 6 . habere rationem qUamlatUs quadrati ad latus De- 
cagoni : igitur vt latus quadrati ad latus Hexagoni, ita BR. 
ad I R . Quod fuit dempnftrandum . 

_ THEOREMA fcVl. PROPOS. XIX. 

I M triangulo Ilolcele et cuius angulis perpen- 
diculares fecant oppofita latera propordona- 
liter i edam perpendiculares laterum ftfe pro- 
pordonalitcr lecartt, maiufquc Tegmentum cltab 
angulo ad pun&um conu&us» 

SiT rUrfus triahgulumTfofcclcs IBM. quale fpropo. 
fitum cft, at ftipcdOribus propofiuonibus deferipti inu 
cft * , ■ 

V Dico 


4 » *> 
i7- huius. 


4 - <■ 

1 6. huius. 
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Dico tam IP. quam MV. 
perpendiculares fccari propor- 
tionaliter in pundo, R. maiuf- 
que fegmenrumdfelR. minus 
RP. item maius MR. minus 
RV. 

Naraciim.faifta prima IM. ' 
cum fecunda MB. angulum 
$d M.Scab extremitatibus pri- 
ma:, & fecunda I, B. du<5te fint 
IP. BF. tertia & quarta con- 
currentes in R. pundfco , & fecantes oppofita BM. in P. & ' 
IM. bifariam in F. erit per. ip. huius vtMB. ad BP. id ele 
vt BP. ad PM. ita IR. ad RP. fed BP. cft maius fegmentum 
linea proportionaliterfc<fta?,PM. minus. Igitur etiam IR. 
cft maius fegmentum,RP.minus linea IP.proportion aliter 
Ie<fta. Quod erat dctnonftrandum. . . (;v ; 


THEOREMA XVII. PROPOS. XX. 

• • \ ■ .* • 

S I in triangulo Ilofccle cx cuius angulis per- 
pendiculares fecant oppofita latera propor- 
rionalirer , fegmcnmm minus perpendicula- 
risadbafim duplicetur; lecabicur aggregatum per- 
pcndicularis & minoris Iegmenti in pun&o coiv 
curfus proportionaliter, cuius minus fegmentum. 
erit duplum minoris Iegmenti, & maius , maius 
fegmentum perpendicularis. 


SIT uerum triangulum Ifofceks quale fa?pe fuperio- 
nbuspropofitioivbusdelincatum cft. Producatur perpen- 
dicidariS bafis BF. iri G. fintque RF. FG. arquales Dico 
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i 

BG. fcdam q/Tc in R. proportio- 
naliter,cuiu's minus Tegmentum 
GR. maius RB. Nam quia ex * 

1 8. propofitione rcrtij huius cft 
VtMP.adPB.itaFR.ad medie- . 
tatemipfiusRB.erit vt MP. ad 
PB. ita duplum FR. videlicet 
tota RG. ad totam RB. Te&a cft 
autem MB. in P. proportiona- 
liter, ex hypothefi, cuius mitius G 

Tegmentum MP. maius PB. Igi-' . 
tur & GB. Te&a ell proportionaliter in R. cuius minus Teg- 
mentum GR. maius RB. Qnoderat demonfirandum . 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XXI. 

. t ; ■< 

I N triangulo ifofcelc cx cuius angulis perpen- 
diculares lecant oppofita latera proportiona- 
litcr : medietas aggregati ex perpendiculari 
ad bafim minori eius icgmcnro eft arqualis ma- 
iori Tegmento eiufdem perpendicularis proportio- 
naliter j 

SIT idem triangulum ITofcelesquod Tuperiori propo-' 
fitione IBM. & produda FG. fit aqualis Tegmento FR. & 
connc&atur PG. item PV. Tecans BF.inH. Cum fint *- 
Quales BP. B\\ item BM. BI. paraUeke erunt MF. PH. ** *' 

& vt BP. ad PM. ita BH. ad HF» ideoque cum BM. fit 
Tcda proportionaliter in P. fitque maius Tegmentum BP. • 
minus PM. erit BF. Tc&a proportionaliter in H. maiuT- ». 14. 
que Tegmentum BH> minus HF. Dico HG. efle medie* 
tatem ipfius BG. aut arqualem ipfi HB* Cum enim PR. huius 
ad RF. rationem habeat quam latus quadrati ad latus 
Hexagoni ,cric quadratum PR. duplum quadrati RF.Ted 

etiam 
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etiam redtflgulum GRF. eft 
u 6 ' duplum quadrati RF. igitur 
squale eft quadratum PR. 

17. 6 . re&angulo GRF. ergovt GR. 
ad RP. ita RP. ad Rf. squi- 
6 ' angula igitur funt triangula., 

4 . g. GRP. PRF. vt igitur PR. ad 
RF. ita GR. ad RP. fed PR. 
i&huius. a< j Rp # ntionem habet quam 
latus Quadrati ad latus He- 
xagoni igitur GR. ad RP. ra- 
tionem habet quam latus Quadrati ad latus Hexagoni, 
ij. huius, vt vero latus Quadrati ad latus Hexagoni ita BR. ad 
RI. Vt igitur GR. ad RP. ita BR. ad RI. fed & squalis 
eft angVms ad verticem R. squiangula igitur funttrian- 
17. 1. § u k GRP. BRI. atque adeo angulus PGR. squalis an- 
gulo IBR. id eft RBM. parallels igitur funt PG. BI. 

*■ »• squalis PB. feu BV ipfi PG. ergo & parallela VG. ipfi 
.BM. &para!leIogrammumcftBPGV. in quo fe diametri 
PV. BG. bifariam fecant in H. eft igitur BH. squalis 
HG. Quod erat demonftrandum. 

COROLLA RIVM. 

H ltie confiat punitum tt. efee centrum circuli circos 
triangulum BIM. defer ipti , atque e Undem circulum 
tranfere per punitum G . N am quod centrum circuli dttfo trian - 
gulo ctrcumfcrtptt fit in re it a GB. patet ex Corollario prima 
terti} i guod tn punito H 1 . Confiat quia recta BG. diuifea efi 
trfariam in U, £kpd circulus tranfeat per. G. eodem modo 
probatur quia ex propofetionc ,ttB.UG. furit aquales , 
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THEOREMA XIX. PROPOS. XXII. 

I lfdem pofitis. Dico aggregatum BG- ck per- 
pendiculari BF. ad bafim,& minori legmcn- 
toFR. id eftFG. feu diametrum circuli circu- 
fcripti triangulo BIM. ad maius Tegmentum per- 

f )endicularis ad latus IR. rationem habere quam, 
atus Quadrati ad latus Dccagoni . 

Nam fi connc&atur MG.erit angulus BMG.re<ftus;rc$us 
autem eft etiam MFG.IgiturvtBM.ad MF.idefHatus qua- 
drati ad latus Decagoni , ita BG. ad GM. id eft BG. ad M R. 
(nam cum duo triangula MFG. MFR. habeant duo latera 
MFG. MFR. aequalia circa angulos re&os ad F. erunt bafes 
MG. MR. «quales) Quod erat &c. 

• # 

PROBLEMA IV. PROPOS. XXIII. 

. • * r 

S Vper data bah triangulum Ifolceles delcribe*- 
re , ex cuius angulis perpendiculares Teccnt 
oppo/ita latera, in qua: indduut,proportio- 
naliter. 

''SIT data in fecunda figura bafis IM. fuper qua opor- 
tet conftituerc triangulum lfofceles vtpropofitumcft. Pri- 
mo fit conftru&um triangulum BIM. in prima figura , nul- 
la data determinata linea , per 1 2. huius, in quo perpendi- 
culares MV. IP. fecentoppofita latera proportionaliter, 
-fintqjdelineataeaqua? 14. huius di&afunt. Hinc infecun- 
da figura diuidatur IM. bifariam in F. & centro F.diftantia 
FM. defcriptusfitcirculus 1XM. & fiat vt latus quadrati 
circulo infcriptibilisad latus dec agoni ita IM. ad MP. quar 
MP.in circulo aptetur ex pun&o M.qu« produ&a fecet du- 
&am ad IM.perpendicularcmFB. in B. ( fecabit autem eo 
cjuod angulus BFM. & acutusFMB. minores fint duobus 
• . / / ; ' Gg • MP: ’ 


8 . 4 . 
16 . huius. 


I. 


ij. pron. 
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redis ) 

& con— 
nedatur 
IB.fecas 
circulu 
in V. ite 
m MV. 

IP. fc- 

scho!.i j. cantes fe £ 
huius» inR.per 

quod tra 

fit ^perpendicularis FB. Dico in fecunda figura conftitutu 
efle fuper bafi data IM. triangulum Ifofcclcs IBM. in quo 
perpendiculares MV. IP. fecant oppofita latera BI. BM. 
proportionaliter. Cum enim triangula IMP.BMF.habeant 
3*. 3’ angulum communem ad M.&redos ad F.P. (*ft enim BF. 
perpendicularis ad IM. & IPM.in femicirculo redns)erunt 
xquiangula : igitur vt IM. id cft latus quadrati ad MP. id 
cft latus decagoni > ita BM. latus quadrati ad MF. latus de- 
cagoni ,fedetkim cft in prima figura BM.ad MF. vt latus 
7 . quadrati ad latus Decagoni s & in vtroque angulus redus 

ij.j. BFM. idcoquereliquornm vterque minor rcdorfimilia igi- 
tur funt triangula FMB. atque adeo tota MBI. in vtraque 
figura . Sed & fimilkcr feda funt : Nam vt BM.ad MI. in_, 
prima^ta BM. ad MI. in fccnnda,vt modo oftenfum cft s 8c 
-vt lM.ad MP. in prima ,rta IM. ad MP. in fecunda 3 igitur 
exaequali vtBM. ad IM. in prima ita BM.ad IM. in fecun- 
da,^ in prima feda cft BM. proportionaliter in P. ergo 
& infecunda. Igitur fuper data baft&c. Quod erat facien- 
dum. 

THEOREMA XX. PROPOS. XXIV. 

S I ex additione alterna duarum linearum qua- 
rum prima fit fegmentum minus, altera ma- 
ius 
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ius rc^acproportionalirer fe&a: fex magnitu^ 
dines ordine confli tuantuf qu;r terna: ordine-» 
continuo coniugantur : prima & fecunda coniu- 
«gatio in medietate Geometrica ; tertia in medie- 
tate quinta Geometrica: oppofita i quarta in Hat- 
monica proportionali tate confiftet. 

• Tria funt piaccipua medietatum genera , tefte Pappo A- 
lexandrino colkdionum mathematicarum libro. 3. prop. 
1 6. Geometrica , Arithmetica ^Mufica, qua: maxime vtilc* 
funt ad antiquorum le&iones, quibus Nicomachus Pytha- 
goreus & ali j nonnulli tres addiderunt,reccntiores adhuc 
quatuor alias :Gcometrica medietas eft 
cum tres quan titates eandem proportio- *. A B C X> E F 
nem habent: Arithmetica, cum trium fl fi f 
quantitatem eadem eft differentia, de 1 1 

qua fuperius plura. Harmonica quan- j 
do tres numeri ita difponuntur vt cade . . 
fit proportio maximi ad minimum , qua: 
differentis inter maiores duos, ad dif- p G Q 

feremiaminterduos minores . medie- •' 
tas veroquinrafeu Antigeometrica,vt . . L 

alias,omittarmis,cftcum vt tertius ter- **p ' 

minus ad fecundum, ita primi exceffus K N 

ad exceffu m fecu ndi . 

■j Sint igitur fex lincar recte quarum-. * , 

prima Adit minus fegmentu re£ts pro- > jvf :> 

portionaliter fe€te, fecunda B. maius t 

iegmentum eiufdcmrote eodem modo fc^s. tertia CP. 
conftituatur ex maiori & minori fegmento : Quarta DH.cx 
tertia & maiori fegmento : quinta EK. ex quarta & minori 
fegmento : fexta rM. ex quinta & rriaiori fegmento : Dico 
fi conjugentur ordinecontinuo terna; A. B. CP.& B. CP. 
DH. & CP. DH. EK. & DH. EK. FM. tres primas A. B. 

Gg 2 CP. 
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CP. itera tres fecundas B. CP. DH,’ e (Te in medietati 
Geometrica : tres vero tertia: conjugationis CP. DH. EK. 
effc in medietate Antigeometrica ; denique tres vltimas 
DH. EK. FM. effe in proportronafirate Harmohica 
• Primocum reda CP. fit compofira ex minori fegmento 
A.&rnaiori B.cortftat ex definit, j.^.efic vt A.ad B*ita B ad 
CP. Quod eft cfle iri propordopalitate Geometrica . 

Sccimdo abfeindatur DG. squalis ipfi CP. quoniam rc- 
<fta DH. conftatex reda CP. & fegmento maiori B. erunt 
•GH. & B. squales , & diuifa erit DH. in G. ptoportionali- 
ter cuius maius Tegmentum DG. squale ipfi CP. niinus 
GH. Cum igitur B. fit pofitum maius Tegmentum reda: 

CP. & reda CP. maius Tegmentum ipfius DH. quarunu 
vtraqueproportioiKiliterfeeatur^ didis Tegmentis erit ex 
conuerteme a. 14 vtB.ad CP. ita CP.ad DH.ideoquetres 
ilice reda: in medietate Geometrica conftituuntur . 

Tertio abfeindatur EQjequalis ipfi DH. erit QK. dif- 
ferentia ipfarum DH. DK. exfuppofitione , squalis mino- 
ri Tegmento A. & GH. differentia duarum DH. CF. iuau 
oftenfa eft squalismaiori fegmento B.& CP. DG. squa- 
les ac DG. maius Tegmentum reda? DH. proportionalitcr 
feds minus GH. vt tgitur media HD.ad Tegmentum maius 

DG. id eft ad minimam CP. ita DG. Tegmentum maius re- 
ds DH. ad GH. Tegmentum minus, fed etiam GH. diffe- 
rentia medis & minimae eft fegmento maiori B. & reda^ 
QK. differentia medis & maxinis Tegmento minoris A. s* 

. qualis vt igitur media ad minimam ita differenti^ mininis 
& medis ad differentia medis &maxims. Erit igitur con- 
uertendo vt tertius terminus CP.adfecundum DH. ita ex- 
Ceffusi primusQK.ad fecundum GH.qus definitio eft me- 
dietatis quintsapud Pappum,-' - 

Quarto ex FM. abfeindatur FN. squalis ipfi EK. & FL. 
ipfi DH.& FO. ipfi DG. Qyoniam LN. eft squalis ipfi 
QK. id eft ipfi A.ffc NM. adicdaeft squalis ipfi B. erit tota 
LM. squalas duabus A. B. id eft totilCP, Tou DG. maiori 

/ . » x •. > uem- 
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nempe fegmento DH. proportionaliter fe&* id eft ipfi FO. 
ipfi autem DH. eft «qualis FL. igitur etiam FL. feda eft 
-proportionaliter in O. cumque adie&a fu LM. maiori feg- 
mento DG «cmalisericFM. fefta in L. proportionaliter. T ' ' 3 
Patet igitur eflfe vt FM. totam ad FL. maius Tegmentum, 
jdeftad DH. minus extremum ita differentiam maiorum- 
NM.qu« eft «qualis B. maiori fermento ad QK. differen- 
tiam minorum, «qualem minori fegmento A. qu« eft ratio 
'Harmonica. Quare fi ex additione alterna &c. Quod erat 
demonft.andum. ; 

THEOREMA XXI. PRQPOS. XXV. 

• » 

T Rapezium habens duo latera parallela „ di- * 
uiditur a linea rcdla per angulos oppofi- 
tos dudla in duo triangula qu«e inter fc* 
eandem rationem habent quam latera oppofica- 
• parallela. , ; 

* * * 

• Sit trapezium ABDC. cuius latera AB.CD. parallela 
angulos oppofitos 
C .B. con fungat redfo 
CB. Dico efle vt AB. 
adCD. ita triangu- 
lum BAC. ad trian- 
gulum BDC. produ- 
•^aenimre<fta BA. fi 
opus fuerit , aut alia cx parallelisducatnr ex C. ad CE. per- . 

pendicularis CE. item ex B. ad CD. perpendicularis BF. cu 3 3^ 
CE. BF.fint paralie!» item BE.CF.ei it ECFB. parallelo- 

E rammum:«qualia igitur latera oppofita CE.FB. Triangu- *' *' 
>rum igitur BAC. BDC. «qualiseft altitudo CE. BF. Eft 
crgovtbafisBAladbafimDC. ita triangulum BAC. ad 
triangulum BDC. Quod erat. 

THEO- 
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.r T HEOREMA XXII. PROP. XXVI. 

I 

T Rapczia in cifdcm aut arqualiter diftanti- 
bus parallelis ita fc habent inter (e, vt duo 
latera vnius parallela * ad duo latera pa- 
rallela alterius. 

Sint trapezia ABCD. BCFE. EFGH. inter cafdem pa- 
rallelas AH. DH.&diuidantur a lineis redis DB. CE. FH. 
per angulos oppofitos 
cludis in triangula..» 
quar ( vt fuperiori dc- 
monftratur ) eandem 
habent altitudinem . 

Dico cflc vt AB.& DC. 
fimul ad redas BE. 

CF. fimpl ita trapezium ABCD. ad tragelium BCFE. 

$%. huius. Eft enim vt reda AB. ad redam DC- ita triangulum.. 
l8, *• ABC. ad triangulum A DC.& componendo vt AB. DC.fi- 
g mul ad DC. ita ABC.ADC triangula fimul , id eft , trape- 

. zium ABCD. ad triangulum ADC. Sc vt DC. ad CF. ita 
triangulum ADC. ad triangulum CBF. & vt CF. ad BE.ita 
triangulum CBF. ad triangulum EFB. & componendo vt 
CF. adCF. BE. fimul ita triangulum CEF. ad triangula 
CBF. EFB. fimul id eft , ad trapeziu BCFE.cu igitur oltert- 
fum fit effc vt AB. DC. fimul ad DC. ita trapezium ABCD. 
ad triangulum ADG.& vt DC.ad CF. ira trianguiu ADC. 
adtriangulpm CBF. & vt CF. ad CF. BE. fimul ita trian- 
>». r. gulura CBF.ad trapezium BCFE. erit ex cequo vt AB. DC 
fimul ad CF. BE. fimpl ita trapelitim ABCD. ad trapezium 
BCFE. 

. Wem demonftrabitur de trapezio EFGH. Quod erat &c. 

, * * v 

5 • ’ . ‘ J 

+ * * • * * . ... 

. COROL- 



Digitized by Google 



LIBER H II 

COROLLARIVM. 


*3 9 


E X demon sl ratis fupenort propojitione deducitur quod. 

Si Trapezium cuius duo latera parallela di ui dantur li- 
nea f cante v trumque latus parallelum : erunt partes ablata 
inuicem , vt duo latera parallela nonius partis ad duo latera 
parallela alterius. 

Si trape\tum j 1FFD . cuius duo latera AE. DF. parallelis 
qua diutdantur retia BC. Dico ejfe vt AB. DC. Jimul ad 
AE. DF. Jimul ita pars ABCD. ad partem BEFC. Hoccuiden- 
ter patet ex propojitione . 


THEOREMA XXIII. PROPOS. XXVII. 


S I in trapezio in quo duo larera parallela , a 
pundo in quo duo non parallela produda 
concurrunt ducatur reda , diuidens lineam 
redam vtrumque latus parallelum fecantem: ha- 
bebunt trapezij partes eandem rationem , quanu 
partes lateris vtriufuis paralleli a duda linea diuifi. 


Rurfus trapezium ABCD. fecetur reda EF.vtcumque & 
DA.CB.latera non parallela producantur dum coeant (po- 
nuntur enim non parallela) inH. & diuifa re.da EF. bifa- 
riam in K. ducatur reda HK. qua? produda fccct latus DC. 
in G. & latus AB. in I. Dico tflfc vt 
AI. ad IB. aut DG.ad GC.ira par- 
tem AFED. ad partem ErBC. 

Cum enim parallela? fint AB. DC. 
eafquefecent k.F. GI. redit; erit 
in tfiangulo KEG. angulus KEG. 
a?qualis alterno KFI. in tri. nguloKFI.& angulus GKF.s- 
qualis angulo FKI.ad vertic£.-ponitur aute FK. squalis KE. 
«qualia igitur (unt triangula KEG. KFI. Si igitur «quali- 
bus 


H 



i o. e. 
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*■ P ,on * bus triangulis KEG.KFI. addatur cSmunefruftu AIKED. 
erunt trapezia A IGD. AFED.aequalia.Eodcm modo often- 
detur trapezia BIGCJ8FEC. efle aequalia . Cum autem in 
triangulo HDC. du&afic lateri DC. parallela AB.& ex an- 
gulo oppofito H. re<5ta HIG. vtramque feccr pun&is I. G. 

Schol.4. 6. er j t n ^ i. ac j jjj, j ta DG. ad GC eft autem vt DG. ad GC. 
ita triangulum DHG. ad triangulum GHC. <5c vt AI. ad IB. 
ii. f. ita triangulum AHL ad triangulum IHB. erit ergo vt trian- 
gulum DHG. ad triangulum GHC.ita triangulum AHI. ad 
triangulum IHB. Cum ergo fit vt totum triangulnm DHG. 

, ad totum GHC. ita pars AHI. ad partem IHB. erit rcliquu 
trapezium AIGD. id eft AFJED.quod illi oftenfum eft ae- 
quale ad reliquum BIGC. hoc eft BFEC. illi aequale , vt to- 
tum triangulum DHG.ad totum GHC. fed vt DHG. ad 
id GHC. ita oftenfum eflcDG. ad GC. & AL ad IB. erit 
igitur vt DG. ad GC. aur AI. ad IB.ita pars AFED. ad par- 
•temBFEC. Quod erat &c. 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXVIII. 

• * . % 

S I duo trapezia duo latera parallela xqualia 
habuerint, verumque vtrique: erunt incerfe 
vt altitudines. 

Sint duo trapezia ABCD. HIKM. quorum latera oppo- 
fitaAB. DC. item HI. 

GK.parallelasfitquela- A F B 
tus AB. lateri HI. <5^ /r — — ~7 
DC. ipfi GK. «quale. /\ / 

Dico trapelia illa inter / 

feeflevtaltitudines.Du jq C . 
cantur diagonij AC. 

HK.diuidentes trapezia induo vtrinq* triangula , quae , vt 
patet ex progreffu a $. huius eandem vtrumque quam fuum 
' ' tra- 
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trapezium altitudinem habet, qua? fit illic FC.hic HM.Cutn 
ergo duo triangula HKI. ACB.bafes AB. HI. a?quales ha- 
beant,erunt inter fe vt altitudines FC. HM. Item qiya trian schoj.i.*. 
gula ADC. HGK. bafes DC. GK.a?qualcs habent erunt in- 
ter fevt altitudines FC. HM. ergo vt triangulum ACB. XI - r- 
ad triangulum HKI. ita triangulum ADC. ad triangulum^ . 
HGK.& permutando ac componendo & iterum permutan- 
do,vt trapezium ABCD. ad trapezium HIKG. ita triangu- 
lum ADC. ad triangulum HGK, eft autem probatum efio 
triangulu ADC. ad triangulu HGK. vt eft altitudo FC. ad 
altitudinem HM.igiturvt altitudo CF.ad altitudinem HM. 
ita trapezium ABCD. ad trapezium HIKG. Quod erat de- 
monftrandum . 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXIX. 

S I in trapezio habente duo latera parallela fc- 
&o vtcumaue re£ta linea tranfeunte per la- 
tera parallela abfeindantur minora latera ex 
maioribus, & rchduorum medietas accipiatur ie- 
rit vt vmnn ex minoribus lateribus cum medie- 
tate fui exceflus,ad alterum minus latus cum me- 
dietate eius cxcefliiSjita pars crapezij ad partem. 

Sit trapezium ABCD.cuius duo latera AB.DC. paralie- 
la , quoddiuidaturvt-' 
cumque linea EF. v- 

trumque larus paral- ^ - B IU 

lelum fecante.Abfcin- \\ > A VN) 

datur ex parte EA.ma» - \ \ 

ioriquam FD. rc&u ija U tTr 1 ® 

EG. reda? FD. «equa- h K ^ 

lis , & refiduum GA.diuidatur bifariam inH. &rc<5teGD. 
ducatur parallela HI. fecans AD.ia N. occurrens redi FD. 

H h pro- 
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FI. id cft ad EH. ita parallelogrammum EMLF.ad paralie. 
logrammum EHIF. . Igitur vt LF. ad FI. ita trapezium- 
EBCF. ad trapezium EADF. Quod fuit probandum . 

COROLLARIVM. 

E Adem fequentur f Utera AB. & DC . bifar i am divida n- 
t*r , & per punBa diuiftonum ducantur reda EF.paraU 
leLa , vt ex dcrnonftratione conjl at . 

' ' f 

LEMMA I. 

D 'V» triangula angulum angulo aqualem habentia , & cir- 
ca angulos aquales latus vnum lateri aquale 3 ratio- 
nem habent quam reliquum latus circa "\ 
angulum aqualem ad reliquum latus . 

Sint duo triangula ABC. DEF. qua 
angulos A. D. aquales habeant latera 

AC. DF. aqualia . Dico ejfe vt AB. ad 
DE. ita triangulum ABC . ad triangulum 
DEF. 1 

I 

Sint primum triangula ABC. 

DEF.reci an gula ad A.D. erunt 
AB. DE. eorum altitudines, cum 

igitur aquales Jint AC. DF. ex \ , Im g< 

hypothef^ent Vt AB. ad DE. ita 
triangulum ABC. ad triangu- 
lum DEF, .s \ . 



r.x 


Sint fecundo triangulo . _< 
ABC. DEF. obhquangula , 
Cr ducantur i» latera aquar 
Ita ^producta Ji opus fuerit, 
perpendiculares BH. EG. 
Quoniam aquales ponuntur 

anguli BAC. EDF. (JrecH 

■ • " • 1 ~ 

• * A. 


a.h... .iT-Sr;!. 
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jj' funt anguli ad HG. erunt in triangulis oxygonjjs reliqui HB A. 
DEG.tn amblygonqs BAN. EGD. aquales , quare triangula 
BH A. EGD . erunt aquiangula , erit que vt AB. ad BH.it a DE. 
lm 6 ' adEG & permutando vt A B. ad DE. it a HB.ad EG.fed vt HB. 
ad EG. ita triangulum ABC. ad triangulum DEE. (cum aquales 
ponantur AC. DE. & perpendiculares BH. EG.Jint illorum • 
triangulorum altitudines) igitur vt AB. ad DE.it a triangulum 
ABC. ad triangulum DEE. gutderat probandum . 

LEMMA. II. 


S I fuerit vt prima quantitas ad fecundam ita tertia ad 
quartam & iterum prima ad quintam ft vt tertia ad 
fex tomi erit prima ad fecundam & quintam fmul ,vt tertia 
ad quartam & fex tam fmul . 

Demonf ratum hoc eft i Guido Vbaldofe Marchiontbus mon- 
tis Mathematico longe clariffimo , primo 
in Lemmatis ante i 3 .propojitioncm Ar- 
chimedis de .tqueponderantibus : hinc 
lib. i.propoftione 6. de Cochlea , quod 
nos hic abeo mutuum fumimus ,vt fa- 
cilius nonnullas ft quentes propojtttones 
demonflremus . 

Sit vt A. ad E. ita C. ad E. & vt A. 
ad B. ita C. ad D. Dico A. ad EB. fmul 
tjfe , vt C. ad ED. (Quoniam enim e Ii vt A. ad E. ita C. ad E. 
erit conuertendovtE. ad A.itaF. adC.fd eitvt A. ad B.tta 
C. ad D. ergo ex aquali vt E.adB.itaF. ad D. quare compo- 
nendo fcut EB. ad B. ita FD. ad D. (Quoniam autem eft A ad 
B.fcutC.adF.eritconuertendovtB.adA.itaD. ad C. rur- 
fus igitur ex aquali vt EB. ad A.tia FD. adC.ac tandem con- 
uer tende A. erit adEB.vtC. ad ED. (Quod erat deme nitra» - 
dum. < \ 
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THEOREMA XXVI. PROPOS. XXX. 

S I triangulum ac trapezium duorum larerunj 
parallelorum angulum vnum vni angulo x- 
qualcm habuerint, & vnum latus circa an- 
eulurmcqualcm vni lateri arquale.-eritvtreliquu 
latus trianguli circa angulum xqualen: ad duo la- 
tera parallela trapezij , ita triangulum ad trapeziu. 

Habeant triangulum ABC. & trapezium BEFD. lateru 
BD. EF. parallelorum angulos ad B. E. & latera AB. BE* 
aequalia. Dico efie vtBC. ad BD. EF. fimul,ita triangu- 
lum ABC. ad trapezium BF.conne&antur ED. Quoniam 
parallela? funt BD. EF. erunt anguli BEF. id efl ABD. dt^ 

EBD. arquale$duobusrc&is:quarevna reda cft ABE. 

( compolitis videlicet 
AB.BE. & BC.BD.) 

Ducaturque perpen- 
dicularis A HG. fecans 
BC. acBD. in H. d^ 

EF. in G. Quoniam.. 

parallel* funt BH. EG. erit vt AB. ad BE. ita AH. altitudo 
trianguli ABC. ad HG. altitudinem triangulorum EBD. 
EDF.arqual.es autem funt ex hypothcfi AB. BE. a?quales 
jgiturfuntetiam AH. HG.erit igitur vt BC. ad BD. ita_. 
triangulum ABC. ad triangulum EBD. Rurfus quia ean- 
dem habent altitudinem tiiangula ABC. EDF. erit vtBC. j. 
ad EF.ita triangulum ABC. ad triangulum EDF. Cum_ 
igitur fit vtBC. ad BD. ita triangulum ABC. ad triangulu 
EBD. & vt BC. ad EF. ita triangulum ABC.ad triangulum 
EDF. erit, per Lemma 2. praxedens,vr BC.ad BD.EF. Iemmai 
fimul ita triangulum ABC. ad duo triangula EBD. EDF. pracedeui. 
fimul,id eft ad totum trapezium BF. Quod erat demon- 
ftrandum. 

THEO- 
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THEOREMA XXVII. PROPOS. XXXI. 

S I triangulum ac trapezium duorum laterum 
parallelorum angulum vnum vni angulo ar- 
qualcm habuerint : erit vt re&angnlum com- 
prehenlum fub lateribus trianguli aequalem angu- 
lum comprehendentibus, ad re&angulum conten- 
tum fub duobus lateribus trapezij parallelis tanqua 
vna linea recba, & latere tertio quod «quali an- 
gulo adiacet,ira triangulumad trapezium. 

Sit triangulum ABC. trapezium autem DEGF. haben- 
da angulos ABC. DFG. «quales . Dico efle vt redangu- 
lum ABC.ad redangulum contentum DF.FG.fimul & DF. 
ita triangulum ABC.ad trapeziam DFGE. Ducantur per- 
pendiculares AH. 

DI. & conncdatur 
DG. Qupniam.tria- 
gulum ABC.& reda- 
gulumfub AH. BC. 
lunt inter eafdenoL. 
parallelas , ac ean- 
41. x. dem bafim habent BC. erit rcdangulum fub AH. & BC. 
trianguli ABC. duplumreodcm modo triangulum fub FG. 
Dl. duplum erit trianguli FDG. & redangulum fub DI. 
DE. duplum trianguli DGE.quarc totum triangulum fub 
• , DI.& FG.DE.dupIum efltriangulivtriufqueF )G.DGE. 
id clltotius trapezij DFGE. Hinc quoniam «quales funt 
anguli ABH. DFI. & redi luntanguliad H.I. «quiangula 
j. 6 - funt triangula ABH. DFI. erit igitur vtBA. ad AH. ita- 
(pofita communi altitudine BC. ) redangulum fub AB. 
BC. ad redangulum fub AH. BC. & vt FD. ad DI. ita (po- 
lita communi altitudine vtraque DE. FG.). redangulum- 
fub FD. & DE. FG. fimul ad redangulum fub 2>I. & DE; 

FG. 
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FG. fimul. Quare vt re&angulum fub AB. BC. ad re&an- 
gulum fub AH. BC. ita rc&angulum fub FD. & DE.FG.fi- 
inul 3 ad re&angulum fub DI. & DE. FG. fimul , & confe- 
qucntium dimidia jVtre&angulum fub AB. BC. ( quod 
cllcnfumcft dimidium re&anguli fub AH.BC.) ira rc&an- 
gulumfubFD. &DE. FG. fimul ad trapezium DEFG. 
(quod etiam eft dimidium re&anguli fub DI.& DE.FG 3 fi- 
mul)& permutando, vtrc&angulum fub AB. BC. ad re- 
ttangulum fub DF. & DE. FG. fimu!,ita triangulum ABC. 
ad trapezium DEFG. Quod propofitum fuit demon ftrare. 

Demonftratur hoc Theorema a Pappo.Lemm.8.in i- 
Conic. Apollonij. ' 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXXII. 

S int parallela CE. FH. IL. quotcumque dirtau- 
tes aequali Ipatioita vt du&a AM. fecctur a 
parallelis in partes arquales CF. FI. fnuquo 
ijfdem partibus xquales AC. IM. ducantur AD. 
DG. GK. facientes re&ilineum quinque laterum- 
ADGKI. Dico triangulum AC. ad totnm re&i- 
Jineum ADGKI. efle vt re<5tam CD. ad redam* 
CD. bis j ad FG. bis & redam IK. femel. 

Vt enim CD. ad CD. ita triangulum ACD. ad feipfunu 
Rurfus vt CD. ad CD. & FG. fimul ita triangulum ACD. 
ad trapezium CG. ergo 
vt CD. ad CD.& CD. 

FG. ita triangulum* K 

ACD. ad triangulum., 

ACD. & trapezium-, 

CG. Rurfusquiaelt vt 
CD. ad CD. & CD. 

FG. ita triangulum* 

ACD. 



iy. f. 


30. huius. 


lenirm 1, 
ante. 

30. huius. 
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ACD. ad triangulum ACD.& trapezium CG. item eft vt 
. CD. ad FG. IK. ita triangulum ACD. ad trapezium FK.c- 

ame rit vt CD. ad CD. & CD. FG. & FG. IK. id eft ad CD. bis 

30. huius. FG.bisIK. femeljita triangulum ACD. ad triangulum-. 
ACD. ac trapezia CG. FK. ideftadtotumre&ilineura-. 
ADGKI. Quod erat demonftrandum . 

Idem continget fi fit plurium laterutti , femper enim qua» 
proportio CD. ad omnia latera duplicata pmer vltimum, 
quod ponitur fimplex ita triangulum ACD. ad omnia tra- 
pezia qua: componunt trapezium pluri laterum . 


THEOREMA XXIX. PROP. XXXIII. 

R Etentis ijs qua: luperiori propofitionepo- 
fita funt : ducatur etiam KM. ita vtfit te- 
(SHlineum quinque laterum incipiens a 
triangulo ACD. & definens in triangulum KMI- 
fintque anguli ad C. I. «quales . Dico efle vc CD. 
ad omnia latera duplicata, nempe adCD. bis FG* 
bis IK. bis , ita triangulum ACD. ad totum re&ili- 
ncumADGKM. 

VtenimCD.ad CD. bis FG.bisIK. femclita triangu. 
31. huius. j um ACD.ad totum rc- 

«ftilineum ADGKI. Ite 
vt CD. ad IK. ita trian- 
gulum ACD. ad trian- . 

1 gulum IKM. ( vt lem- 
mate 1. ante 30. demo- 
ftrauimus aquales enim 
funt anguli C. I. &*-„ 
quales MI. AC.) igitur vt CD. ad CD. bis, FG. bis IKfe- 
tncl , & IK. femel, feu etiam IK. bis ita triangulum ACD. 
ad totum trapezium ADGKM. Quod erat probandum. 
Atque idem omnino probatum in pluribus lateribus. 

» > THEO- 
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THEOREMA XXX. PROPOS. XXXIV. 

P R.a:ter ca qua: procedenti propofitione fup- 
pofuimusjit aliud trapezium AEHLLma- 
. ius priori ,-illudquc continens. 

Dico quod erit vtCD. bis FG. his& IK. femel ad CE. 
bis FH. bis IL.femc!,it.i trapezium ADGKl. ad trapezium 
AEHLI. Quoniam enim paulo ante demonttratum eft,sf- 
fc vt CD. ad C D. bis , FH. bis 
IK. femel , ita triangu- 
lum ACD. ad trapeziu 
ADGKJ. erit conuer- 
tendo vt CD. bis FH. 
bis IK. femel ad CD. 
ita trapeziu ADGKI. 
ad triangulum ACD. 
vt vero CD. ad CE. bis FH. bis & IL. femel , ita triangu- 
lum ACD. ad totum trapezium AEHLI. ( hoc enim ex fu- 
perioribus Lemmatis & 3 1. huius aperte fequirur,aut mo- 
do ojuo in 3 1. huius vh fumus deducitur)crit igitur ex ar- 
qualitatevt CD. bis,FH: bis,lL. femel, ita trapezium.. 
Az>GKI. ad trapezium AEHLI. Quod erat demonftran- 
dum. 

THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXV- 

S int eadem qua: in (chematefuperiorispropo- 
fitionis , & ducatur proterea LM. fintque an- 
guli ad C. I. aquales. Dico effe vt compo- 
fitam ex CD. FG. IK. ad compofitam cxCE.FH. 
IL. ita trapeziu ADGKM. ad trapezium AEHLM. 

Ii Vt 
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Vtenim CD. ad CD. bis , FG* bis IK.bis ita triangu- 
lum ACD. ad trapezium ADGKM. & conucrtendo. Item 
vt CE. ad CE. bis FH. bis IL. bis ita triangulum ACE. ad 
trapezium AEHLM.ex 
33. huius ; & conuer- 
tcndo:erit igitur ex ae- 
quali vt CD. bis,FG. 
bis , & I K. bis , ad CE. 
bis, FH. bis, IL. bis ita 
trapezium ADGKM. 
ad trapezim AEHLM. 

& priorum terminorum dimidia vt CD.FG.TK.ad CE.FH. 
IL. ita trapezium ADGKM.ad trapezium AEHLM.Quod 
opoi tuitdemonftrarc . 

THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXVI. 

S I duo ttapezia duo latera parallela propor- 
tionalia nabuerint: erunt inter fe vt redan- 
gula fub quouis laterum parallelorum pro- 
ortionalium. & altitudine trapeziorum compre- 
enfa. 

Sint duo trapezia ABCD. EFGH. quorum latera BC. 
AD.itemFG. EH. parallela, itemque proportionalia i ita 
vrfit AD.adEH.vt 
BC- ad FG. fintque 
altitudines trape- 
ziorum perpendi- 
culares ad vtrumqj 
latus trapezij BP. 

FQtPico efle vt re - 
Aangutum fub CB. 

BP.adredfcangulum 

fub GF.FQjiut vt rc&angulu fub DA. BP.adrc&anguIum 

iub 
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fub HE.FQJta trapezium ABCD. ad trapezium EFGH. 
Ducatur ipfiKD. parallela BN. &ipfiIH. parallela FO. 
Item ipfi KD. parallela AM. & ipfi IH.parallela EL.occur- 
renreslatcribus parallelis trapezij produftis fi opus fuerit 3 
illa* in pun&is N. M. ifia? in O. L. 

Quoniam in triangulis KAD.IEH. latctibus AD. EH. 
parallela? funt BC. FG.ex hypothefiierunt triangula K A D. 
KBC. inter fe ; item IEH. IFG.inrer fe fimilia, Rurfus quia 
eft vt AD. ad EH. ita BC. ad FG. erit permutando vt A D. 
ad BC. ita EH. ad FG. Cum ergo fuper duabus A D. BC. 
fintcotiftituta duo triangula fimilia AKD. BKC.& fuper- 
duabus EH. FG. duo itidem fimilia EIH.FlG.erit vt trian- 


Corof.4-#. 


gulum AKD. ad triangulum BKC. ita triangulum EIH.ad - 
triangulum FIG.& permutando. Quare cum fit vt totum 
triangulum AKD. ad totum E1H. ita pars BKC.ad partem 
FIG. & reliquum trapezium ABCD* ad reliquum trapeziQ # f 
EFG H. erit vt totum AKD. ad totum EIH. Infupercumin 
triangulis AKD. EI H.dudtefint ad latera KD. 1H. parui 
JeheBN. FO.erunt triangula KAD.BAN.itemIEH.FEO. Corol.4.<- 
fimilia; item cum fit vt AK.adKB.ita AD. ad BC. & vt 
AD. ad BC ita EH. ad FG.ex hypothefi,& vt EH. ad FG. 
ita El.ad IF.erit vtAK.ad KB. ira EI.adIF. & per con- 
uerfionem rationis vtAK. ad AB. ita EI. ad EF. Quare_, 
cum fuper duabus A K. AB. & fuper duabus EI. EF. con- 
ftituta fint illic duo triangula fimilia KAD. BAN. illic 
IEH. FEO.fimilia ; eritvttriangulum KAD, ad triangu- »• 
JutnBAN ita triangulum IEH. ad triangulum FEO. & 
permutando vt triangulum KAD. ad triangulum IEH. ita 
triangulum BAN. ad triangulum FEO. elt aurem trape* 
zium ABCD.ad trapezium EFGH.vt triangulum KAD.ad 
triangulum IEH, efgo etiam etit trapezium ABCD. ad 
trapezium EFGH. vt triangulum BAN. ad triangulum^ 

FEO » & permutando . Qnarc cum fit vt totum trapezium 
ABCD. ad totum trapezium EFGH.ita pars BAN.ad par- ' 9 J ' 
tem FEO. & reliquum pamllelogramtnum BCDN. ad te- 
li z liquum 
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liquumpa-rallelogrammum FGHO. erit vt totum trapcziu 
u ABCD. ad totum trapezium EFGH. at parallclogrammo . 
BCDN. aequale cft paralielogrammum fub CB. BP. & pa- 
rallelogrammo FGHO. squale eft parallelogrammutn fub 
GF. FG. erit ergo vt rc&angulum fub CP. BP.ad re&angu- 
lum fub GF. FG. ita trapezium ABCD. ad trapezium.. 

6 HFGH. Denique cum fitvt AD. ad DN. ita AK. ad KB. 
l ’ fquodpofitsfintparallclsBN. KD.)&vtAK. adKB.ita 

oftenfum cft fupra EI. ad IF.& vt EI. ad IF.ita EH.ad HO. 

( ob parallelas pofitas FO.IH. ) erit vt AD.ad DN.ita EH. 
ad HO.fcd vt AD.ad DN.ita paralielogrammum MADC. 
j ad paralielogrammum BCDN. &vt EH.ad HO.itaparal. 

lelogrammum LEHG. ad paralielogrammum FGHO. vt 
igitur paralielogrammum MAz>C. ad parallelogrammnm 
BCDN. itaparallclogramfi LEHG. ad parallelogrammu 
FGHO. & conucrtendo ac permutando, vt parallclogranw 
inum BCDN. ad paralielogrammum /*GHO. ita paral- 
ielogrammum MADC. ad paralielogrammum LEHG.Eft 
autem oftenfum paulo ante efle vt paralielogrammum- 
BCDN. ad paralielogrammum FGHO. ita trapezium^ 
ABCD. ad trapezium EFGH. ergo vt parallclogramnulm 
MADC. ad paralielogrammum LEHG. ita trapezium.. 
ABCD. ad trapezium EFGH. led parallelogrammo 
3 *• MADC. eft squale paralielogrammum fub DA.BP.& pa- 
rallelogrammo LEHG. squale paralielogrammum lub 
HE.FQjrt igitur rcdangulum fub DA. BP. ad rc&angu- 
lumfubHE. FQ^ ita trapezium ABCD. ad trapezium 
EFGH. Igitur fi duo trapezia &c. Quod erat demonftrao» 
dum . 

[COROLLARIVM. I. 

C olligitur ex probatis in propo [itione trape\ta ABCD. 

EFGH. effe vt triangula AKD . EIH.tjfua eX lateribus 
non parallelis in vnum puntfum produlfis , dr vno laterum 
parallelorum funt : item eadem ejfe vt paralklogramma,qu4 

vtro- 
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viroris Uterum par alie lorum , & viroris non par nile lorum-» 
conflant . demonftratum enim ejl ejfe vt parallelegr animum 
BCDN. ad parallelogrammum FGHO.&vt parallelogram- 
mum CDAM. ad parallelogrammum GHEL. ita trapezium 
ABCD. ad trapezium EFGH. idemque fcquetur ft f amantur 
parallelogrammafub CB. BA. & DA. AB. aut fub GF. FE. 
& HE. EF. vt inducenti mamfeflum cfl . Denique ejfe vt 
triangulum B AN . ad triangulum FEO. tla trapezium ABCD. 
ad trapezium EFGH . hac enim omnia cx progrejfu demon - 
ftrationis tndnifefia Jitnt. • ■ ' . ’ • • - • - s 


THEOREMA XXXIII. PROP. XXXVII. 



'Rapezia quorum duo latera parallela , & 
vtrumque vtriq j proportionalia ; habent 
rationem eam qua? componitur ex pro- 
portione iaterum homologorum & proportione 
altitudinum. 

? Sint j v t in fuperiori , duo trapezia ABCD. EFGH.quo- 
hun latera BC. AD. item FG. EH. parallela a itemque pro- 
portionalia i ita vt 
fit AD. adEH. vt 
BC.adFG.fintquc 
altitudines trape- 
ziorum perpendi- 
culares ad vtrum- 
que latus trapezij 
BP. FQj_ Dico ra- 
tionem trapezij ABCD. ad trapezium EFGH. eflecom- 
pofitam ex ratione AD. ad EH. &cx ratione BP. ad FQ^ 
aut ex ratione BC. ad FG. & ratione BP. ad FQ^ Vt enim « pr*ce. 
trapezium ABCD. ad trapezium CDEF. ita retfan- dcmi - 
gulum fub DA. BP. ad re&angulum fub EH. FQ^ 

^ rcflangulum fub GB. JJP. ad re&angulum GF. 

FQ. 
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i j 4 Curui ac rc Ai prop6rtio promota. 

13 • *’ FQJllorum vero re&angulorum ratio compofitaeft ex ra- 
tionibus AD. ad EH. &BP. ad FQ^. aut ex rationi- 
bus BC. ad FG. & RP. ad FQJgitur ratio trapezij ABCD. 
ad trapezium EFGH. compofita eft ex rationibus AD. ad 
EH. & BP. ad FQjtut ex rationibus BG. ad FG. & BP. ad 
FQ^Quod erat dcmonftrandum . 

THEOREMA XXXI V. PROPOS. XXXVIII. 

T Rapczia qua: duo latera parallela, eadem- 
que proportionalia , & angulum angulo 
itqualem habent funt vt retlangula fub 
lateribus homologis , & lateribus non parallelis 
qua: a:qualcm angulum continent* comprchenfa. 

SINT vtinfchcmatc pertultima? huius duo trapezia^ 
ABCD. EFGH. quorum latera BC. AD. item FG. EH.pa- 
rallcla, itemque proportionalia, ita vt fit AD. ad EH, vt 
BC. ad FG.fintque pra?terea anguli ad D.H. ideoque etiam 
* 9 ' J ‘ anguli ad G. C. Dicoefic vtrc&anguiumfub AD. DC. ad 
rcftangulum fub AH. HG. Item vt re&angulum fub BC. 
CDad re&angulum fub FG. GH. ita trapezium ABCD.ad 
trapezium EFGH. Ducator ipfi KD. parallela BN. & ipfi 
IH, parallela FO. Item ipfi KD. parallela AM.&ipfi IH. 
parallela EL. occurrentes lateribus parallelis trapezij 
prodaris li opuS ruerit in pun&is N. M. & O. L. pa- 
rallclogratttmaeruntMD. LH.aK|uiangulaob angulos a?-* 
quales D. H.Itcmparallclogramma «quiangula erUht BD. 
EH. ob «quales aftgulos ad C. G. erit igitur, ex his qu* de- 
monftraurt Pappus lib.7. Mathem.it. CollcCtlonum pro- 
Schol.jj.6. pofit. i7^.dcabeoClauius Schol. in »3.5. nropofit. 5. vt 
rciftangulum fub AD. DC. ad redangulum fub EH. HG. 
icaparallelog^animum MO. ad paralleiogrammutti LH. Sc 
vt re&angulum fub BC. CD. ad rctUnguium fub f G* GH. 

ita 
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ita parallelogrammum BD. ad parallelogrammum FH. fed 
vt parallekgramuni MD. ad parallelogrammum LH. &vt 37 ’ 
parallelogrammum BD. ad parallelogrammum FH. ira- 
trapezium ABCD.zd trapezium EFGH. Igiturvttc&an- 
gtilum fub A D. E>C . ad re&angulum fub E Jd. HG. & vt re- 
tfangulum fub BG CD. ad reCtanguJum fub FG. GH. ita- 
trapezium ABCD. ad trapezium EFGH. Quod propofitii 
trat dcmonilraic. 


THEOREMA XXXV. PROP OS. XXXIX. 

• ' . ' i . • 

T Rapezia qux duo latera parallela, eadem- 
C 3 UC proportionalia , & angulum angulo 
aequalem habenc,* furnt in ratione coropo— 
lita cx ratione laterum homologorum ,& ratione 
laterum circa angulum «qualem : item cx ratione 
laterum non parallelorum angulis «qualibus ad- 
jacentium , & cx ratione cxcelluum laterum pa- 
rallelorum. 


Sint eadem omnia qu« luperiori. Diro primo rationem 
trapefe»; ABCD.ad trapezium EFGH. eflfc compofitarn ex 
rat Jone A D. ad EH. & CD. ad GH.Item ex ratione BC ad 

FG. & CD. ad GH. ratio enim paraiJelogrammi MD. ad 
parallclogrammum LH.compo/ita eft tfx rationibus AD. <• 
ad EH. & DC.ad HG. Item ratio paralieiogrammi BD.ad 

FH. compofita eft ex rationibus BC. ad FG.& CD ad GH 

ytawemparailelogrammumMD.adparaikJogrammum S!‘ i7 ' 

LH. & vt paralklogrammum BD, ad parallelogi ammuuu 
FH. ita trapezium ABCD.ad trapezium EFGH. igitur ra- 
tio trapezij ABCD. ad trapezium EFGH. compc Era e/1 cx 
rationibus AD. adEH. 4CD< ad GH. Itemqire cx ratio- 
nibus BC. ad FG. & CD. ad GH. 


•Sint 
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i. j d Curui ac re&i proportio promota^ 

Sint fecundo anguli ad A. E. «quales. Conflat AN. ef- 
feexcefTum quo latus A D. alterum parallelum BC.fuperat, 
j 4 , cum in parallelogrammo BD. arqualia fint aduerfa latera». 
ND.BC.codcinmodoEO. excdTus eft quo EH. fuperat 
FG. & latera BA. FE. latera funt in fuis trupczijs oppofitis 
CD. GH. non parallela, angulisa;qualibus A. E. adiacen- 
tia . Dico rationem trapezij ABCD. ad trapezium EFGH. 
Scholimj componi ex rationibus AB. ad FE. & AN. ad EO. Cunu 
tf.propofit.i.enim triangula BAN.FEO.a?qualcs habeant angulos ad A. 

E. habebunt rationem compofitam ex rationibus BA. ad 
huius! 37 FE.& AN. ad EO. Vt autem triangulum BAN.ad triangu- 
lum FEO. ita trapezium ABCD. ad trapezium EFGH.igi- 
tur trapezij ABCD. ad trapezium EFGH. ratio compo- 
nitur ex rationibus AB. ad EF.& AN. ad EO. Quod fe- 
, eundo loco propofitum erat : igitur trapezia qua? duo latera 

parallela &c. Quod oportebat demonftrare . 


THEOREMA XXXVI. PROPOS. XL. 


S I circa duas perpendiculares quarum altera 
alterius fit dupla circuli deferibantur: re&* 
ex centris ad punda fedionis dudx efficiunt 
angulum redum . 

Perpendiculares fint TC. CE. ad pun&um E. illa huius 
dupla, & ex A. D. 


B 


K E 


centris , qux diui- 
dunt redas TC.CE. 
bifariam, duo circu- 
li fcccnt fe in F. 

& ducatur DF. AF. 

Dico tam angulum 
ACD.quam AFD. 
efleredum. Quoad 
angulum ACD. id conflat ex deferiptione . Ducatur DM. 

• • pa- 
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parallela ipfi CT.fecanscirculuEFC.inL. & redam AF. 
in M. & ducatur ad CI. perpendicularis AB. Item connc- 
danturchord* TF. FC. FE. Quoniam anguli TFC. EFC. 
funt in femicirculis , rcdifuntrVna igitur reda ellTFE.Vt *• 

ergoTF. ad FC.itaFC.ad FE. Quare fimiles funt arcus g 4 ' 
maioris ac minoris circuli nimirum FBT. ipfi FLC. & FC. ionma. r. 
ipfi FE. sequalcs igitur anguli FAC. FDE.Quoniam autem 
rcdifuntEDM. CAB. ex defcriptionc,ideoque arqualcs 
demptis aqualibus FAC. FDE. remanent sequales FDM. 

FAB. fcd&arqualcs funt FMD. FAC.(ctim enim ex dcfcri- ** J - 
ptione duo anguli ACD. MDC.fint redi erunt MD. AC. l8, *• 
parallella?)a?qua!csigiturfuntduoanguli FDM. FMD. 
duobus FAB. FAC. id eft redo BAC. Quare & redus eft 3l . 
jeliquus DFM. Quod probandum fuerat. 

COROLLARIVM. I. 

H inc conii At tAm retiam AE. t Angere circulum EFC. in 
F. quam retium DF. circulumCFT . in eodem puntlo 
F. Nam quoniam diametri funt AF. DF. & angulus retlus 
AFD. tam retia AF. cadet extra circulum EFC. quam retia 3 • 

DG. extra circulum CFT. fluar e ditlos circulos tangent. • 

COROLLARIVM. II. 

R V rfus manifellum eft tam chordam T F. chorda FC.quam 

chordam FC. ipftus FE. ejfe duplam. Nam vt TC. 8 - 6 
ad CE.ttaTF. ad FC. cr FC ad FE. fe d ex hypotheft dupla 
e fi T C. ipftus CE. igitur & dupla esi TF. ipftus FC.de FC . 
ipftus FE. 

COROLLARIVM III. 

D Enique probatum eft arcus FBT.FLC.itemFBC.FF.de 
FB. FL .. ejff ftmiles , vt txprogrejfu demonftrationis 
apertum eft . K k P R O- 
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PROBLEMA V. PROPOS. XLI. 

✓“''v Vadrantem in duos arcus inaequales ita di- 
\ M uidere vt finus verfus minoris arcus,finus 
verfus maioris , finus re<5tus minoris , finus 
rc&us maioris, ac finus totus propor- 
tionem Arithmeticam continuam ab vnitate inci- 
pientem & vnitate differentem habeant. 

Ducantur dux perpendiculares CT. CE. ad pundium.» 

C. quarum illa huiusfit dupla quibusdiuifis bifariam in A. 

D. centris A. D. deferipti circuli fccent fe in F.& du&a AB* 
perpendicularis ad CT. auferat Quadrantem BC. Dico 
Quadrantem BC. fc- 

< 5 tuin cfle in F. vt pro- j K E 

ponebatur. Ducan- 
tur finus rc&i FI.FH. 
ille minoris , hic ma- 
ioris arcus: Item con- 
tinuetur IF. in G. erit 
FG.finus re&us arcus 
EF. < 3 ^ conne&atur 
EB. qua? vtrumquo 

circulum tanget in E. B. critque AE. quadratum, Sc omnes 
figura? quadrilatera? interiusdeferiptx erunt parallclogra- 
ma rcCtangula, Cum igitur fimileslint arcus FE.FOC.c- 
rit vt TC. ad CE. ita finus rectus HF.arcus FOC.ad linum 
i.Aitroiab. re&um FG. arcus FE. fed TC. ipfius CE. dupla elt cx hy- 
claums. pothefi, igitur HF. ipfius FG. id eftHC. illi a?qualis,du- 
icmmil, plus cft , icd & CH. finus verfus arcus FOC. duplus elt re- 
da: GE. finus verfi arcus FE.id elt ipfius Bl.feu FK. (prodii 
da HF.in K.)eft igiturEG. ad CH.vt i.ad 2 .& CH.adHF. 
vt 2. ad 4. ipfi autem HF. ii addatur FK. id elt EG. erit tota 
HK. id eft CE. feu AC^finus totus quinque partes, & CA. 

id cft 
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id eft IG. fi dematur CH. id eft GF. dua? partes remanebit 
FI. trium partium. Igitur BI. efl vnius partis CH. duarum 
FI. trium FH. quatuor AC. feu AB. quinque . Eft atitciru 
IB. finus verfus arcus FB.CH.finus verfus arcus FQC. FL 
finus re&us arcus FB. FH.finusre&usarcusFOC. & AC. 
/mus totus. Igiturfa&um eft quod propondaatur, 

t 

$ C HOLIVM 

E X hac proportione quam piarim* problemata ab (olui pof- 
fttnt , tot fcilicet quot connex oncs , fi a comugationes ho- 
rum numerorum I. 2. 3. 4. 5. quibus fingula Itnea B f. CH.FI. 
FH. AC.refpondent , fieri pojfimt. Nam filgadr antis ABC. 
Arcus CB. inF. ita ficaturvt 

r 1 HI. cum CH. fint aquales ipfi F[. 

2 BI. cum FI. fint aquales ipfi FH. 

3 BI. cum FI. ipfius CH. & CH. cum 
FH. ipfius FI. cr FI. cum AC. ipfius FH. 
ty BI. cum AC. ipfius FI. fint dupla . 

4 AF. cum FH. ipfius FI. tripla , & ip- 
fius BI. noncuplt exifiant^atque huiufimodi 
alta problemata formari poffunt. Ex regu- 
lis enim combutationum inter quinque res ad ^oo.pofiunt 
fieri diuerfit compofitioues , qua fingula fingatis problematis 
materiam prabent , vt inducenti aperte conflat . 

Pojfit etiam problema proponi boc modo . Intra .Quadra- 
tum punclum defignare in quo dua lateribus quadrati paral- 
lele fi fi inteficanteSiCr in difla latera terminata tn qua tuor 
figmenta ita di ut dantur vt ea cum una habeant proporttonins 
Arithmeticam continuam ab vnttate incipientem , & vnita- 
te differentem . Nam fi intra quadratum ABEC. deficri- 
batur Quadrans ABC. dr fimicirculusEFC. fifie inF.fican - 
teSyCF ducantur GFI. KFH. lateribus quadrati parallelajia- 
bebunt rcftaKF. FG. FN. FH.KH. proportionem continuam 
quam 1. 2. 3.4. 5. vt exdemonftratione fuperion apparet. 

' Kk 2 PRO 
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1 60 Curui ac rc£i proportio promota . 
PROBLEMA VI. PROPOS. XLII. 

Q Vadrantem ita diuidere vt fccans arcus 
maioris cum tangente fit tripla finus to- 
tius , & fecans minoris arcus cum tangen- 
* te fit dupla finus totius. 

Piat eadem conftrudio qua: fuperiori problemate , & prx- 
terea producatur AF. dum redam BE. lecer in N. & CE. 
procludam in O. erit BN. tangent arcus minoris BF.\_ 
AN. eius fecans .• item erit CO.tangcns arcus maioris FC. 
& AO. fecans eiufdem arcus. Di- 
co AO. OC.fimul effe triplam AC. 

& AN. NB. fimul duplam eiufdem 
AC. fimilia enim funt triangula- 
AHF. ACO. Item AIF.ABN.qua- 
re & latera proportionalia habent, 
ideoque vtfunt FA. FH. fimul ad 
propofit. AH. ita AO. OC.fimul ad CA. at FA.FH. ad AH. ratio- 
precedenu. ncm habeut quam 9. ad 3.ideftquam 3. ad 1. Igitur AO. 

OC. fimul ad CA. rationem habent quam 3. ad 1. Eodem 
modo oftendemus cum AF.FI. ipfius IA. fint dupla: ex pro- 
cedenti , etiam AN. NB. ipfius AB. efie duplas. Quare 
quadrantem ita diuifimus &c. Quod erat faciendum . 

COROLLARI VM. 

M AnifeHum efi ex hattenus detnonfiratis ftnttm totum 
AC. tangentem CO. & fecanteen AO. ejje in propor- 
tione Arithmetica qua e fi in his numeris 3. 4. J. funt enim 
oh fimilitudtnem triangulorum AHF. ACO. tres rett* AC. 
CO.AO. tribus AH. HF. AF. proportionales jfiavero habent 
j.kuus . rattonemi Arithmeticam dittorum numerorum 5 eandem igi- 
tur habent & illa . 

Fodem modo probatur tres Ati. BN. AN. effe vt hos nu- 
meros 
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meros 4. 3. 5. quod hunc rationem habeant tres illis propor- 
tionales ritta AI. IF.AF. J$uarc fiptcm linea BI. CH.FI. 
FH. AC. CO. OA. erunt in continua proportione iftorum nu- 
merorum 3. 6.9. 12. 1 5 . 20 . 25 . 

TROBLEMA VII. PROPOS. XLIII. 


03 


Vadrantcm ita diuidere vt finus vcrfus ar- 
cus (it o&aua pars finus totius. 


Sit quadrans A BC. in quo fumatur chorda CP.*qualis 
medietati finus totius CA. & demittatur in CA-pcrpen- 
dicularis PR. id 
eft finus redius ar 
eusPC. cuius fi- 
nus verfus CR. 

Dico CR. clTe o- 
dhuam partem-, 
ipfius AC.Perfi- 
ciatur femicirculus CBS. & conne&atur SP. Quoniam an- 
guIusSPC.redhiscft } vt& angulus PRC. erit vt SC. ad *!" 6 . 
CP.itaPC.ad CR. eft autem CP. ex hypothefi medietas 
femidiametriCA. atque adeo quarta pars totius diametri 
SA. Igitur etiam CR. eft quarta pars ipfius CP. ideoque 
ipfius C A. odUua pars . Quare quadrantem ita diuifimus 
&c. Quod facere oportebat. 



COROLLARIVM. 

H inc confiat fi chorda fit finus totius dimidia para >fi - 
nurn verfum efie otfauam partem eiufdem finus 
totius . ' 

THEO- 
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THEOREMA XXXVII. PROPOS. XLIV. 

S I a pundo rcdx datx , in quod reda per- 
pendicularis incidit duxredx xqualesninc 
inde accipiantur, & ad cuiufuis extremum., 
cx quouis perpendicularis pundo ducatur fubten- 
dens angulum redum,ac fubtendenti xquaiisin 
data reda cx pundo incidentix accipiatur : erit 
redangulum fub tota accepta vna cum exccflu 
fubtendentis, & dido exceflu comprxhenfum x- 
qualc quadrato perpendicularis inter pundumin 
ea acceptum , & pundum incidentix compre- 
henfe. 


Sit data reda AB. ex cuius quolibet pundo C ducatur 
perpendicularis CD.item in ea fumantur du? partes arqucu 
JesCA.CB. &a quolibet pundo C. in perpendicula-* 
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que adieda eft feda AE. erit redangulum EE A. vna cnuu. 
quadrato A C. «quale quadraro C E.hoc eft quadrato DA. 
( «quales enim ponuntur CE. DA. ) eft autem quadratum 
DA. «quale quadratis DC. CA. igitur redangulum BEA. 
vna cum quadrato AC.eft «quale quadratis AC.CD.Qua- 
re ablato communi quadrato AC. remanebit redangulum 
BEA. «quale quadrato C.D. Quod erat dcmonftrandum. 

COR OLLARIVM. 

Vod fi fumatur ipfi CE. aqualis CH. & fubtendenti 
DE. aqualis CE. erit rurfus r eft angulum HEE. qua- 
dratoDC. aquale > ideoque reftangula BEA. HFE. in- 
ter fi aqualia . Idemque continget fi plure s refta hoc mod» 
accipiantur . 

THEOREMA XXXVIII. PROPOS. XLV. 

I lfdem politis : fi per tria punda ADB. tran- 
feat circulus ADB. & producatur DC. per 
centrum O. in circunrerentiae pundum L. 
Dico redangulum AEB. ad quadratum AC. efle 
vt redam DC. ad redam CL. 

Redangulum enim DCL. rc<ftanguloACB. id eft qua- 
drato AC. «quale eft (ponitur enim AB. bifariam diuifa_. 
ia C.)pofita autem communi altitudine DC. erit quadra- 
tum DC. ad redangulum DCL. id eft 3 ad quadrarum AC. 
vt reda DC. ad redam CL. fed quadratum DC. oftenfhm 
eft in fuperiori propofitione «quale redangulo AEB. Igi- 
tur vt redangulum AEB. ad quadratum AC.ita reda DC. 
ad redam CL. Quod fuit dcmonftrandum . 


THEO- 


6. f. 
47. i: 


31 - 3 ‘ 
i* fi 

3 8. huius. 
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THEOREMA XXXIX. PROPOS. XLVI. 


P Onantur adhuc ea omnia quxfuperioripro- 
pofitione & redtx CD. ducatur ad circu- 
lum aequalis EM. Dico a re&a EM. circu- 
lum tangi in pun&o M. 

44. huius. Quoniam re&angulum BEA. aquale eft quadrato DC 

j pron & quadrato DC. ponitur aequale quadratum EM.erit qua. 



dratum EM. re&angulo BEA. «quale , igitor reda EM. 

57. j. circulum tanget in M. Quod erat probandum. 


COROLL ARIVM. 

Q Vod fi fumantur CE. Cff. ipfi DA. & CF. ipfis DE. 
«quales ac per E. D. H. defcrtbatur circulus , acctpta- 
^ turque ipfi DC. aqualis FP . qua ex punfto F. i» 
circulum ducatur ea eb eandem demonftrationem circulum 
tanget tn P. & quia vtrumque quadratum EM. FP. quadra- 
to DC. aquate e fiderunt quadrata EM. FC.id efirettaEM. 
FP. aquales . 


FINIS LIBRI IV. 

CVRVI 
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LIBER QJf INTVS 


V A 7iJ I Mathematicas dificiplinas fecerit 
magnus ille Academia, moderator ‘Tlato , ne- 
minem ignorare arbitror qui vel in admodum^ 
vulgata biUoria mediocriter fit ver fatus Cer- j\ u Fus OeJ- 
te vt anteipfum ‘Pythagoras neminem in fubli- litis lib. j.c- 
miorem Thilof -phoi um clafiem admittebat, qui 9- 
prius in [olida illa [iprem annorum u<t- 

Zru<rriM{ ri u«.?iu*T*,ac C,comeiriam pta- 
[ertim,A rithmttkara , Harmonicam q; non excoluifiet , ita ifte om- y.celmir.j! 
nes Geometria ignaros sAcadcmi a ingrrfiu arcebat mficripto [eribus 
cdi6lone quis uret ingrederetur ;ncq; vero iam ingrefjes. ab 

cius exercitatione [enari [nebat ,[ed [ingulis diebus Ceometrunnhj Pliilopoiiiis'. 
problema proponebat , vt nimirum animam ex numeris ac figuris vo- 



luti concinnatam [ui [milibus exerceret, ac modo ad infinitas imnisq, 
iuti rttalliac diuifionis expertes [ormas quibus diuinam mentem ytn,- 
(xs Tf.c* * haud ignorabat cogitationem erigeret: modo ad vniuerfi iucun - 
dum Jp e Piaculum, qu d totum pulcherrimis rationibus atq; aptis pro- 
portionibus colligatum e ft, deduceret ; deniq; quod maxime [peffabat , 

L l figuras 


Plurarchus 

SympolJib. 

S.q.i. 

Mato in Ti- 
nia:o. 
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figuras virtuticonuenientes , modulationes, ac motus facilius traderet, 
& vitiorum defeftus ,.atq; exceffus apertius indicaret . Quid ? quod 
vel Dijs adeo curxfuiffe exiHimarit mortales Geometria inflitui , 
vt eius contemptum grauibus panis perfequerentur . Delus enimpefie 
Philoponus laborantibus , te fi e Tbilopono in comment. in 7. c. primi pomeriorum 
fteriontm° aci ^ r, ^ ote ^ s verba , *J", «t / /i?» kv/Soi kvPo ( : confultus 

Valer. Wax. Apollo refpondit liberatum iri pefleft ara fuam, qua cubica erat figu- 
1 . 8 . cap. 1 j. rx,duplicaffent: ccnduffcres priori ara cufium alterum xqualimfu- 
rlut- dedi- perpo fuerunt, atq; ita cubi forma immutata fx£la efl ara non cubica 
mon-Socra- f e i$ 0K ' l( fcu quadrilatera columna. Lue itaq; minime efflante iterum 
confidentibus refpondit Apollo no tfle oraculo fatisfaftum, fe enim im- 
Proclus I i peraffcvtaram forma cubi retenta priore duplo maiorem erigerent , 
elcm.c.4. non vt cubo cubum imponerent . Hoc illi oraculum ad ‘Platonem de- 

ferunt , qui refpondit neglefta Geometria CJrxcos i Deo accufari, neqs 
id aliter fieri poffe quam fi inter duas in dupla proportione datas reQas 
( quod tamen antcipfum Hippocrates Chius animaduerterat) dux me- 
ZritohRcncs, dtx proportionales reperirentur . Quod problema non folum ad difci «• 
apud Eutoc. pulos reiecit,fed ipfe quoq; ineodem argumento elaborauit, excogitato 
iMddmcd e ^Z ant ‘ff mo mefolabio quod extat apud Eutocium incomment.fuper 
‘ fecundum Archimedis de fphara , & cylindro , Thilopono , quod quis 
mirari poffit,non vifium . 'hfeq; veroboc vnum illius inuentum fuit i 
I acrt.i Piat. nam P rimus feSiones Conicas & f ylindricas, vt quidam exiflimant , 
i.Vitruuius. inchoauit ; modum demonflrandi per analyfim cxcogitauit; rationem 
lib-p.c.i. Gxodeticam agri dimentiendi elegantiffimam repent. Sed hac de e» 
al<jj;Quid vero fi qua extant eius ingenu monumenta euoluamus,quam 
multa in eis Mathematica occurrent, qux etiam ulim Theon Smyrneus, 
ac Thilippus Mendxus commentariis illuflrarunt ? Sed quod ad rem 
nofiram magis fac it, quot illepaffim laudibus Matbtftn totam, ftd Geo- 
metriam prxfi-rtim in calum extollit i An non in Timxo M a thema - 
Prochis c.8. sicam cognitionem erudiendi viam appellat , quod, vt inquit Troe lus, 
in lib. 1 . ete- cam habeat rationem ad vniuerfiorum feientiam quam eruditio advir- 
«eiucrum . fHtem } ac yeluthrec animum probis ad vitam moribus informat , ita-> 
illa cogitationem noflram animxq; oculum ad eam qux inde procedit 
euedionemfeu circum a & tonem prxparat ? A nnon de legibus 6 .&- 7. 
de finguhs Mathematicis addi fiendis liges fancit , ac tantum Geome - 
Proci sibid tr/< * libuit r>t afferat qui afymmetnam quantitatum ignoret eum nen 
Plato^dcZ ' itthominum fcd pecudum cenfiu habendum efic? Quid? quod apud eum 
Rep. in publica Socrates aflerit oculum animi qui ahjs fiudqs ve luti ex- 
tricatur 
* 
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cieatur atq; effoditur, Mathematicis difciplims recreari, & ab ina- 
nibus fimulacbris &• rerum ludibrijs ad ea qua vera funt ; abobfcura 
ac dubia luce ad vibratum intelligendi fulgorem, & prorfus dfpecu &• 
vinculis generationis , ac materialibus retinaculis ad incorporeant» 

& indiuifam effentiam exurgere i *Ac ne longior fim. Mathematicam j- 

"pbiq; fcientiam vocat, maximafelicitatis caufam,eiusq; luminis lar- Homerus in 
gt tricem, quediuxta Homericam Mmeruam decem mille corporis,id- odyfT. 
eoq; vmuerfis jlrgi oculis fitpraferendum . 

*At cur i(ia tam multis commemoraui, mi Lttiaxi non alia dt caufa 
quam vt te non in admirationem tantum ,Jed etiam injluporem ac fi 
jieri pofjit etiam in ec fla fim rapiam , cum te ad coronidem deduxero , 
atq ; offendero quam inconcinnum fafligium elegantiffimo operi impo- 
nere , atq; abfonam perorationem tot Mathefeos laudibus atq; elogijs 
addere videatur .T^empe fub finem libri feptimide fiepubhea fic de_> Plato 7 . de 
Geometria flatutt , a 1 A) ^»rxtuat rio rret ri ifaut* ^ C P* 

ytoiuirptar rt v*( rauim impAiar opapm oit iiipelmai ytv Ttpi 
ro ei, vTrtp A dAha roi durate Uhi le/f ai u-roS<otm yydyutu tilvtclc 
d*-ii»r*t !*«■/ /ai A/ietutieu Koyoi AiJoveu durui • 0 yup *PX* (di* i y» 
et A , tMii/t* A) rd patranti i’| T u» #/ A tvyrmrMurat , rit yrtyaii 
rhd, romrrluj ouohaylai t*t'( nridum yfii^ai • Quod ita vertit lYlar- 
filius Fiemus . Heliqu* vero quas diximus verarum rerum e Jfe parti- 
cipes Geometriam fi ilici t eiusq; comites citca ipfam effentiam quo- 
dammodo fomniantyfyncere autem ab illis quicquam cernere impoffi - 
bile efl, tantifpcr dum fuppofitionibus harent, easq ; ratas & immobi- 
les adeo feruant vt illarum rationem reddere nequeant . 7fam vbi 
principium quidem ponitur id quod efl ignotum , finis auti m & media 
ex ignoto tratia conne&untur , coBctiam inde aflertionem quonam pa- 
tio fcientiam vocemus i De cuius verfionis fide fi dubitas, en noflram 
ad verbum ferme redditam . fleliqua vero quas entis aliquid compret- 
bendere diximus Geometriam videlicet , & qua ipfam fi quuntur , vi- 
dcmusvtfomniant circa id quod efl ,fupra autem impoffibiletp fis vi- 
dere, dum fuppofitionibus vtentes eas im mobiles finunt , earum ratio- 
nem reddere minime valentes. Cui vero principium efl id quod nona 
nouit, fi nis vero & media ex eo quod minim e nouit, qui fieri poterit vt 
ex hwufmodi a ff en fu fcientiam confi quatur i Deum immortalem quid 
hoc ad verfum ? It ane quam tot laudibus cumula fit, quam toties ho- 
norifico feientia nomine compettafti, vni Dialctiicafcu Diurnarum re- 
rum cognitioni inferiorem affem fii , nunc certiffimam ignorationem , 

Ll 2 inane 
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inane commentum , ac fomniantis mentis ludibrium vocas? jldeo 
ne fubito calculum reducis vt quam paulo ante vnione &■ cretaj 
momento poft carbone notes i ^innon hoc quidlibet ex quolibet effi- 
, tere , & 1 • ’ '»• : . t « • * 

Humano capiti ccruicem iungerc equinam?' 

Scio quid adhacnon fine ratione dic i queat ; Tlatonim £i7*t/kU me- 
thodum fequutum rebus nomina , qua prima rationes eff erebant indi - 
difie , hinc cum melior melioris notionis fpecies effulgeret priori deno- 
minatione abrogata magis conuenientem atq; accommodatam fublli- 
tuiffe,atq; eousqifolerti indagine proceffifle dum apicem attigi ffe ,rem- 
que omnibus numeris a bf duiffe , & ad' fenarium deduxtffe videretur . 

E?c- Scientiam nempe ,vt inquit Trodus,plarisq; tn locis omnem vnmerfa - 
mcm. bum appellat cognitionem , ipfamq ; fenfui fingularia cognofcenii op- 
ponit, quo fenfu in Ciuili,atq ; in Sophi fla non tantum Sophisticam fei 
etiam adulatoriam prae laro hoc nomine dignatur . Hanc autem vni- 
uer filium cognitionem rurfus m eam qtue canfis probat , quaq; absq ; 
caufis cognofcit distribuit , atq ; illam quidem fcientiam , hanc expe- 
rientiam cenfct appellandam . serum, inquit in Sympojio,qua ra- 
tionem nullam habet , quo tandim pc.de funtia effe poffit? Hanc 
vero fcientiam cui cogmifeendi vim caufa tribuit rei fubii da proprie- 
tatibus iterum diuid.t , O-vnam quidem partibilium coniedatrtceTH 
feu 7iya.rir.ljj alteram vero eorum qu& per fe funt , eodem q; modo fem - 
prr habent cognitionem appdlat , quopado TUtdieinam , c*r i miiitiL* 
qux resex materia concretas per tradat d fientiarurn confvitic fe- 
iungi t . Mathematicam vero atq; omnem omnino rerum fempitar - 
narum cognitionem fcithti& nbtnine cohonestat . Hanc dtniq ; fluen- 
tiam ita partitur vt atteram ab omni frppofittone immunem effevelit, 
alteram ex Jnppofiti-me fcaturire, & illam quidem citra fuppofltionim 
vniucrf/rum cognofcendorutn vim habere, & gradatim ad fupremam 
rerum omnium caufam, atq; vttimum bonum f andcrc,in quo tandem 
conquiefcat: b-vie vero certa pbi prhicipia prxfinire,ex quibus demon- 
Slrci qux exconfiquuntur , ideoq; non ad principium, ftd edfintm ten- 
dere, mitifmhdi cum fit Mathefis eam , vtpotefuppofi ca nibus vtentem 
ab illa qux fnppofttismes omni s excludit, tdtoq ; abftlutiffwta fc tenua 
cenfenda esi, deficere. 

cute lute quid. m,fed ft Tlatonis verba diligentius penfitentur,e&- 
rumqifenfus penitius infptciatur , vireor ne aliter ratiocinandum fu . 
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Ego quidimfic cenfeo ad pcrfeltam [cientia conSiituticr.tm id requiri 
non m odo vt certum /it rem fubit fiam autific, autifie pefie,fed eius 
definitionem , cuius veluti lumine paffiones in fubiiBo hsrere dimen- 
ftrantur ,re£ie atq; probe inStitutam e/k . Hocni confiet Cimmerias 
tenebras effe non [dentiam ,ncq; vigilantis mentis certum fpeffacn- 
lum,ftd fotnniantis animi inane fpcSrum rfit dicendam : Quid enim* 
afferat aliquis fatis effe adfeientiam, vt fubuRum eiusq definitio fnp- 
ponatur,non probetur: hinc ex fnppofitione certa confcquentia deduca- 
tur . *An non ego Slatim efficiam vt de Chimara ipfa certa cognitio ef- 
fe poffit ? Deprome ex poetarum figmentis Tegafum ullum demonfira - 
tionis materiam hypotheticam fla tue, hinc fua definitione ita circum- 
fer ibe, vt fit equus alas pro corporis portione atq ; viribus humeris in- 
fertas babins; mox ita ratiocinare: omnis equus alas pro corporis mote 
atq; viribus habens volare poteSl, atqui huiufmodi i it Tegafus,vota - 
re igitur potest . Haccine erit demon[tratio?nfu ac fi bitis explodendus 
fim ft afferam . *4treffef quiturex hypothtfi Tegafum volare poffe ; 
rc£liffimc;verum non hac dtmonflratio eSlffed rei abfurdx ex abfurda 
conuenicns ac fecundum formam illatio . lam vero cum Geometria 
fubicBam materiam diligentius ad libellam exigo , videor mihi com- 
perire minime compertum efie , aut quod ipfa ex i fler e poffit , aut quod 
eius difiniti' nes re£ie fint mfiuute. 'Kfam vniucrfalc quidem'quid ton- 
fiderat Geometria, non tamen vnum ante multa, vt Dulcttua Viato- 
riis aut ^AriSiotehs Metaphyfiea , id enim non omnis tantum mutatio- 
nis, fi d & diuifioms ratione caretiueq ; vnum in multis vt Tfiaturalis 
[cientia, vbt enim in fingutaeibus impartibile t vel latitudinis expers ? 
ybi quantitas craffitir carens f vbt ex circuli centro fefe effundentium 
linearum ctquduasi vbifmper ii abites laterum rationes, atq; angu- 
lorum reQitudmes i certe quod fetam nullibi , nam quscnmq ; finfibns 
obitu fnnt figura confufi comnnfiiene turbata funt,neq;quicquam in 
eis repentur, quod a contrario purum atq ; fine erum afii n poffit . Sed 
neq ; vnum et l ex multis, quod experientia atq; coniebtura proprium 
e fi, altius enim afiurgit Geometria , &■ exprincipijs vniuerfalibus non 
ab experimentis particularibus in fuas conclufiones progreditur. Quod 
nam ego dicemus effe C/eojncrriaobieffumtidem quod ipfe r Plato vnum 
ex vna anima, qua Geometricarum formarum vnic a genitrix, eas non 
alieno [emane fedfuaui atque energia in fi ipfa conceptas fecundo finit 
ext ludit: ideoque idem itle 'Diuiirus authorpi imas fubfi antias d mate- 
ria contagione intaminatas iutclligcnti a ; fcnfibiks &■ infimam natu * 

ta condi- 
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nt conditionem fortitas opinioni , Or coniedur 4; medias formas, euiuf- 
modi funt Mathematica, media inter intclligentiam & opinionem co- 
gitationi attribuit, quod eas non materia promat fed fola cogitatio ef- 
fingat . Sed eadem Cbimeras, Harpyas, Gorgonas effingit ; Verum ii 
quidem, fed hoc inter ea figmenta , & Mathematicas figuras intereffe 
dices, quod i fla inflar idaarum ac abfolutiffimorum exemplarium ob- 
tineant, ad qua quo fimilitudme propius fenfibiles acceflerint , eo ma- 
iorem perfeilionem atque certitudinem nancifcantur. Atqui vel dej 
hoc ipfo ambigo , num hac vera fint rerum qua cflepoffint exempla^, 
non minus quam vtrum per fi dt equi idea fit Tegafus, & vtrum eorum 
definitio ad exadam rei fidem fit condita . jfum igitur forte ad hac 
refpicicns vir fspicntifjbaus ait Cjeometriam circa efientiam fomnia- 
rt, ac rei nonvera.fedfuppofita definitione fabrefad* , quaforfan id- 
eo thefis d Geometris dida efl, naturam inquirere , cuius rationem ideo 
reddere nequeat quod eius principia tanquam rei commentitie non co- 
gnofeat. Hanccine igitur Geometria tabem harere finemus,vt qua 
omnium pene philofopborum calculis inter principes fidentias non in- 
fimam hadenus ftdem obtinuit, ea iam capite cenfieatur, ac in vihffi- 
mam figmentorum turbam tanquam inane amandetur, minime 
vero , remedium efl quo huic malo fiuc curratur , & quod magis mire- 
ris ex medicina fcito depromptum, quo contraria contrarijs cur an fu- 
tuuntur . 

7 {il)il vt ego quidem reor Mathefi magis contrarium efl quam mo- 
tus . Vulgatum efl infuperiori Licao, neque diflonat inferior Acade- 
mia, Mathematicam abjlrabere d motu . Ita natura magnus interpres 
tum alibi paffim , tum j. Thyfic. c. a. qui quantum non earatio- 
ne fpedari ait d Mathematico qua d Thyfico, nam ille inquit quantaj 
’ y*P T * roirn Kirnrat Wi > uti *’J"tr Jlaflpei, adi yivtTcu 

4 ,/CJSf yi/>i(arrtvr . Separat,feparata autem funt mente amotu. & ni- 
hil intercfl nam abflrahentium falfitas non efl ; & paulo pofl 7» ft<* 

yip -xtpmiv i 'ceu jyu 7 « ttpTiov, KjV 70 iu6t 1 npj 7 i ^a./fjroKav , it/ /i )<jw 
tL' ft^uac,x 9 iyja.<tuud tsti rynua. dnv Kivijtttt • Impar vero & par, & 
redum, & curuum, infuper vero & numerus, & linea , er figura funt 
fine motu . Ipfe vero toties commbratus nec vnquam fine laude com- 
memorandus Viato adeo motum in Geometria reformidat , vt neipfiu 
qnideni nomina quibus quanta quadrari, produci, addique dicuntur in 
vocum Cjeometr icarum nomenclaturam admittere velit : ita tnitn in 
; 7. de fiepub. K\y*n /Air ftdi.a yiKoittt 7 1 uti tlra.yka.ittt . mt 
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Tfirrtrnf, yju fvtxa irirrat T«r A*>*r r*i*fj.tru Alyua/ mfa,- 

yvrigfiv rt I «u T<tfA7tirnY, usu TdLfdLTtNveu , xju Trana. ir»e$iyy»iMm- 

T o j ' 1 ; r/ ' x* Tl t r to fJi<tdut*aL yrmatoe iruut WmnS^voutw . Loquuntur 
quidem admodum ridicule atq; coadc qui tanquam agentes atque effe- 
Qionis gratia verba facientes dicunt quadrare , producere, apponere , 
eius generis vocibus vtuntur;qua puero difciplina cognitionis 
erro non queratur.ldem etiam Eudoxu atq; o lrchitamTarentinum,ac Flut. in Mar 
Menechmum, reprabendifle dicitur quod Geometriam ad Mechanicam “ !i ' & JP-’ 
exercetur traduxifient , atque Thilofophiam proftttuiffent . ^ nip0 uc ' 
jft audi paradoxum non minus verum quam admirandum . jtio ne- 
que geometriam e(fc abfque motu , neque eius veritatem fine motu in - 
telligi pofie. Hemo eft qui Thilofophiam vel d limine falutar it, cui no- 
tum non pt Matbefeos fubieftum effit quantitaem: hanc autem vel con- 
tinuam eft e vel di fer e tam; illam Geometria iftam ^Arithmetica ma- 
teriam prabere : rurfus continuam vel permanentem efie vel fucceffi- 
uamifucceffiua comprehendi motum atque tempus ideoque motum ma- 
teria tamen inquinamentis expurgatum Geometria ditione teneri . Sed 
& a pero permanentis ippus quantitatis veritatem inprofundiffimis 
tenebris immerfam latitare ni ea inde motus in apertam lucem eruat . 

Supponit Stichiota lineam e(fe qua in longitudinem extenditur . latino- Euc]it j dc _ 
dine omnino caret ; & redam dici cum ex aquofua interiacetpunda . f; n . 4 . 
Ego vero hac de re plurimum nen dubito , cum enim neque lineam re - Jib.i. 
&am, nec lineam in rebus indiuiduisvnquamviderim, num ea pt, ant 
omnino offe pofpt, vel p vtrumquept , vtrum rede fuis terminis cir- 
cum feripta pt, ac probe definita certo flatuere non poffum . Trodeat 
in medium motus ac putidum afficiat , fluat illud , ac fui veluti vefli- 
gium relinquat, an non ftatim inteUigis progrtfluillo longitudinem de- 
lineari latitudine carentem* ni velis afierere pundum a quo producitur 
fecari poffe,quod indiuidua ipfius natura omnino aduer fatur: quod p ide 
pundum breuiffimo interuallo ex vno in alium terminu contedat,ita vt 
ab ee ne tantillum quidem dtfledat y nunquamfubfultetnumqudfubp- 
datteui no ftatim manifeflu euadit et lineam redam (fle pofie,& rede 
effe definitam* neq; aliter de foperficiefiatuendum ;fcd apertius forte 
aPcrtioni fidem aflruit circulus, & qua ex eo figura feu plana fcufoli- 
da de nuantur . Circulus inquit elementorum artifi x , eft figura plana Eudid^Stf. 
vna lineacontenta qua circumferentia vocatur^ ad quam ab vnopun- sr&i. 
do eorum qua intra fuperficiem pta funt omnes reda incidentes inter 
fefunt aquales . Hic a marum renidebit merofus veritatis perferuta - 

ter. 
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tor, acquafsato capite fronteq; caper at a negabit huiufny di figuram 
repenrt poffe , neque fi extet fignumfuo complexu contin ere a quo cius 
ambitus paribus vndequaque rudus attingatur . Sed adnocetur linea 
retta,dc in plano aliquo circa alterum fui extremum tanquam cardi- 
nem conuoluatur dum eo vnde motus exordium fumpfit regrediatur : 
momento circulum efformatum tnrelligis ,ac Vertiam immobilem 
circa quem defignatrix linea conuerfa esi centrum non dubitas affir- 
mare, d quo omnes reftas ad peripberiam aquales ideo auda Ser pro- 
nuncias ,quod finguLe cum linea motacoinctdant , iddoqueeum ei ,tum 
inter fe, quod expruno pronuntiato conflat ,fint aquales. Jjrquej 
def- aliter Spbare faces prafirt motus, cum manente fmidiametro , fimi- 
1 1 ' circulus in fe ipfum rurfus reiioluitur vnde tnoueri cpperat , circum af- 
fumpta figura:aut fono, quando trianguli reSanguli manente vno la- 
tere eorum qua circa reSum angulum, circumduSum triangulum in fe- 
ipfumreucrtitur: aut Cylindro quando motu parallelogrammi eodem 
modo procreatur . Denique nulla efl figura licet aut compofitione fiat, 
aut feSione cuius veritatem prae edens aliquis motus non a [ferat . Et 
certe, quod mirum efl , hac ad verbum Vlatonls fent entia effle videtur 
in eo quem fupra produximus ex 7. de T{epublica , loco , cum ait fieri 
nonpofie vt Geometria eiusque Comites quidquam videant dum fvp- 
pofitionibus vtentes eas immobiles relinquunt, carum rationem redde- 
reminime valent es: qua fi dicere velit tum demum futurum vt videant 
cum fuas d^ciitii.-feu fuppofitiones ( ita definitiones vocantur ) mo- 
biles effecerint, easquedemum rationem antea ignotamfaeile redditu- 
ras . 'l^eque eam tantum Ttiathefeas partem qua tn contemplationem 
verfatur illuflratintelligibifis hic motus, fed & ei quaveluti effeSione 
quadam perficitur adeo necefiariam operam nauat, vt fine ea eo flare 
nulla ratione poffit. Quod enim Troblema wtelligi,ne dum fotu: queat 
in quo aut reclx a figno ad fignum non moueantur,aut in infinitum pro- 
ducantur, aut ad certos angulos infleS antitr , aut additione vel fubtra - 
Sione augeantur mi nuaturue , aut m partes fcetntur , aut aliis bniuf- 
modi Mathematicis morionibus non cieantur? Fides igitur vt noru 
tantum inThy ficis. fed etiam in Mathematicis metus fidi/jimi indicis 
inJlar latentes veritatis receffus vxpl >rat,coque vacillantem animum 
1 veluti mani t ducit: at que vt illic ex Tbilofophi decreto ignorato metu , 
natura ignoratio fequirttr , isque efl qui primum rerum omnium moto- 
rem , puram caleflmm orbium tmxlyiar, elementorum in mutuas 
transformationes ptopenfionem accurate petuefligat, atque edmirabi- 
t i lem 
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lem illum Trotheum varijs accidentium laruis , ac omnigena afptdus 
mutatione menti illudentem deprabendit , formaque fu* redditum in 
Intelledus afpedum producit; ita in Mathematicis tanquam iudar 
rius funis cogitationis trochlea circumuolutus latentem in imo Demo- 
criti puteo rerum geometricarum veritatem expifcatur actantutru 
non corporis oculis fpedandam in apertam demondrationum lucem 
educit. - 

Sed aduerte mi lefior duplicem fieri in plano motum (Mathemati- 
cum hic femper intclligimus,non phy ficum d quo mathefis penitus fe- 
iunda ejl )alium qui non tantu fieri poffe fed quomodo fieri pojfit intel * 
ligitur aut citra demonfiratione, aut pracedentis alicuius dernonftra- 
tionis prafidio, alium qui fieri quidem poffe deprehenditur, ratio tamen 
qua fiat non apparet. Exempti loco, lineam redam circa alterum fui 
extremum moueri,ac circulum delineare poffe, idq; quo pado fiat fla - 
tim intelligis ; duas vero redas ita moneri poffe v: in perpetuo vtriuf- 
que augmento eademvtriufq; analogia feruetur non percipis, nifi pro- 
blemate q.fexti elementorum informatus quo tribus datis redis lineis 
quarta proportionalis inuenitur . I[urfiis m defcriptione linea Qua- 
drantis quam tcfte Tappo lib. 4. colledionum Mathematicarum 'X>i- 
noflratus ac Vfcomedes aluque iuniores ad circuli TtrpayeSrvo-^Br 
excogitarunt facili percipis fieri poffe ,vt qua proportione reda reda , 
eadem reda circularem fecet , qua vero ratione id fieri queat non in- 
telhgis; cum nondum eo Geometri e imuntum peruenerit,vt tribus da- 
tis lineis redis quartam proportionalem circularem reperire valeat . 
“Postremum hunc motum, quaque ex eo procreantur, figuras inter ( geo- 
metricas non atifim recenfere , cum non confiet num ex geometria 
fontibus deriuari poffint . In ijs tamen non fine magno frudu , ac ju- 
cunditate xer fati funt grauiffimi authores , earumque proprietates 
quibmfdam fuppofitis demonflraruntvt linea Conchyliata Tficome- 
des , Soluta Jirchimedes , Quadratricis Dinoflratut , Haderifor- trochis Se 
mis ac Clypearis geminus, ‘Paradox a Menelaus, SpiricarumVerfeus, I,2 PP 11S • 
nofque fequenti libro de earum nonnullis nouas affediones demonfira - 
bimus. Trimum vero motum & qualemcumque enatam ex eo for- 
marum fobolem geometrica familia annumerandum effe conflan- 
ter affirmo . ni i cum motus ipfe geometricus fit , & figu- 
ra quam progenuit per geometricas Geometrici teneris 

effe comprobetur , nifi velis contendere eum in hoc album referendum 
non effe cuius y(n<ri* non Slatim, ac primo intuitu vt circuli ffedde- 
»• Mm mon- 
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174 Curui ac redi proportio promota . 

monflrationumvelut adbibito collyrio appareat . ltane i ergo ni- 
hil in Geometria Geometricum prxier bypothefes, petitiones, ac digni- 
tates cenfendum erit, cumrehqua omnia demonfirattenum aiminicu- 
locomparentur . Quid i quod Demonii rationes id nominis maiori 
iure quam principia ipfa {ibi vcndicarevidenrur i Suentia efl Geo- 
metria , ratiocinatrix igitur acdifcurfiua , quacunque ego difi urfu ab 
ea procedimt maiori pmilitudine Genitricem ri ferunt , quam defini- 
tiones illa , atque effata qua natales fuos prima aut fecunda mentis 
operationi acceptam ferunt . 

Sed quorfum tam multa , mi leBor i Trob lentatum antiqui trieu 
genera Statuerunt , & eorum alia plana feu Geometrica , alia folida, 
alia linearia appellari . Qua igitur per lineas rcBas , & circuli cir- 
cumferentiam folui pojlunt plana ideo dicuntur , quod linea per quas 
foluuntur in plano ortum habeant : qua vero enodantur afiumpta in 
confiruBionem coni feBione folida nuncupantur , quod folidarum fi- 
gurarum fupcrficies , conicas nimirum adhibeant. Denique cum pra- 
ter didas lineas alia ajfumuntur varium ac trafmutabiltm ortum ha- 
bentes quaque ex inordinatis fupcrficiebus & motibus implicatis 
fiunt, quales funt Helices &■ quas Graci 71 7f*y»u&9tic appellant , 
tertium genus exiflit quod lineare vocitatur » Ego vero in quinto hoc 
libro, nouo vtreor inuento ,fc£tiones omnes conicas Ellipftm , 'Para- 
bolam, Hyperbolum in plano motu linea refla qua fubtenfa in circu- 
lo continuo fit aut aqualis aut proportionalis deferibo , varias carum 
ajf< fliones atque analogias demonSlro. Eas igitur figuras Geometri- 
cas effit & qua defis traduntur fiue Theoremata ftue Problemata cer- 
tiffima e fi e , nec folidis tantum fed etiam planis ac Geometricis enu- 
meranda efie contendo cum motu, circulo , & lineis rcBis non tantum 
in plano delineentur , fed & earum ajfcBioncs omnes comprobentur . 
Vt ideo Pappo Alexandrino amplius aficntiri nonpoffim dum erroris 
arguit Geometras quiTrobltma planum per conica expediunt , qua fi 
ex improprio genere media depromant atque ineptit inttr umentis mi- 
nimeque conucnienti materia eius fubfiruBionem moliantur. Sed fiunt 
feBione corporum folidorum i Quid tum t fit &■ triangulum ft Bio- 
ne Coni per verticem ; parallclogrammum deferibitur fi Bione cylin- 
dri per axem : Circulus vtriufquc feBione aut bafi aquidiiiante ,aut 
fub contrarie pofita , aut globi qualicumque delineatur , ideo ne igitur 
plana ac Geometricade fis Theoremata ac ‘Problemata non fiunt quod 
etiam folidorum 7 op» deferibantur i At for fan vrgebis ideo geo- 
metrica 
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pietrica non efie quod earum definitiones in geometricis dementis non A' 

tradantur : qua fi vero nihil Geometricum cenfendum fit pr ater de- n ecy Ji \ndrL 
menta: Annon tdem boc ac fi quis afferat nihil in phy ficis naturale efle Tieodof. 
quod elementum non fit <* Cur vero antiqui Geometra admirati mi- prop. i. pii 
rificas Theorematum conicorum demonflratwnes ab Apollonio Ter- nil */ ),Icr ' c - 
gao prolatas illi magni Geometra agnomen indidi fient; nifi materiam Cc" 

in qua ver fabatur Geometricam ludie a fient <* Ex his efficio Proble- i, K . iniva.' 
ma quo inter duas datas redas dux media proportionales d Mena- 
cbmofquem conicarum frftionum autborem Trcclus facit ) per duas 
parabolas Je fe in pundo fecantes inueuiuntur , quododauum eft apud 
Eutocium in 2 . Archimedis de fphera &• cylindro , &■ planum cfte , 
fjr Geometricum , ideoque cubi duplicationem Geometrice efie reper- 
tam . Tfcque vero hic quis opponat pundum in quo gemina ille para- 
bola soeunt non affignan, neque enim id magis requirendum ed,quam 
vt in primo apud E uclidem Problemate pundum in quo duo circuli ex 
duobus data reda linea extremis deferipti fefefecant alio modo quam 
ipfa circulorum deferiptione defignetur . Quod fi ulterius ineptiat , 
ac dicat ideo pundum illud apud Euclidem non affignari quod vrio 
circini circumdudit aperte determinetur , quod in parabolis fieri non 
poted , an non immaduertit quantam iniuriam mathefi inferat , cum 
eam fordida mechanicorum inflrumentorum tradatione infamat , ac 
eiusnobilitati humilis artis exercitio notam inurit t Sed fi hoc velit , 
nos qnoque organon inucniemus quo perpetuo dudu "Parabola delime- 
tur. Eut ocius in fecundum Archimedis defphara &■ cylindro memi- 
nit inflrumenti cuiufdam ad fimilitudinem Graci m conforma- 
ti , quofedio coni rrd anguli, feu Parabola defer ihitur, eiufquc inucn- 
tionem lfidoro cuidam Milcfio mechanico magi flro fuo attribuit, qu i 
illud etiam in commentarii s carnarie arum H eronis defcripferit . Ira- 
tum igitur eflo, figuras hafce licet conifedione etiam fiant alterius 
nihilominus generis etiam efie : cumque motu poffibili progignantur , 
vere & exiflere & ex motu illo definiri pofie : ifque cum Geometricus 
fit , eas quoque geometrico Schematum ordini inferendas tfie : deni- 
que cum in plano per circulum &■ lineas redas defer ibantur, in planis 
cenfenda efie quacumque de illis Theoremata ac Problemata proclu- 
duntur. Sed de his badenus . 

■Kos totum hunc librum fedionibus conicis tribuemus, earum genus 
in plano ex circulo per motum manifedum deducemus , varias earum 
Wtovnas inutftigabimus , nonnullas etiam analogias ,fedveluti per 
, 7 Hm 2 tran- : 
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tranfennam , indicabimus ,vberiorem enim de ijs tra&ationem m 
eum librum reijcimus quem de dimenfione & quadratura Hyptrboi* , 
2>ce fanente,tdituri fumus , quem peculiarem ideo ef]evoluimus,yt 
nouum inuentum ab aliorum confortto fegrevatum intentius [pedetur 
0- maiori cum admiratione, legentium in fe animos conuertat. Yre- 
mittimus autem aliquot definitiones tum vt noua nonnulla qua nos re- 
ferimus , explicemus ; tum vt moleftas circumlocutiones , qua pajfim 
vfnrpanda effent , enitemus . 


DEFINITIONES* 

I. 

I duabus redis parallelis reda^ 
occurrat, qua? (it diameter alicu- 
ius figura? intra parallelas con- 
tenta? ; & in eafdem aur alias pa- 
rallelas alia reda incidat , vna- 
que aut dua? parallela: ex eadem 
in eandem partem ita moueantur alteri continuo 
parallela? , vt illa fuam diametrum , ifi:a fuarru 
incidentem eadem ratione diuidanr ; & partibus 
parallela? qua? a figura? peripheria circa diame- 
trum compra?benduntur parres alterius parallelx 
circa (uam incidentem fint proportionales.* dica-» 
tur ille Motus ad datam figuram inter duas paralle- 
las aquidifianter proportionalis . 

SINT dux reda? parallela? AK.CM. in quas incidat 
reda AC. qua? fit diameter cuiufcumque figura?, vt verbi 
gratia, circuli intra didas parallelas contenti: & in eafdem 
aut alias parallelas AK. CM. alia reda MK. incidat , vna- 

que 
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que paralJela vt AK. in prima^ura , aut AK. in prima, & 
ak.in fecunda ita moucantur alteri CM. aut em. conti- 



nuo parallelae vt A K. fuam diametrum AC.& incidentem 
KM. in partes eiufdcm rationis diuidant aut in quam ra- 
tionem rcfta AK. re&am AC. aut KM.in eafdcm redfau. 
ak. ipfam ac. aut km. fecet : fintque’ partibus ipfius pa- 
rallela? VF. VI. circa diametrum, partes SO.SQ.aut so. 
sq. circa incidentem KM. aut km. Item partes BE.ED. 
ipfis LR. RN. aut Ir. rn.& GY. YH. ipfis HT. TP. aut 
ht. tp. atque ita continuo in reliquis, proportionales; 
motum illum linearum AK. ak. vocabimus ad datam 
figuram, vt hic ad datum circulum inter duas parallelas 
(nue lllar eadem, fint fiue diucrfie ) arquidiltanter propor- 
tionalem . 


Dia- 
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I I. 

i 

D iameter datae figura: Incidens prima , re- 
liqua Incidens fecunda edicatur; Paralle- 
la: in quas incidunt vocentur 'Parallelae 
extremxi reliqua: qua: motu fiunt , Parallelae in- 
teriores } quae per centrum tranfic Medias partes 
parallelarum proportionales , ? aralleU propor- 
tionales vocentur : redfo: extrema parallelarum 
proportionalium coniungcntcs dicantur Refla fi- 
bi refpondentes . 

Vt inpropofita figura incidens prima eft AC. incidens 
fecunda KM. parallela? extrema? A K. CM. parallela’ inte- 
riores FQ^BN. GP. &c. ipfaBN. parallela media, deni- 
que VI. SQ^aut sq. item FV. OS. aut os. parallela: pro- 
portionales ; denique re&&' KO.AF.ko. af. Item FB.OL. 
fb. ol. re&a?fibi refpondentes nominentur. 

III. 

M Otus in quo parallela: proportionales 
etiam a:quales funt dicatur Motus ad 
datam figuram inter duas parallelas aqui- 
di fiant er ac aqualiter proportionalis : fi vero paral- 
lela: proportionales fint ina:quales , Motus inae- 
qualiter proportionalis J ■ 

. • • •- ■ v 1 

IV. 

S I vero parallela: proportionales qua: circa 
incidentem fecundam mouentur , figuram 

fu is 

l 
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fuis extermis defcribant,ca vocetur Figura ad d 'a- 
tam Analoga . 

Vt in propofito figura KLMN. aut klmn.dicitur ad da- 
tum circulum analoga . 

V. 

P Olygona in data figura , & in analoga fimi- 
litcr deferipta, dicuntur cum totidem rc- 
&is fibi relpondcntibusjin vtraque figura 
Continentur. 

'Vt polygona AFBGCHDI. & KOLXMPNQ^.& 
kolxmpnq. polygona in data figura, & in analoga 
fimiliter deferipta nuncupantur, eo quod rectis fibi re- 
fpondentibus terminentur. 


VI. 

e r • 

S I in circulo, chordarum maxima circa ver- 
ticem figura; ita conuertatur vt continuo 
peripheriam in pun&o fecct , per quod tran- 
fiens re&a quaepiam ira moueatur vt cum dia- 
metro per verticem tranfeunte aequales angulos 
faciat, feu continuo parallelas delineet , eafquo 
chordis inter verticem & peripheriam interceptis 
proportionales : deferibet difta parallela altero 
extremo lineam curuam ac figuram quam voce- 
mus Conicoidcs primum. 

Vt 
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Vt fit circulus ADB.cuius vertex A.diameter AB.maxi- 
ma chorda AB.qu? circa alte- 
rum diametri extremum feu 
verticem A. ita circumaga- 
tur vtperipheriam continuo 
fecet verbi gratia in pundis 
B. C. D. E. per quas tranfeat • 

FB. ac ita furfum moucatur 
vt cum AB. faciat anguliunu 
quemcumque FBA. ac motu 
parallelo delineet redias pa- 
rallelas GN. HM. IL. pro- 
portionales chordis AB. AC. AD. AE. nempe vt AB. ad 
AC* ita fit FB. ad GN. & vt AC. ad AD. ita GN. ad HM. 
&vtAD. ad AE. ita MH. ad IL. procreabit didta linea 
FjB. altero extremo F. lineam curuam FGHIA. quam Co* 
nicoides primum liberappellare tantifperdum eius natu- 
ram inucftigaucrimus . 

- r 
• * 

E Adcm figura producetur fi intra duas paral- 
lelas dua: incidentes ducantur redFa: , qua- 
rum prima fit perpendicularis , fecunda 
quemlibet angulum cum ijs conftituar,- ac circa 
perpendicularem circulus deferibatur ; moucatur- 
que altera parallelarum ita vt alteri parallela! fem- 
per a:quidiftet,ac partes eius circa fecundam inci- 
dentem proportionales fint chordis qua: a pun- 
&o circuli vnde moucri cjepit ad pun&um vbi 
parallela circuli peripheriam fecat ducuntur, de- 
fcribctur circa fecundam incidenjrem linea eurua* 1 
ac figura quam volumus Conicoides p>nmum 'x/#- 
citari . 

Vt 
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Vcfi lint dua» parallelae AO.BP. ad quas AB. prima in- 
cidens fit perpendicularis , circa quam circulus deferiptus 
fit ADC. fecunda incidens OP. cum didis parallelis 








*8s Curui ac re&i proportio promota. 

Atque eadem ratione circa Conicoides fecundum ijfdcm_» 
motibus producetur Coweoidestertt*M ita deinceps m 
infinitum. 

VII. 

t 

i 

M Otus quo huiufmodi figura: producun- 
tur dicatur ad chordas coniunUas dat* 
figttr* aquidijlanter proportionalis. Figu- 
ra “autem qux producitur generatim "Dat* figu- 
r* conchordis': quod fi chordx parallela: propor- 
tionalibus etiam xquales fiut Dat* fig^t* *qut- 
chordts appelletur. 

VIII. 

I Ncidentcs prima & Fecunda : Parallel* extre- 
m* interiores 3 media : Refla fbi refpondcntes 
eodem modo dicantUE-quo in fecunda defi- 
nitione. 



P Olygona ] imiliter de/cripta , in figuris conchor- 
dibus eadem ratione definiantur qua quin- 
ta definitione huius. 

« • 

LEMMA. I. 

*, t , 

I N tres parallelas dux rc&x incidentes fecan- 
tur ab ijs in eadem ratione. 

'Sint ttes parallela» IB. CD. EF. in quas incidant dux 
redx ICE. BDF.aut ICE. HGF. ita vt a tribus illis paral- 
lelis fetentur in I, C. E. & B. D. F. & H. G. F. fintque pri- 
mum 
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mum IE. BF. parallela?. Dico eflfe vt 
FD. ad DB. ita EC.ad Cl.cum enim pa- 
rallela fint IB. EF. parallelogramma -e- 
runt ID. CF. «qualia igitur aduerfa la- 
tera BD. IC. & DF. CE. Vt igitur FD. 
adDB.itaEC.adCI. . . . .» F E 

Sed non fint parallela? did« incidentes vt IE.FH qua? 

fccenturaparaliela CD. in C. & G. & ducatur FB. paraU 
lelaipBEI. Djcodfcvt.FG.adCH. ira E C. ad CI. Eft‘ 
enim vt FG. ad GH. ita FD. ad DB. & vt FD, ad DB 'ira ' 
«prima pane huius EC. ad CI. ergo vt FG. ad GH. ira 
cC. ad CI. Quod erat fecundo loco probandum . 

*' • - ’ ’ 1 • 1..; . ’ 

< lemma ~II. . ‘ 

! 

S I duorum rc&angulorum xqualium quarli- 
, bet latera, proportionaliter diuidantur : rc- 
£tx per illa pun#a perpendiculares rettan- 
gula in partes inuiccm aquales diuidunc. 

T,>r Sit f^ angulum BX * rc<aan guIo VP. «quale, & fiat vt 
LT.adTA.itaPL.adLO.ducanturqueTY.ZL. ad AB.. 
OP. perpendiculares,qua?diuidant retfangula illud in alia 
duo TX.BY. iftud in 
bina ZO.ZP. Dico a X 

re&angulum TX.re- 1 1 V O 

A . • 




^angulo ZO. & re- 
ttangulum BY. re- 
ftangulo ZP. efie «. 
quale. VtenimBA. 
ad AT; ita PO. ad OL. exhypothdfi.-fedvt BA. ad AT* 
na rc&angulum BX.ad re«ftangulum TX.& vt PO.ad OL. 
na rcdangulum PV. ad rc&angulum LV.vt igitur rctfan- 
gulum BX. ad re&angulum TX.ita re&angulum PV.ad re- 

N n 2 &an- 


34. *. 


i. 6 . 


>• 6 . 


Digitized by Google 




* 8 4 Curui ac redi proportio promota. 

ftangulum LV. & permutando : aqualia autem ponuntur 
re&angulaBX. PV. igitur aqualia etiam funt re&angula 
5. pronus e. TX.LV. Quare & reliqua BY. PZ. Quod propofitunu 
” cratdemonttrare. 

LEMMA III. 

S I data vteumque diuidatur, atque ei vrrim- 
que dux re&x adijcianrur eandem rario- 
nem cum partibus quibus cohxrcnthabcn- 
\tes : rcdangulum fub data cum adiun&is &c al- 
tera adiun&arum ,ad redangulum fub parte co- 
hxrente cum eadem adiunda, &adiunda,cll vt 
data ad partem qux cum adiunda cohxret# 

Sit data AB.qua diuidatur vteumque in C & adijeian- 
tur vtrimqueduare»5ta AD. BE. fitquevt AC. ad CB. 
ita AD. ad BE. Dico re- 

ftangulumDEB. ( fub ^ ^ Q — % ---r 

data AB. cumadiun&is 

AD.DE.& adiun&a qualibet BE. ) ad re&angulum CEB. 
( fub parte CB. cum adiunda & cohjerente eadem BE. & 
adiun&aBE.) efle vt datam AB. ad partem BC. qua cum 
adiunttaBE.coharet. Quoniam eft yt DA. ad BE. ita 
AC. adCB. erit permutando, componendo 3 & iterum., 
permutando, vt DC.ad EC. ita AC.ad CB. & componen- 
do vt DE ad EC. ita AB. ad BC. cum ergo duo redaneula 
ScHol. 1.4. DE B. CEB. eandem habeant bafim BE.crunt inter i c vt 
altitudines DE. EC. fed DE. ad EC. eft vt AB. ad BC.er- 
go 1 exanguium DEB. ad re&angulum CEB. eft vt AB.ad 
BC. Quod demonftrandum erat. 


$ 
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LEMMA- IUI.' 

* * * * . ‘ * ;?•-<•#.? * 

Er datum pun&um in peripheria cllipfis con* 
tingentem lineam ducere. 

' ' ' l» 

iit in peripheria datae cllipfis ACG.datum pundum C/ 
per quod oportet ducere redam qua? el- 
lipfin tangat. Inueniatur axis ellipfis 
GA.ad quem ordinatim applicetur ex 
pundo C. perpendicularis CD.& re- 
da? DA. accipiatur a?qualis DE.&hacvt 
GE. ad ED. ita GA.ad AB. &conneda- 
turBC. Dico quod reda BC. tangit el- 
lipfin in pundoC. Nam quoniam cftvr 
GE. ad ED. ita GA.ad AB. erit compo- 
nendo vt GD. ad DE. id cft GD.ad DA. 
ita GB. ad BA. Quare reda BG. fedio- 
nem tangit irrC. Igiitir per datum pun- 
dum in peripheria clhpfis contingentem 

lineam duximus. Quod erat faciendum. 

( ; - * .. , 

* * 

THEOREMA I* PROPOS. I. 

I N circulo* & coni fc&ione poteft deferibi fi- 
gura multorum angulorum & numero pa- 
rium * quae maior fit quacumque magnitu- 
dine minore quam datus circulus,autconi le&io. 

Sit circulus, Ellipfis , Hyperbo]a*Pan.boIa DAB.& da- 
ta magnitudo quxlibetQ. minor qualibet datarum figu- 
rarum. Dico tam in circulo,quam in coni fedionibus pofi 
fe deferibi figuram multornm angulorum * denumero pa- 
rium qua? maior fit data magnitudine Q^ 

Ac primum in circulo DAB. cum is maior fit magnitu- 
dine Q^ fit excwfiusquo didam magnitudinem fuperat* 

ma- 
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2 . 


I». 


magnitudo S. conftat ex 2. 1 2. elementorum tantum polle 
ablcindi ex circulo DAB.infcripta figura multorum angu- 
lorum j & numero parium , vt relinquatur quoddam fpa- 
tium minus ipfo $. fpatium autem illud quod relinquitur 
eft differentia polygoni infcripti & circuli, & magnitudo 
S. eft differentia magnitudinis QjSt circuli i igitur minori 
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differentia diftat polygonum a circulo quam magnitudo 
Q^ideoquc maius eft pnlygonum’j qtiafn magnitudo 
-« Sit fecundo ellipfifc DAB;maior-eadem magnitudine 
exccflu: magnitudinis 5 . man/fcftum eft ex politione Ar- 
chimedis oropofitione y.de Conoidibus & fpharoidibus * 
fed cuidentius , ex Commentari js Federici Commandini 
in eandem propofitionem , in EJlipfi pofle inferi bi figuram 
multorum angulorum , & numero parium cuius refiduum 
feu differentia ad Ellipfim fit minor di#erentia$.qua ea- 
dem Ellipfis fuper A datam magnitudinem Qjitque adeo 
polygonum inferiptum effe maius data magnitudine 
- Sit tertio Parabolaaut Hyperbola DAB. cuiusdiame- 
tcr-AK. bafis feu ordinatim applicata DB. vertex A. & iri 
Hyperbola centrum C. Infcribatur triangulum DAB.con- 
ftat fpatiumillud maius cflfe quam fit dimidium fpatij fe« 

&ionc DAB. contenti. Nam fi per punftum A.duxerimus 
tangentem PQ^ parallelam fciiicet ipfi DB.cui occurrant , 7 .i.conic. 
ex D.B. perpendiculares BP.BQ^ fiet parallclogrammum 
DPQB. cuius dimidium eft triangulum DAB. fpatium ve- 4I - *• 
ro fcCtione Parabolid aut Hy pcrbolica contentum DAC. 
minus eft quam figura quadrilatera circumferipta DQ^ 

Igi turinferipra figura feu triangulum DAB. maius eft qua 
ipfius dimidium. Rurfusrc&a? DA. BA. bifariam diai- 
danturin H. &E.& in Parabola fit VH. diametro KA.ar- 
quidiftansquarfecetparabolain V. & EL. eidem diame- 
tro «rquidiftansfecans Parabolam in L.In Hyperbola ve- 
ro ducantur ex centro C. rt<fta? CVH.CLE.fecantes etiam 
Hyperbojam in V. & L.manifcftum eft ex conucrtentibus tonuerr.45. 
46. AC47. 1. Conicorum, lineas YVX. &MLN. tan- 47.itonic- 
gentes ft&iones in V. L. & ipfi DB. PQ^occurrentcs in- 
pun&is Y. X.&NM. ipfis DA.BA. *quidiftare:ideo- 
que parallelogramma efTe XA. NA. quare du&is re&is 
A V- VD.dc AL.LB. erit A VD parallelogrammiXA. & 4J . x . 
ALB. parallclogrammi NA. dimidium ,& ob id maius 
quam dimidium portionis Parabola vel Hyperbola qua 

circa 
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circa ipfum dcfcribirur. Atque idem dcmonft rabitur in 
io alijs triangulis in infinitum:quod quidem fcmpcr fiat dum 
*' relinquantur qua?damfc£ionum portiones quaefint mino- 
res cxceflu S. quo Parabola vel Hypcrbola datam magni- 
tudinem QJuperat : rurfus enim vt in priori parte huius 
fequetur 3 Parabolam vel Hyperbolam minori exceffu dif- 
ferre a polygono inferipto quan» a magnitudine Q^idco- 
que polygonum eflfe maius data magnitudine Q^Igitur in 
circulo & coni fe&ione poteft deferibi &c. Quod erat de- 
inonftrandum. ' . ;• > - * 

THEOREMA II. PROPOS. IL 

P Oteft ad datum circulum motus xquidiftan- 
tcr proportionalis ita fieri ,vt partes pro- 
portionales incidentium partibus paralle- 
larum proportionalium qu* illas fccant unt pro- 
portionales . i .1 

Inter duas parallelas GO. HP 4 ducatur incidens pet- 

{ >endicularis GH.circaquam centroN.defcriptus fitcircu- 
usGLM. ac inter eafdem parallclas,autdiucrfas HP.CF. 
ducatur alia incidens perpendicularis OP. moueatur GO. 
paraAA ipfi HP. . . 

ita vr perucniat ad q 

pun<ftal.& K. in in- 
cidente GH. & ad 
pun&a R.S. in inci- 
dente OP. qu*eft 
inter eafdem paral- 
IclaSjfecetque circu- 
lum in pundis L.M. 
conftatex Lemma- 
te i. huius duas GH. 

OP.fccari 3 a paral- 
lelis IR.KS.propor- 
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tionalirertaut fi non fit inter eafdem parallelas ,fint fe- 
da; GH. OP. in eadem ratione , in I. K. & R.S. ac 
moueatur GO. parallela ita vt quo tempore G. per- 
uenit in I. etiam O. perueniatin R. & cum illa in K. ita- 
progrediatur in S. Diuifabifariam OP. in Q. deferibatur 
centro Qxirculus OTV. quem fecent parallela? IR. KS. 
produdar in pundisT. V. &conncdantur QT. QV. Item 
NL. NM. Dico motum line* GO. verius HP. aut linea- 
rum GO.HP. efle motum ad datum circulum GLM.xqui- 
diftanterproporrionaIem,ita vt qu# proportio eft Hl.par- 
cis incidentisad IL.tangentem qua? illam fecat , eadem fit 
PR. partis proportionalis incidentis ad RT. tangentem 
proportionalem . Cum enim fit pofitione vtHI. ad IG. 
ita PR. ad RO. erit componendo vt HG. ad IG. ita- 
PO. ad RO.& antecedentium dimidia s vt KG. ad IG. ita 
QO. ad RO.&perconucrfioncm rationis vt GN. hoc eft 
LN. ad NI. ita OQJd eft TQ^ad QR. Cum ergo in trian- 
gulis LIN.TRQjjinguli adi. R.fintredi, ac proinde re- 
liquorum angulorum L. T. vterque minor redo 3 erunt c ° r °^ 1,17, 
rriangula NIL. QRT. «quiangula angulofque «quales 4 * 6. 
habebunt ILN. RTQJklNL.RQT.Erit igitur vtNI.ad 
1L. ira QR. ad RT. Cum ergo ex hypothefi fedar fint GH. 

OP. a parallelis in eadem ratione, erit vt HI. ad IN. ita— 

PR.ad RQ. & vt IN. ad IL. ita oftcnfum eft efle QR. ad 
RT. igitur ex arquali, vt HI. ad IL.ita PR. ad RT. atque 
eodem modo probabimus jequiangula efle triangula 
K NM. SQV. & angulos KMN. SVQJk KNM. SQV. ef- 
fe arqualesjitem efle vtHK. adKM.ita PS. adSV. Cum- 
igirur^quiangulafinttriangula LIN. TRQJk anguli ad 
L. T. arquales erit vt NL. id eft GN. ad LI. ita TQjJd eft * 6 ' 
OQ^ad TR. & permutando vt GN. ad OQ. ita IL.ad TR. 
atque eodem modo ex triangulis a?quiangulis NKM. 

QSV. oftendemuseflc vt GN. ad OQJta KM. ad S V. er- n. r. 
go vtIL.adRT. ita KM. ad SV. & permutando vtlL. ad 
KM. itaRT.adSV. Cum ergo reda GH. duabus redis 

Oo KM. 


Digitized by Googte 



X9 o Cami ac redi proporri oprrimota. 

parallelis GO. HP. occurrat, ac fit diameter circuli intra 

parallelas contenti , & in eafdem , aut alias HP. CF. alia_, 

re&a OP. incidat , moueaturque aut vna parallela GO.aut 

dua’GO. HP. cxcademin eandem partem, vt alteri HP. 

* 

autCF. finteontinuo parallelae ,diuidantqucGH. & OP. 
incafdem rationes, & partes parallelarum IL. KM. parti- 
1 huilis k us RT. S V. fint proportionales , conflat ex prima defini- 
' tionc huius, motum illum efle ad datum circulum inter 
duas parallelas a:quidiflanter proportionalem, cumqut> 
fit vtHI.ad IL.ita PR. adRT. itemvtHK.ad RM. ita_, 
PS. ad SV. patet id quod proponebatur. 

. - , , * * • t * • . ’ 

COROLLAR I VM. 

M Am festum est ex dictis in propofetione. ,ft duo circuli 
inter duas parallelas aqualttcr aut inaquultter di- 
ft antes deferipti fuerint > dr puncta contaffus diameter con- 
iungat,per qua parallela ducantur quarum altera verfus al- 
ter am in vtroque circulo it a moneatur vt partes ex diametris 
eiufdcm rationis abfctndat : pumo arcus quos in motu ab fin- 
dunt conttnuo^efie fennles , fecundo ejfe vt fenus fecu chordas 
arcuum m t no 1 circulo 3 tta fenus & chordas in altero circu- 
lo 3 denique c jfe partes incidentium ad partes parallelarum in 
vno circulo vt in alio :feu efc fenus verfeos ad fenus reltos in 
eadem proportione tn vtroque circulo . Nam ex eo quod pa- 
rallela GO. IIP. motu fecent dtametrosGH . OP. ineafdemra- 
tiones in circulis GLhl. OTT. probatum eft angulos INL. 
item KNM. SjQfe. effe aquales , quare arcus GL. OT . 
SchoLu.j. item arcusGM .OV . femtles funt : praterea oflenfum eft efte^j 
vt IL. adKN. ita UT. adSV. denique vt HI. adlL. ita PR. 
adRT. 

■i • 'i 

. . ;i - 


THEO- 
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. • ’ ' • i ' * 

THEOREMA III. PROPOS. III. / 

» 

• . : . ' • t . 

S I ad datum circulum motu a?quidiftanter 
proportionali figura analoga delcribatur, 
ita vt partes proportionales incidentium, 
partibus parallelarum proportionalium qua: il- 
las fecant , fuit proportionales : figura analoim 
circulus erit. . • 6 

I ; ' * ’ 

Sit eadem fynthefls qua? in fuperiori propofiriono, 
idemque fchcma, nempe inter duas parallelas GO. HP. 
ducatur incidens perpendicularis GH. circa quam centro 
N.defcriptus fit circulus GLM.ac inter eafdcm parallelas, 
aut diucrfas HP. 

CF. ducatur alia- ■ 
incidens perpendi- 
cularis OP.Mouea- 
tur GO. a?quidi- 
ilanrer ipfi HP. ita 
vt perueniat ad 
quarlibct putida I. 

K. N. in incidente 
GH. & ad punda 
R. S. QJn inciden- 
te OP. qua? cfl inter 
cafdem parallelas, 

lecctquc circulum in ptindis L. M. X. conftatex Lemm. i* 
huius duas GH. OP. fecari a parallelis I K. KS. proportio-; 
nalitcr:aut fi non fit inter eafdem parallelas, fint reda? 
GH. OP. fed.T eadem ratione in I. K. N. & R. S. &c. 
moueatui HO. parallela, ira vt quo tempore G. peruenit 
in I. etiam O. perueniat in R. & cum illa in K. illa progre- 
diatur in S. cum illa in N. centrum , harc in parallele 

Oo 2 RT. ; 
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RT. SV. QY. parallelis IL. KM.NX. fint proportionales, 
( qui motus prima? definitioni congruit ) fitque vt HI. 
" ad IL. ita PR. ad RT. & vt HIC. ad KM. itaPS. ad SV. 
( hoc enim fieri pofle in fuperiori propofitioneoftenfunu 
eft) deferibaturque figura OT V. Dico figuram OT V. cf- 
fe circulum. Cum enim motu squidiftanter proportiona- 
li feds fint proportionaliter HG. PO.erit vtKI. ad HI. 
ita QR. ad PR. fed vt Hl.ad IL ita fupponitur PR.ad RT. 
ergo ex aequali vt NI. ad IL. ita QR.ad RT. quare cum re- 
di fint anguli ad IR. a?quiangula erunt triangula LNI. 
TQR. vt igitur LN. ad NL ita TQiadQR.&vt NI. ad 
NG. ita QR. ad QO. ex deferiptione ,crgo ex squalitate , 
vt LN. ad NG. ita TQ;_ad QO. squales autem funt LN. 
NG. squales igitur funt QT. QO. . Atque eadem ratione 
oftendentur squales VQ^QO. & quotquot ex Q^undo 
i*, defin. ad perimetrum OTV. ducentur. Igitur figura OTV. cir- 
culus eft. Quod erat demonftrandum. 


I. 'definit, 
huius. 


6 . 6 . 
4 . 6 . 
defin. i. 

huius. 
ij. defin. 


THEOREMA IV. PROPOS. IV. 


S I motu ad datum circulum inter duas pa- 
rallelas squidiftanter proportionali figura 
analoga delcnbatur, ea aut circulus crit,aut 
Ellipfoidcs. 

Interduas parallelas QO- HP. duda fit ad vtramqutj 
perpendicularis HG. circa quam deferiptus fit cenrro N. 
circulus GLM. ac inter eafdem aut diuerfas parallelas cir- 
ca incidentem fecundam OP. motu ad circulum GLM. 
proportionali deferipta fit figura analoga OTV. Dico il- 
lam figuram aut efle circulum , aut Ellipfoides . 

Sit primum incidens OP. peependicularisad extremas 
parallelas ( vt patet in fecunda & quarta figura ) &du« 
canturquslibetIL. KM. NX.parallels interiores in cir- 
culo GLM. quibus in figura OTV. refpondeant propor- 
tionales 
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nonales parallelae RT. SV. QY&fint etiam primo partes »• huius. 



incidentium proportionales, partibus parallelarum pro- 
portionalium proportionales , nempe vt Hl.ad IL.ita PR. 
ad RT. & vtHK. ad KM. ita PS. ad SV. erit figura OTV. h hu,ui ' 
cirulus. 

Sit fecundo OP. perpendicularis ad extremas parallelas, 
fiue ili* c*dcm fint fiue diuerfa? , fed partes incidentium-, 
proportionales partibus parallelarum proportionalium a- 
naloga? non fint, nempe non fit vt HI.adlL. itaPR. ad 
RT.Dico figuram OTV. non effe circulum. Si enim aliter 
alteratur, iit fi fieri poflit circulus, ergo ex Coroll. fecunda? CoroJ> lt 
huius erit vt HI. ad IL. ita PR. ad RT. quod eft abfurdum huius . 
ponitur enim non effe vt HI. ad IL. ita PR. ad RT, 

Denique incidens PO. non fit ad extremas parallelas 
perpendicularisfcdobliqua,vt patet in penultimo fche- 
matc,faciatquc cum extremis parallelis angulos non rc- 
dos . Dico illam non effe circulum . Sit enim fi fieri po- 
teft circulus. 

Quoniam reda? PQ^ QQ. redis a?qualibus HN. NG. 
proportionales funt, etiam inter fefunt arquales,&redat 
EOLOS:. redis Z N. NX. a?qualibu< proportionales, 
etiam funt a?quales , centrum igitur circuli eft pundum 
( fi enim centrum non effet dua? reda? LY. OP. fete mutuo 3 . 

fecantesnon per centrum extenta? fefe mutuo bifariam., 
non fecarent, quod eft abfurdum,cum probatum fit cas 
fefe bifariam ftcare ) eiufque diameter PO. Rurfusma- 

nite- 
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nifeftum eft figuram analogam OEPY; qua? circulus dici- 
tur , totam intra parallelas AO. CP. quorum motu fadbu. 
eft j contineri : fi enim pats eius eflet fupra O. pars infra P. 
illa pars non eflet deferipta motu parallela? AO.qua? poni- 
tur motu eflcparalleAjs ab GO. in HP. quod eft contra ra- 
tionem dcfcriptionis,& definitionem primam huiusfigitut 
figura dita tangitur a parallelis A O. CP. in puntis O. P. 
ergo diameter PO. ad extremam tangentem GO. perpen- 
dicularis eft : quod efle abfurdum 3 cum ponatur obliqua; 
non igitur figura OTV. circulus eft: fed quia ea ,vt & fu- 
periores qua? circuli non funt paulatim a punto O. dila- 
tantur vfque ad parallelam mediam EY. hinc rurfus coar- 
tantur dum in pun&um P.definant & claudantur, for- 
ma mcllipfis pra?fcfcrunt,quapropter figuram hanc,doncc 
naturam eius cxplorauerimus , vocabimus Elltpfiides . 

Igitur fi motu ad datum circulum &c. Quod erat pro- 
bandum . 


COR OLLARIVM. 

/ , • , 

H inc conii at fi motus fit huiufmodi qualis defer ibitur 
tertia huius , figuram analogum cfie circulum ; fecus 
nunquam effe circulum ; (fi incidente ad extremas parallelas 
cxtfiente obliqua , figuram analogam circulum non ejfe . 

SCHOLIVM, AC DEFINITIONES 
fecunda’. 

, * t - . 

• f ■ 

t . 

F igura analoga qua motu ad circulum aquidifianter pro- 
portionali procreatur , aut Circulus e fi aut hlltpfoides: 
circulus aut intra eafdem parallelas aut intra dtuerfas : fi 
intra eafdem parallelas producatur , patet effe dato aqualem , 
cum aqualem dato diametrum habeat ; fi intra dtuerfas (fi 
maior (fi minor effe pote fi* Rurfus ellipfotdts aut inter eaf- 
dem parallelas continetur > aut dtuerfas » (fi-vtroque modo 
; aut 
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Mtt incidentem ad extremas parallelasreftam habet, aut obii- 
quam ; ac denique parallelas proportionales aut parallelis da- 
ti circuli aquales habet * aut tnaquales . Ellipfoides cuius 
incidens ad extremas parallelas retta efl dicatur HJJiploi- 
des redum : id vero cuius incidens obliqua , vocetur Elii* 
pfoidcs obliquum. Si parallela proportionales aquales ftnt 
appelletur Ellipfoides yEquichorde ; Ji tnaquales Diucr- 
fichorde . 

» t • • • • • 

i, THEOREMA V. PROPOS. V.' 

• * i 

t . , • * t • * . . * . . .» 

S I incidenti fecunda: parallela intra cllipfoi- 
des ducatur : ea a parallela media bifariam 
fccabitur. 

Defcribatur circulus ABCD.ac ellipfoides quodeumq; 
FGHI.modo in prima definitione huius tradito ; fiuc inter 
eafdem parallelas BF. DH. fiue diuerfas ; at fint primum_ 
inter eafdem , fitque incidentium pi ima BD. fecunda FH. 
illa diameter circuli ad BF.reda;ica aut reda aut obliqua; 



parallelarum media EK.rranfiens per centrum circuli E.& 
jpfam FH. fecans in K. peripheriam circuli in C. ellipfoi- 
disin G. ipfi autem FH. parallela ducatur LM. fecans pe- 
riocham ellipfoidis in pundis L.M.& parallelam mediam 

in 
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huius. 

Definit 33. 
J4. i. 


33. 1. 
I. 


J* 3 ' 
lem. 1 
huius. 


i. 3. Si 4-hu- 
tus. 


I. 

I L 
I I I. 
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in pundo P. Dico redam L.M. a reda KE. bifariam feci- 
ri in P. Ducantur per punda L.M. dua? parallela? interio- 
res IN. MO. proportionales parallelis in circulo RT.QS. 
quarum illa? incidentium fecundam fecent in N.O. ift* 
circuli diametrum in R. Qj^periphcriam in T.S.& iunga- 
tur TS. fecansEK.in V. Quoniam parallela? funt ON. 
ML. ex hypotefi : itera LN.MO. ex definitione prima hu- 
ius , feu deferiptione ellipfoideos , parallelogrammum eft 
LMON. quare a?qualia funt aduerfa latera MO.LN.Sed 
MO.LN. funt parallela? proportionales ipfis QS. RT. ex 
definit. 1 .huius:a?quales igitur funt QS. RT. fed funt 5 ^ 
parallela? , ex eadem definit. Igitur etiam parallela funt 
BELTS. Igitur anguli BEV.&TVE. funt «quales ; illo 
autem redus eft ex definitione 1. huius; quare & ifte re- 
dus eft , fecatquc EV. redam TS. bifariam in V. vt au- 
tem SV. ad VT. itaMP. adPL. Igitur etiam reda ML. 
diuiditur bifariam in P. atque idem demonftrabitur do 
qualibet alia parallela ipfi FH. 

Sed circulus datus atque ellipfoides analogum non fint 
inter eafdem parallelas. Inter parallelas BF.DH. inter 
quas ellipfoides deferibitur, motu ad datum circuluou 
proportionali defcribaturcirculus ABCD.quodcxfupe- 
rioribus fieri pofTe manifcftumeft; eodem prorfus modo 
quo in prima parte huius propofitionis , demonftrabimus 
ML. bifariam fecari in P. Quare fi incidenti fccunda?,&c. 
Quod erat pi obandum . 

COROLLARIVM. 

E X demonstratis manifeftum eft fi LM. ponatur paralle- 
la ipfi FH. etiam illi refpondentem TS.eJfe parallelam 
ipfi BD. & cum illa bifariam feceturtnP. hanc bifariam ft» 
cari in V . cumque aquales fint PK. LN. item RT. ET. & pro- 
portionales LN. RT .etiam proportionales efie PK .EV . ea pro- 
portione qua eft RT. ad LN.Ideoque cum fit ex bypothefi vt 

RT. 
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RT. ad EC. ita LN. ad G K. acconuertendo & permutan- 
do vt EL. torum ad GK. totum, ita RT. ideft EV. pars 
ad LN. id cft KP. partem , & reliquum VC. ad rcliquimu 
PG. erit vt totum EC. ad totum KG. 

THEOREMA VI. PROPOS. VI. 

I N Ellipfbidc quolibet incidens fecunda, & pa- 
rallelarum media fune diametri coniugata:. 

6 IT idem ellipfoides quod fuperiori propofitiono 
FGHI.in quo incidens fecundaria,circa quam deferiptum 
cft, fit FH. parallelcrum media GI. intra ellipfoides con- 
tenta DicoFH. GI. effc diametros figura? coniugata s. 

Nam quia re&aFH.Jiuidit omnes parallelas interiores bi- ^ 
fariam , ex definitione prima huius, feu ex deferiptione, huius.' 
erit ipfa diameter ellipfoidis., perio. definitionem primi dcfjn.io. r. 
Conicorum Apollonij. Item quia parallela media GI. di- onIC ' 
uidi omnes parallelas incidentis feu diametri FH. bifa- 5. huius. 



riam , erit & ipfa , ex eadem definitione, diameter. Infuper 
quia vtraque FH. GI. diameter eft,& FH. parallelas ipfiu s . 

GI. & GI. parallelas ipfius FH. bifariam fecat , erunt ex 
definit. 17. 1. Conicorum FH.GI. diametri coniugata?. Definitio: 
Vocetur autem incidens FH. Diameter prima: parallela- 

P p rum fecunda . 
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rum media GI. Diameter fecunda. & pun&utn K. cen- 
trum . 

THEOREMA VII. PROPOS. VII. - 

E Llipfoidos diametrum primam quadibet pa- 
rallelarum interiorum ita iccat, vt quadra- 
tum prima; diametri ad quadratum fecun- 
da;, fit vt re&angulum partibus prima; diametri 
contentum ad quadratum dimidia: parallehe in- 
terioris primam diametrum fecantis. 

Infchcmarc fuperiorum propofitionum diametros prf- 
mas.cllipfoidis&circuli FH. BD. fecct parallela interior 
RN. iLlamin K. iftamin R. illius primetrumin L. iftius 



peripheriam in T. Dico cfle quadratum FH, ad qua- 
dratum GI. vtre&angolum FNH- adquadrattim NL. 
Ion. 7, Quoniam proportionales funt dusBR. RD. duabus FN. 

T.dcfclii.*, NH.ertJntreftanguIaBRD.FNH.fimiliai&candcm- ©R 
caufam flmilia erunt re&angula BED. FKH. Item quia», 
proportionales ftmtRD;ED.ipfis NH. KH.a quibus re- 
dilinea BRD.BED. & FNH. FKH. fimilia fimiliterquo 
* x: *' deferipta fuat ; erit vt re&arigulum BRD. ad re&angu- 

lutn 
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lum BED. itare<fhmgulum FNH. adrc&angulum FKH. 
Adhxcquiaeft vtRT.ad EC. ira LN.ad KG. erit vt qua- 
dratum RT. ad quadratum EC. ira quadratum LN. ad 
quadratum KG.fcd vtquadrarum RT.ad quadratum EC. 
itare&anguiumBRD. adre&angulum BED. ( sequalia_> 
•enim funtre&angula BR D. BE 1). quadratis RT. EC'. ) & 
vt redlungulum BR D. ad rcftangulum BED. ita oftcnfum 
eft redangtilum F NH. ad rc&angulum FKH.vtigiturqua 
dratum LN. ad quadratum GK. ita rc&angulum FNH.ad 
•re&angulumFKH.id dt ad quadratum FK.&confequen- 
tiumquadntplavtquadratum LN.ad quadratum Gl.ita 
-rc&angulum FNH. ad quadratum FH. & conucrtetido ac 
permutando erit quadratum FH. ad quadratum GI. vtre- 
dtangulum FNH. ad quadratum LN. Quod erat demon- 
strandum. 

Quod fi circulus datus atque ellipfoides analogum non 
Sint inter eafdem parallelas : eodem modoquoinquintaj 
huius, inter parallelas BF. DH. interquas ellipfoidesde- 
Fcribitur,motuad datum circulum proportionali deferi- 
batur circulus ABCD. quod cx fuperioribus confiat fieri 
pofiej eadem pror.fus ratione qua in prima parte huius pro- 
pofitionis demonftrabimus eile vt quadratum FH. ad qua- 
dratum GI. ita redanguium FNH. ad quadratum LN. 
•Quod ad perfedtam demonftrationemaddendum erat. 

THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 

E Llipibidos diametrum fecundam quaslibet 
oidinatim applicatarum ira fecat,vt quadra- 
tum fecunda: diametri ad quadratum pri- 
ma:. fit vt re&angulum fub partibus prima: dia- 
metri, ad quadratum otdinatim applicant. 

In fuperiori fchemate ex quocumque purnfio L. ad fe- 
cundam diametrum GI. applicetur ordmatim re&a LP. 
. P p a qua» 


f. defin. 

huius, 
xi. 6 . 


m i 
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qua; produ<fta fecet pcrimetrum ellipfoideos in M. Dsco 
eftevtquadratumGI.ad quadratum FH. ita redlangulum 
IPG. ad quadratum PL. Quoniam eft vt EC. ad CV.ita 
KG.adGP.ex Coroll. 5 . huius, & antecedentium dupla 
AC. ad CV. vt IG. ad GP. erit diuidendo & conucrtendo 
CV.adVA. vtGP. ad PI. erunt igitur re&angula CVA. 
GPI. fimilia : & cum fit vt CE. ad EA. ita GK. ad KI. pro- 
portio videlicet arqualitatis , erunt rc&angula CE A.GKI. 
fimilia: item quia proportionales funt VA.EA. ipfis PI. 
KI. vt modo probatum eft, a quibus reftilinea fimilia, fi- 
militerque deferipta funt CVA. CEA.in circulo,& GPA. 
GKI. in ellipfoide : erit vt rc&angulum CVA. ad rctftan- 
gulum CEA. ita rettangulum GPI. ad rcdangulum GKI. 
praeterea quia eftvt VT. id eft ER. adEB.ita PL. id eft 
KN. ad KF. erit vt quadratum TV.ad quadratum BE. ita 
quadratum LP. ad quadratum FK.ft d vt quadratum TV. 
ad quadratumBE. irare&angulum CVA.ad rcftangulum 
CEA. ( «equalia enim funt re&angula CVA. CEA. qua- 
dratis TV. BE.)& vtre&angulum CVA.ad redangulum 
CEA.itare&angulum GPI.ad re&angulumGKI.vt igitur 
quadratum LP. ad quadratum FK. ita rc<5hingulum GPI. 
ad re&angulumGKI.id eft ad quadratum GK.& confe- 
quentium quadrupla vt quadratum LP. ad quadratu FH. 
ita re&angulumGPI.ad quadratum GI. & conuertendo 
ac permutando erit quadratum GI. ad quadratum FH. vt 
redhngulu IPG. ad quadratum PL. Quod eratprobandu. 

Si vero circulus datus, atque ellipfoides analogum non 
fint inter eafdem parallelas , idem oftendetur contingere , 
eodem modo quo in fine prseccdentis demonftratum eft . 

THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

S I in linea cllipfoide coniugatx diametri finr, 
& fiat vt diameter prima , ad fecundarru, 
ita fecunda ad aliam quampiam » qux a fc~ 
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&ionc ad diametrum ordinatim applicata cft po- 
terit fpatium quod adiacet tcrtix proportionali, 
latitudinem habens eam quae inter ordinatim ap- 
plicatam & le&ionem interijcitur , & deficiens 
figura fimili ei quae diametro ipfa & tertia pro- 
portionali continetur. 


Sitellipfoidcs ABCD. cuiusdiametri coniugata? AC. 
BD. prima AC. fecunda BD. defiat vt AC ad BD. itaBD. 
ad AL. Aptcturque AL.ipfiAC.adangulosre»ftos,&iun« 
ftj CL. applicetur FG. ordinatim ad BD. & ducatur GI. 
ipfiAL. arquidi- 

ftans & HI. pa- A. 

rallela retfta? AG. 

Dico quadratum 
FG. aequale elfe 
rcdlangulo AI. 



EU enim vt qua- 
dratum AC- ad 
quadratum BD. 
itare&a CA. ad 
re&am AL.Cum 
enim fin t conti nue pre portionales AC.BD.AL. ex con- 
ftru&ionc erit vt quadratum AC. ad quadratum BD. ita 
CA. ad AL. hcc eft CG. ad GI. ( funr enim triangula 
CAL. CGI. fimilia ob parallelasGI. AL. ) vt autem qua- 
dratum AC. ad quadratum BD. ita re&angulura CGA.ad 
quadratum FG. Quare rc&angulum CGA. ad quadratum 
FG. eft vt CG. ad GI. Vt autem CG. ad GI. ita re&angu- 
lumCGA.ad rt&angulum AGI. ( polita enim commu- 
ni altitudine GA. erit vt CG. ad GI. ita redhngulum 
CGA.adre<ftangulum AGI. ) feure&angulum Al. Er- 
go quadratum FG.arquale eft rc<ftangulo AI. quod adia- 
cens certior proportionali AL. latitudinem habet AG Se 
d cficit figura' LH1. ipfi LAC* fimili . 




Cor. io 6 . 
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tSucrfi Vocetur autem AC. tranfuerfum figura latus, & AL f 

figurar latus, latus re&um. 

quidrtflwn. 

COROLLARIVM I. 

E X- ditiis manifeJIum eft reti angulum CG A. ad quadra- 
tum FG. e fle vt tranfuerfun figura latus AC. ad re- 
tium AL. probatum enim eft e(fe vt CG. ad GI. ita reclan - 
gulurn CGA. ad quadratum FG. vt autem CG. ad GI. tta 
tft CA. ad AL. vt ergo CA. ad AL. tta reti angulum CGA. 
ad quadratum FG. 1 

• - • 

COROLLARIVM I I. 

1 ^ demon (Iratis aperte conflat figuram ellipfoiden cJJLj 
1 j veram ellipfln. Eodem enim prorfus modo Serenus pro- 
pojitione l6. de fi tlione cylindri ,demonFlr at fi tl tonem cy- 
Itndri qua neque bafibus aquidtflat , neque fubcontrarte po - 
Jit a eft , neque per axem ducitur , neque aquidtslanter ei 
quod per axem fit parallelogrammo , efie elltpjin . 

Et quandoquidem cum Sereno fumtmus , tn ellipfi lineam 
iuxta quam poffunt qua d f tlione ad diametrum ordtnatim 
applicantur efie eam ad quam fecunda diameter eandem ha- 
bet rationem quam prima diameter ad fecundam > id Fede- 
yicus Commandinus magnus ille Geometra vix vili antiquo- 
rum inferior ydcmontlr at tn Commentario ad propofitionem 
\6.hb.i. Serent de f tlione cylindri , ad quem leti orem re- 
mittimus . 

THEOREMA X. PROPOS. X. 

S I in cllipfoide figura coniugata: diametri 
fine , & fiat vt fecunda diameter ad primam, 
ita prima ad aliam lineam: qua: abcllipfoi- 

dc 
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de ad fecundam diametrum ordinatim applica- 
tur poterit fpatium quod adiacec tertia: propor- 
tionali, latitudinem nabens eam qux inter ordi- 
natim applicatam, & le&ionem intcrijcitur, &C 
deficiens figura fimili ei qux fecunda diametro 
& tertia proportionali 1 nucina continetur. 

Sit ellipfoidcs ABCD. & fiat vt AC. fecunda diameter 
ad DB. diametrum primam ita DB. ad Al.ponaturque AI- 
ad angulos re&osipfi AC. deinde ad AC. ordinatim ap- 



plicetur FE. & ducatur EH.ipfi AI. xquidiftan$,HG.vero 
xquidiftans ipfi EA. Dico quadratum EF. parallelogram* 
mo AH. xquale effe . Hoc eodem pene modo demonftra- 
bitur quo priori propofitione. Quoniam enim vt quadratu 
AC. ad quadratum BD. ita linea CA. ad AI. ( funtenim 
in continua proportione CA . BD. A I. ideoque vt quadra- 
tum AC. 3d quadratum BD. ita AC. ad AI. ) hoc eft 
CE. adtH. ( funtenimduotriangula CAI. CEH. ob 
parallelas AI. EH.fimilia ) &pci 8. huius eftvt quadra- 
tum AC. ad quadratum BD. ita rc&angulum CEA. ad 
quadratum EF. Quare re&angulum CEA. ad quadratum 

EF. 
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EF. eft vt CE. ad EH. vt autem CE. ad EH. ita re&angu- 
lumCEA.adre&angulumHEA. ( pofita enimcommu- 
t 6 ni altitudine AE. erit vt CE. ad EH. ita re&angulum- 
CEA. ad re&angulum HEA. ) ergo quadratum EF. ar- 
quale eft re&angulo AH. quod adiacens tertiar proportio- 
nali AI. latitudinem habensAE. & deficiens figura GHL 
fimiliciqua; CEH. continetur. Quod erat demonftran- 
dum. 


COROLLARIVM. I. 


C Onlfat ex diclis effe vt CA. ad At. ita reflangulun-i 
CEA ad quadratum EF . Eft enim reti angulum CEA. 
6 ad quadratum EF. probatum habere rationem quam CE. ad 
* EH. quod eft vt CA. ad AI. 

COROLLARIVM. II. 


EUipfoides 

cffcliipfis. 


R Vrfum ex propofitione hac efficitur lineam curuam, feu 
eilipfotdem effe veram ac genuinam cllipfim, cut e*-> 
qua hic dcmonftrata funt peculiaria ac propria efte probat 
Apollonius Pergaus libro primo Conicorum T heoremate 1 5. 


THEOREMA XI. PROPOS. XI. 


S I in ellipfoidc reda» linea: ad diametrum- 
ordinarim applicentur: erunt quadrata ca- 
rum ad fpatia contenta lineis qua: inter 
ipfas & terminos tranfuerfi lateris figura: inter- 
ponuntur, vt redum figura: latus ad tranfucr- 
fum ; inter Cc vero vt fpatia qua: lineis fimiliter 
fumptis continentur. 


LIBER V. 


3 °; 

In fchcmatc nona» huius , Sit clJipfoidcs ABCD. cu- 
lus diameter ac tranfuerfum figura? iatus AC. re&um- 
AL. & ad ipfam AC. ordinatim applicentur FG. MN.Di- 
co quadratunu. 

FG. ad re&an- 
eulum AGC. ef- 
ie vtLA.ad AC. 

5^ quadratum-. 

FG. ad quadra- 
tum MN. efle vt 
re&angulum_ 

AGC.ad rc&an- 
gullIfTL. ANC. 

Quoniam enim 
eft vt quadratum fecundat diametri BD. ad quadratum^ *• ^ u,us - 
primae diametri AC. ita quadratum FG.ad rc&angulum 
AGC.& AL. latus tranfuerfum ad AC.critvt latus re&um Coro] j f ^ 
ad tranfuerfum, ita FG. quadratum ad re&argulum^ Juiius. 
AGC. Eodcmquemodo oftendetur efle vt latus redtum 
ad tranfuerfum ita, quadratum MN. ad redanguluin 
ANC. Erit igitur vt auadratum.FG. ad i cftangulum 
AGC. ita quadratum MN. ad rc<ftangulum ANC & per- 
mutando . Quod erat demonftrandum • 

* . \ - | ‘ * * 
COROLLARIVM. 

T Ertium hoc fymbolum eft .figuram curvam , de quu El] ; p f oidcs 
abimus efife elhpftn j Nam hanc elltpfts proprietatem^ dic cUip/im. 
cum circulo tamen ac byperbola comunem demonftrautt Apol- 
lonius Ub. i . Come. prop. 2 i . Cum vero confiet hanc figuram 
neque circulum ejfe , neque hyperbolen > c onfiquitur vt elltpfts 
existimanda fit . 

Atque his tribus notis contentus fuit Serenus vt fi (f to- 
nem cylindri ellipfin ejfe probaret , cum tamen ajfereret mul- 
to ptures ex elementis conicis peti pofte . Nos adhuc quar- 

Qjj t* m 
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tam addemus qua non tbfcure propofitttm efficiet . 

• ' * 1 ' '• ' • * 

THEOREMA XII. PROPOS. XII. 

* * * \ 

« . • 

S I in ellipfoide reda linea ducatur per cen- 
trum vtrinque fedioni occurrens ad cen- 
trum bifariam fecabitur. 

3it cIHpfoides cuius diameter KM. centrum R.8*<pet 
R. ducatur ORP. fecans lineam cumam in pun&is OP.Di. 
co OR.ipii RP.dretEquaJcm.Ordinatim enim applicentur 
Corol! ud OS. PT.& quoniam Vtrc&angulum KTM.ad quadrarum 
toron.^.ad TP. ita efl tranfuerfum latusad re&tim, &.vt re&angulum 
9 ■ buius. MSK. ad quadratum SO. ita tranfuerfum larus ad redtum, 
erit vtre&angulumKTM.ad quadratum TP. ita re&an- 
i guluin MSK. ad qua- } 

>i.6. , drattim SO. vt autem i:.c : \ 

quadratumTP.adqua- . VfisiV 

dratum TR. itaqua- ' .*. • 4- 

dratum SO. ad qua- ..ki.tuf 

dratum SR. ( nam-. P- \P 
ctquianguJa funr, imo / /* vV.. 

aequalia triangula-PTR. i I i 
OSR. ob aequales an- \ 
if- t. gulos ad verticem R. .i r )- . 

’ %9 ‘ l ' & alternos ad S. & T. 

item ad P. & O aequaleSjCum parallel* fint ex defcriptioc 
j nc OS. TP. ) eritex aequali vt.redbngulum KTM. ad 
quadratum TR. ita rcdangulum MSK-id quadratum SR. 
& componendo , vtre&angulum K, T M. vna cum quadra- 
to TR. ad quadratumTR.hoc cft quadratum M R. ad qua- 
dratum RT. ( etenim rc&a MK. fccatUr bitariam in R.& 
J ’ *' in partes inaequales ad punctum T. ideoque rcdtangulum-, 
KTM.fub inaequalibus Tegmentis KT. TM. vna cum qua- 
drato 1 R. intermedia: lectionis eit aequale quadrato d imi. 
*■ ‘ „ di* 
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diae MR. ) ira re£angulum MSK. vna cum quadrato SRv 
ad quadratumSR. : deft ( per eandem quintam, fecundi 
elementorum J quadratum KR, ad quadratum SR. 
permutando vr quadratum MR. ad quadratum KR. it^. 
quadratum TR. ad quadrarum RS. Quarevt MR.ad RK.\ e. 
ita TR.ad RS. eft autem r.&a MR. re£fa: RK. «qualis, ex 
Uefcriptione : quare rcifta TR. rc<fte RS,a?qualis exiftir, vc. A ' <s ' 
autem TR. adRS. itaPR. adRO. ( «quiangula-enim 
oftenfa liuittrungula TRP. RSO. ) Quare I?R. & RO. 
fufitaequales. Quod erat propoli tum . Hanc autem elli- 
jsfeos proprietatem dcmooftrar Apollonius.. > .* . » , . 


S C H O L I V M. 


H Athnus quatuor vehiti te (feras exhibuit Ellipfoides 
noftrum quibus fife genuinam ellipfin probaret^ vt in- 
ter ac ut anguli coni fett tones reciperetur ; trts quidem ex Se- 
reni penu , quartam ex noftra officina depromptam ; fed ve- 
reor ne fi tua lynceis fcupulo.fi cnittfpiam -Geometra oculis di- 
fpiciantur non fatis legitima videri poffiint , ac fufpicioncnus 
monere poffint xfurpatt nominis tam a noftra figura qitarri 
a Jl chane cylindri apud Serenum & Archimedem de Conetdi- 
btts > & Spbaroidibus . E. sio enim nota quas Serenus , quas ... 
nos adduximus elltpfi conueniant > dubitare quis poterit num 
feli j (jrvtruw KopiatTfim fint x*/ iynepiotrut, an vere vt in 
Scholis loquuntur propria tantum primo modo : certe plera- 
que omnes affectiones qua in libris conicorum Ellip fi inrjff-i 
demonftrantur > etiam circulo , multa byperboia & oppofitts 
fifltontbus conuentunt j neque fi circuli ac elhpfosdifferen- 
tia ignota effet , rette quis argueret ex affttttonibus quas 
circ ttlus cum ellipfi\communes habet illum ejfie ellipfin . <$uis 
ncui t num fittio Cylindri , num Ellipfoides noflrum commu- 
nione quidem dittorum fymbolorum 1 ungatur cum F.lhpfi> na- 
tura tamen ab ea non minus quam circulus aut oppofita fe- 
(icones , differ at f Scitum eft apud Dialctticos propofiuonem > 

gjj 2 v»i~ 
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i vniuerfalem affirmantem n»n /impliciter fed per accidens 
tantum converti in particularem aientem . Nec enim fi om- 
nis homo animal e) 9 ideo omne animal ett homo , neque effi- 
citur fi omnis ellipfis hoc habet vt prima diameter fe&ionn 
ad fecundam eam rationem habeat quam fi eunda ad aliam 
quampiam , qua ad fecundam applicata ordinat im pojfit fpa- 
tium quod adtacet tertia proportionali > & reltqua qua 
qu nta huius demonBrata funt , vi ideo quicqutd hoc habet 
protinus fit ellipfis i. Quare cum huiufmodi ftgna occurrunt , 
pUrumqi periti ores Mathematici vtuntur dra,yclyn *i<r 
rov feu abduttionc ad abfurdum qua certo ftatuunt tddequo 
dubitabatur ; qua demonfiratio licet minus fit iV/f»- 

(jLin/.i, ac dignitate concedat > veritate tamen ac certitudi- 
ne ne hilum quidem inferior eff. 

Nos igitur fuperioribus notis vfi ex contraria afiertione 
maniftBum abfurdum derivabimus , atque ita totam rem— 
extra omnem dubietatis aleam confittuemus. 

THEOREMA XIII. PROPOS. XIII. 

P Ropofitum fit vere demonftrare, fe&ionem 
cylindri quae neque ballbusarquidifirat, ne- 
que fiubcontrariepofitacft neque per axem, 
neque arquidiltanrc ei quod per axem fit parallelo- 
grammo ; item Eiliploides quodeuq; elle Ellipfin. 

Sitprimum fe&io cylindri cuiufdmodi pofita eft in pro- 
pofitione , & Ellipfoides quodeumquereciunr ABCD cu- 
ius prima diameter feu axisAC.fecunda diameter feu axi* 
BD. fiatque vt AC.ad BD.ita BD.ad aliam videlicet AG. 
qua*ftatuatur ipfi AC. ad angulos rtdos,erit ( ex ijs 
qua» dcmondrat.FedericusCommandinus commentario 
iu 1 6. propofit. Sereni de fe&ionecylindri, quod etiam fc 
detnonftrafle affirmat Serenus in Commcntarijs fuis au 

Apol- 
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Apollonium , qus ad nos 
non peruenerunt ) AC. 
tranfuerfum figurar latus, 
& AG. rcdum,feu reda 
iuxtaquam poliunt qu a? Ju. 
fedione ad diametrum or- 
dinatim applicantur. lam 
vero per primam partem 
54. 1. in fubiedo plano dc- 
faibaturelliplisit&vteius 
diameter lit AC. vertex A. 
& redam latus AG. dudar 
vero a fedione ad AC. in 
angulo redo applicentur, 
qua? latirudines habeant 



lineas interieras Sc pundum A. deficiantque figura fimiJJ 
& limiliter polita ei quarlincisCA. AG. continetur :& di- 
uifa AC. bifariam in E. ducatur fetur da fiu axis BD. fa- 
ciens angulos redos cum BC . Hinc ElJipfis dida fedioni 
cylindri aut ellipfoidi redo fuperimponatur,& congruat 
AC. cllipfis cum diametro AC. iedionis cylindri aut 
cllipfoideos redi iplis squali : congruet etiam angulus 
redus CAG. cum redo, & AG. cllipfis cum squali 
AG. fe&ionis , aut ellipfoidis redi & reda BD. cunu 
BD.& cum centro centrum E. ( Nam cum fint squales 
EA. AG.taminellipfi quamin cylindri fedione, & elli- 
pfoide redo, & inter eas media proportionalis BD. erit 
BD. ellipfis squalis BD. fedionis ) Ergo aut cllipfis * 
cum fedione, vel ellipfoide congruet , aut Certe non con- 
gruet : Dicatur primum non congruere i igitur ab illa defi- 
ciet, deficiat igitur ad punda H. 1 . dudaque FHI. ordi- 
natim applicata ad d iametrum AC. fecct fcdionetn cylin- 
dri vel ellipfoidcs & ciliplt n in pundisH. I.ita vt arcus 
AID. fit arcus cllipfis &AHD. arcus fedionis cylindrics, 
vel EUipioidis, 
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j |.i. Sereni 
de fcCt. cy- 
lindri, 
xi. f. 


t. pronunc. 


3 i o Curui ac rc<f& proportio promota. 

Quoniam in cllipfi ordinatim applicat* funt ED. FI. 
critvtre&um figur* latus AG. ad tranfuerfum AC. ita 
quadratum Fl. ad quadratum ED. Rurfus quoniam in fc- 
dione cylindri vel ellipfoidc ordinatim applicatae funt 

FH. ED. erit vt latus re&um AG. ad tranfuerfum AC. ita 
quadratum FH. ad quadratum E D. Vt igitur quadratum 

FI. ad quadratum ED. ita quadratum FH. ad quadratum 

ED. aequalia igitur funt quadrata FH. FI. pars & totum : 
quod eft abfurdum . Nop igiturdcficit ellipfis a fe&iono 
cylindri vel ellipfoide redo: conuenit argo: quare illi ae- 
qualis eft. ' - ' '•'•••• 

Idem eodem mododemonftrabimus etiam in quocum- 
que ellipfoidc obliquo , modo du&a» a fedione ad diame- 
trum AC. nonappliccnrurad angulos rcdos 3 fed nd an- 
gulos arquales ijs quos applicat* cum diametro efficiunt in 
dlipfoide obliquo i & per fecundam partem 54. 1. Coni- 
corum defaibatur ellipfis, vtdidum eft prima pane huius, 
cuius diametet AC.vei tex A.rc&um latus AG.idem quod 
in Ellipfoidc, ac fiat impolitiovniufquefigur*:idem enim 
abfurdum fequeturfi ili* non dicantur congruere . Igi- 
tur vere dcmonftratum eft fedionem Cylindri qu* neque 
bafibus aquidiftat , neque fub contrarie pofita eft , neque 
per axem , neque arquidiftantc ei quod per axem fit paral- 

klogrammo , item ellipfoides quodeumque dfe eUipfin . 

, . \ . •, » 

S C H O L I V M. 

S • % t 

M Vtdto igitur nomine Elhpfodea dicantur Ellipfci A- 
na.\og£‘quarum *k* vocentur Red* ali* obliqu*: 
alu yEquichordcs - Dmcrfichordes : ijfdem fctlicct co- 

gnominibus qutbus Ellipfoide a m Scholio quarta butus difiin- 
XIMUS. 


THEO- 
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THEOREMA XIV. PROPOS. XIV. r 


r*- 


. Vxlibet clJipfis circa quamlibet fuarumj 
) diametrorum dato circulo 3 data^que elli- 
pfi cft analoga . 


Datus fit circulus quilibet Z. & cllipfis 3 . & fit qualibet 
cllipfis KLMN. cuius quaelibet diameter KM. ccntj um R. 
DicoellipfimKLMN.circadiametrum KM. datocirculo 
Z.autellipfi 3. efle analogam. Ducantur per pundht K.M. Tcmm . ^ 
re&a?KA.MC. ellipfimKLMN.contingentes.- quoniam huius. 



redlaKM.tranfit per centrum R.ellipfis,cum ponatur eius 
diameter, rtfta? KA. MC.fibi ipfis aequidiftabunt. Inter l7 *- Con *' 
duas parallelas KA. MC. du&a ad vtramque perpendicu- 
lari AC. deferibatur circulus ABCD. & & mota AC. mo- 
tu ad MC. aquidiitanti faciat parallelas invtraqucfigura 
FVL & BED. LRN. & GYH. XTP. qmefe- 

centurillicab AC.inpun&is V. E.Y. illic a KM. in pun- 
ctis S.R.T.Conftat in circulo paralltLs di&..s lecari bifa- J* *• 
riam in pun&is V. E. Y. lncllipfi vero KLMN. cum reda 
LRN. tra nfeat per centrum R. fecabitur in R. bifariam 30 l Con j. 
fed&OSQ^ bifariam fecatur in S. fi enim nonjfecetur 

bifa- 
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bifariam in pundo 4. & ducatur K4. quoniam ellipfini 
, KLMN. contingit KA. inpundo A. & huic arquidiftans 
7. 2. Cem. 04Q. diuifa eft bifariam in pundo 4. erit K4. diameter 
' ellipfis^quod eft abfurdum cum non tranfeat per centrum» 
atque eodem modo probabitur redam XP. & quamlibet 
1*. definit, parallelarum ad LN. fecari bifariam a diametro KM. or- 
i* ConK- dinatim igitur applicantur ad diametrum KM. red* 
11. i.Coni. OS. LR.XT. &c. ErgoeritvtredangulumMSK.ad.rc- 
dangulumMRK. ita quadratum OS. ad quadratum LR. 
& vt redangulum MSK.ad redangulum MRK.ita redan- 
gulum CVA. ad redangulum CEA. ( nam cum fit vt MS. 
lemm. 1. ad SK. ita CV. ad VA. erunt redangula MSK. MVA.fi- 
1 de/Tn rnilia,& ob eandem caufam redangula MRK. MEA. fimi- 

iepam. 1. lia. QuarecumfitvtMS.adCV.itaMR.adCE. erit vt 
huius. redangulum MSK. ad redangulum CVA. ita redangu- 
n. 1 i. Coni. l um MRJC. ad redangulum CEA. & permutando ) & vt 
redangulum CVA. ad redangulum CEA. ita quadratum 
VI.adquadratumED.eritvtquadratumOS.adquadra- 
tt 6 tum LR. ita quadratum VI. ad quadratum ED. idcoquo 
defw. 4. hu- vtreda OS. ad redam LR. ita reda VI. ad redam ED. 

’ ,U & hu Qii? rc ellipfls KLMN. circulo ABCD. eft Analoga ,fed 
" «is. 1 1U circulus ABCD. circulo Z. etiam analogus eft : igitur clli- 

f >fis KLMN. dato circulo Z. analoga eft circa incidentem 
eu diametrum KM. 

Rurfus quia ellipfis 3. ex prima parte huius propofitiefc- 
nis , circulo Z. analoga eft circa quamlibet fuarum diame- 
trorum, & eidem circulo analoga eft ellipfis KLMN. cir- 
caquamlibcr fuarum diametrorum , manifeftum eft clli- 
pfes KLMN. & 4. circa quamlibet fuarum diametrorum 
deferiptas efte analogas . Quare quadibet ellipfis circa 
quamlibet &c. Quodetat demonftrandum . 


THEO- 


L I B EU: V* » 313. 

THEOREMA XV. PROPOS; XV. 

S I motu ad datam Ellipfifi arquidiftanter 
proportionali figura dcfcribatur 5. ca aut 
Circulus erit, aut Ellipfis. 

Harc propofitio euidenterdcduciturcx fuperiori.Nam 
quaelibet ellipfis cuilibet circulo atque cllip/i analoga^, 
cft , ergo motu ad datum circulum aut cllipfin a?quidi- 
ftanter proportionali defcribiturjCum autem idem iit mo- 
tus quo circul us aut ellipfis data,& ellipfis analoga defcri- 
buntur i fi ellipfis analoga ftatuaturprima atque data;ma- 
nifeftumefl circulum aut ellipfin,qua? dara erat,motu x- 
quidiftanter proportionali delineari ac fieri analogam. 
Quod erat probandum. • —• — /;•. 

THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

S I ad datam Parabolam motu sequidiflanter 
proportionali figura analoga dcfcribatur, 
ca erit Parabola. 

Inter eafdem aut di uerfas parallelas AK. CL. data fit 
parabola ABC. cuiusdiameter A C. latus re&um AT. 
incidens fecunda quacumque KL. moucatur AK. arquidi- 
ftanteripfi CL. ita vt continuo parallela? circa KL. fint 
proportionales parallelis circa AC. nimirum vtNM. ad 
PO.ita DE. ad FG.&vtPO.adRQ^icaFG. ad HI. &vt 
RQ^ad SL. ita Hl.ad CB.atque ita deinceps etiam cx alia 
parte incidentium ; fecabuntur etiam AC. KL. proportio- 
naliter, ideoque iujeta primam definitionem huius, erit 
motus ad datam parabolam «quidiftanret proportiona- 
lis : Dcfcribatur eo motu figura KSL. qua: erit analoga 
parabola: ABC. Dico illam figuram effe parabolam. Quo. 

Rr niain 


14. huius. 


4. defin. - ' 
huius. 


lemm. 1. 
huius . 
i. defin. 
huius. 

4 - defio, 
huius. 
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niamfe^jpfuntproportionalitcr DK. FA. in putidis M. 
i. buim . D. erit vt OK. ad MK'. ita FA. ad DA: item quiaparabola 



ABC.eritvtFA.adDA. ita quadratum FG. ad qua- 
huius, dratum DE. Rurfus quia proportionales funt rcd« DE. 

**• &. FG. redis NM.PO. erit vt quadratum FG. ad quadratum 
DE. ita quadratum.PO.ad quadratum KM. ergo a prima 
ad vhimum vtreda OK.ad redam MK. ( nempe vtlinear 
cuar ob ord inatim applicatis cx diametro ad verticem ab- 
Jcinduntur ) ita quadratum PO. ad quadratum NM. ni- 
mirum ita funtinter fe quadrata ordinarim applicatarum , 
quod tanquam parabolae peculiare demonftrac Apollo- 
nius lib. i. Conic* propofit. 20. 

Rurfus quadrato NM. fiat redanguhim MKV. «quale 
&ipfiLK.iuKV.adpundumK. perpendicularis. Quo- 
niam redangula MKV. OKV. candcmaltitudincmba- 
% t. bentK.criunvtbafcsMK.OK. fed vtMK. ad OK. iqu 
> ‘ paulo 
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paulo ante oftenfumeft quadratum MN. ad quadratum* 

OP. vtigiturredhngulum MK V. adic&anguhim OKV. 
ita quadratum NM. ad quadratum PO. & permutando vt 
redbugulumMl£V,adquudfatum NM» ita rcftan^ufuqi 
OKV. ad quadrarum PO. aquale autem eft rc&aqguhmi 
MKV. quadraro NM . txbvpothc fi , igitur arquale erit rc- 
dfangulum OKV.qu dvato PO. atque ita rc<ftanguli:m_. 

Q^V. erit sequak quadrato KQ^&c. Quod parabola? 
conpenircdcrnonftrat Apollonius 1 1, primi ConicorunL. ll,uCwi & 
vocatqueKV. Rc&um figura? latus. 

Iam verooonk.it ex 5 2. primi Conicorum poflc inucni- 
*i parabolam , cuius diameter fit data KL. vertex punctum 
K.Du&a vero quaelibet SL.a le&ionead diametrum in an- 
guloSLK.pofiitre&ungulumLKV.fubre&a LK. & per- 
pendiculari feu latere rufto KV. Inuemaiamfit&impo- 11,1 ' Comc ' 
natur dicta parabola figura? KSL. congruent re<5beLKq3a- , 
rabobf ,& LK. figurat KSL. cum aquales pofira?fint.Itcm 
re&a? bL. vtriufquc £gura?,cunmm SL. quain angulus 

SLK. ponantur a?qualia:deniq> ob eandem caufatn contte* 

nient KV.in vrraquefigura. Igitur,aut<ongruentdirta? fi- 
gura?, aut«on -congruent tponanturprimum noneongrue- 
re, ac vbi deficiunt applicetur ordinarim MNX. qua* lecet 
figura analogam in N. parabolam in X. Quoniam in vtra- 
que figura KV. eft redta iuxtaquam pofluntordinatim ap- 
plicatarj erit rcdangulum MKV.axjuxle quadrato MN.cx 
lecunda parte huius propofitionis t idemque re&angulum 
MK V. aquale quadrato MX.cx x 1 . x . Con 1 c. 1 g i nu aqu a- 
lia fiunt quadrata LI, LH. pars & totum : quod clt ablur- 1 oi.conic. 
dum .-congruent igitur Parabola, &;figura.analoga, Igi- >• r» 
turaqualiafuntsacinvnamfiguramcoinciduntjcftque fi- f . ro ° r 
gura analoga KSL. Parabola. Quod erat demon Uren- 
dum. 




\ ' 
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-! THEOREMA XVII. PROPOS. XVII. 

S I ad datam Hyperbolam motu xquidiftan- 
tcr proportionali figura analoga defcriba- 
tur j ca erit Hy pcrbola. 

Sit idem fchemaquod fuperiori propofitionc >fed figu- 
ra ABC. ponatur cfle Hyperbola,& hant reliqua vt in-, 
prar cedenti 3 tantum Hyperbolae ABC. accipiatur tranf- 



uerfum latus AY. &dudla YZ. ipfi AK. parallela produ- 
caturLK. dum concurrat cum YZ- in pun&o Z. Dico fi- 
L ernm. g Ur am analogam KSL. effc Hyperbolamj Eft enim vt YD. 
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ad DF. ira ZM. ad MO. & componendo, & per conrrerfio- 
nem rationis ac permutando vtYF. ad ZO. fra YD. ad 
ZM. fedeft etiam vtYF. adFA. it$*ZO. ad OK. &vtYD. Iemm 
ad DA. ita ZM. ad*MK. fimiliaighur funt redangulaii i. huius. 
YFA. ZOK. item re&angula YDA.ZMK.cum igifUr ntvi 
YF. ad ZO. ita YD. ad ZM. & fuperprima ac feciinda fa- 
da fint duo redangula fimilia YFA. ZOK.&fuper tertia- , 

&qu arta duo itidem fimilia YDA. ZMK.crit vt redangu- fi- 

lum YFA. ad redangUlum ZOK. ha rcdangulum YDA." 
ad redangulum ZMK. & permutando vt redangulum.. 

YFA. ad redangulum YDA. ita redangulum ZOK.id rc- 
dangulum ZMK. fedvt redangulum YFA. ad redangu- n.i.conic. 
kimYDA. ita quadratum FG. ad quadratum DE. &vt 
quadratum FG.ad quadratum DE.ita quadratum PO.ad *' 

quadratum NM. igitur vt rcdangulum ZOK. ad rcdan- 
gulum ZMK. ita quadratum PO. ad quadratum NM. 

Deinde fiatvt rcdangulum ZMK. ad quadratum MN^ Corol.io.fi. 
ira ZK. ad KV. Quoniam oftcflfumeft prima partehuius, 
cffe redangulum ZOK. ad rcdangulum ZMK. vt quadra- 
tum PO.ad quadratum MN. eritconuertendo & permu- 
tando vt redangulum ZMK. ad quadratum MN. id eft vt 
ZK. ad K V. ita rcdangulum ZOK.ad quadratum PO. At- 
que eodem modo proba bimus eflevtZK. adKV. ha re- 
dangulum ZQK. ad quadratum QR. Has affedioncs c-. 
tiain in Hypeiboladcmonftrat Apoflonius I. Conic.prop. 

31 . 

Conftatautemex 55. 1. Conicorum pofleinueniri Hy- 
perbolam cuius latus redum KV. tranfuerfum KZ. & dia- 
meter KL.duda vero qusdibetiL. a fedionc ad diame- 
trum in angulo SLK. fitvt ZK.ad KV. ita rcdangulum 
ZLM. ad quadratum SL. Inuentaiamfit & imponatur di- ' 
da Hyperbola figura XSL congruent redar LK. Hyper- 
bolae , & LK. figur*,cum aequales pofita? fint : Item reda? 

SL, vtriufqnc figurae, cum tam red* SL. quamanguli 
SLK. ponantur *qu;ilcs:denique ob eandem caufam con- 

ucnicnt 
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3 1 g Curui ac redi proportio promota. 

uenientKV. in vtraque figura. Congruent ergo 'di&a fi* 
gura , aut minime congruent. Ponuntur pri nuto nou 
qongrycfc yac vbi deficiunt applicetur ordinatim MNX. 

1,3 ' quafecet figuram analogam in N. Hyperbolamin X. 
Qutmteip in vtraque figura KV. eft rc£t t luxu quam pofc 
funtoridinatim applicata*, ZK. latus tranfgcrftim , erit cx ‘ 
fecgnda parte huius propofitionis, vt ZK. ad KV.itarw 
C° n,c - fta ngu l uin ZMK. ad quadratum MN.& vt ZK. ad KV.it* 
rc<5Lngulum ZMK, ad quadratum MX. aqualia igitur 
funt quadrata MN. MX pars & totum ^Qupd eft abfur- 
dum congruent igitur Hyperbola ac figura Analoga , ar- 
quales ergo funtjimmo in vnam figuram concidunt, vt 
proinde figura analoga KSL. fit Hypciboia. Quod erat 
demonftrandum . t , 

* THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. '! 

P Olygona in Circulo atque Ellipfi analoga,; 
item in Parabolis aut Hyperbolis analogis 
intra eafiJcm parallelas iimiliter inlcripta 
(unt inter fe vt parallela: proportionales. 

Inter cafdem parallelas A K.CM.defcriptus fit circulus 
ABCD.&EllipfisanalogaKf.MN.itemduaaut parabo- t 

Ja , aut Hyperbola analoga AC. KM. quorum diametri j 
fecunda BD. LN. eaquefeccnt quotcumque parallela, t 
proportionales illum FI.BD.GH.dtam OQJLN.XP.con- a 

nc<5Ktnturre£isfibi refpondentibus AF. FB.BG. &c. . 

KO. OL.LM.&C. qua efficient duo polygona in circulo,; ' 

fc^ellipfi fimiliter defcripta,eo modo quo ddinitiono 
quinta huius traditum elt. Dico polygonum AFBGCH 
DI- ad polygonum KOLXMPNQ^cile vt proportiona- ^ 
lemquamcumqucFLad proportionalem OQ^Secet dia-. j 

meter AG. redhsFI.BD. GH.inpun&is VJLY. erit AV. , 

altitudo um trianguli FAI. quam trianguli OKQ^eo j 
‘ quod 
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tpod fint inter eafdeMparallelas : iremqubredhVE. erit* 
altitudo trapeziorum FD. ION. & pYi ahitiklO tVfpe J 

j ■ -*!J 'u; .C 17 >?. .K.) »*t .v ! H i.)i < •< * hi .14 j7 rnan>.5 
ait. jv u in ;v r n.! O rnui-sqRii hr, .07 

A. JC 




ziorumBW. LP. denique YC. altitudo ‘ triangulorum*' 
in circulo & cllipfi ? & in pa/abola, & Hyhcrbola viti.' 
morum trapeziorum GCH. XMP. Quoniam igitur 
triangula FAI. OKQ^ eandem habent altitudinem , 
erunt inter fe vt bafes, quare yt FI. ad OC^ ita trian- 
gulum FAI. ad triangulum OKQ^Rurfus quia tra- 
pezia FD. ON. habent latera FI. BD.proportionalia late- 

ribus OQ^I N. erunt inter feVtrechmgulafubBD. £V. j 
&fubLN EV.fed reftangulafob BD.EV. & LN.EV- 
funt inter fe vt bafcsBD. LN, vt igitur BD.ad LN.ita tra- 
pezium FD.ad rrapc 2 ium ON. eodem modooftendemua 
cfie vt GH. ad XP» ita trapezium BH, ad trapezium LP. & 




I io Cu rui *c re&i proportio promor*# 


IUS. 

It. f. 


II. J. 


triangulum GCH. ad triangulum XMP. Cum igitur (it vt 
FI. ad OQJt* triangulum FAI. ad triangulum OKQ^fic 
*fin. i.ftuw autem vt FI. ad OQjta BD. ad LN. & vt BD. ad LN. ita 
trapezium FD. ad trapezium ON.erit vt triangulum FAI, 
adtriangtPungt OKQ^ita trapezium FD. ad trapezium 
ON. R urfu seurn fit vt B D. ad LN. ita trapezium FD. ad 
trapeziu*iiOK.3cvtBD. ad LN. ita trapezium BH. ad 
trapezium LP.vr paulo ante probatum e(l,erit vt trape- 
zium FD. ad trapezium ON. ita trapezium BH. ad trape- 
zium LP. Deniquecum fit vt B D. ad LN ita trapeziam 
I jrk • ^H.adtrapwiiim LP/fit autem vt BD.ad LN.ita GH. 
f iu3? *d XPi & vt GH. ad XP.. ira triangulum GCH.'* ad 
.triangulum XMP. erit vt trapezium BX. ad trapezium 
*»• r* LP.ita triangulum GCH. ad triangulum.XMp. Quare 
cuinficvt triangulum FAI. ad triangulum OKQ^ita tra- 
pezium FD. ad trapezium ON. drytttapezi^m FD. ad 
■f> -■ o ^ittapezium; ON. ita trapezium- BH. ad-trapezium LP. 

& vt trapeziam BH. ad trapezium LP. ita irr djipfi 
& circulo rriangujttm , in parabolis aur Hy per bolis tra- 
pezium GCH. ad triangulum aut trapezium XMP. erit 
vttriangulura FAI. ad triangulum OKQJra totum polyO 
gonum AFBGCHDI. ad torum polygonum KOLXMP 


ix. 5. 


NQJedvt triangulum FAI. ad triangulum OKQ^itao- 
* enum 


ftenfum eft efle FI. ad OQjV t igitur FI. ad OQjjjurallcla 
proportionalis adproportionalem ita polygonum AFBG, 
CHDI. ad polygonum KOLXMPNC^Quod erat de- 
monftrandum . , . r •- 


vtpfti 


COROLLARIVM 


1. dafin. 
huius. 


E X Mitis coulfat polygona in circulo atque eUipf and* 
loga inter eafdem parallelas fimiUter deferipta ejje vt 
fecundas diametros. Namvt FI. ad OQjta polygonum ad 
polygonum .fed vt FI. ad O^jta diameter fecunda BD.ad 
fecundam LN. Vt igitur MD. ad LN. ita polygonum ad po- 
lygonum,/' THEO- 
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THEOREMA XIX. PROPOS. XIX. 


P Olygona in Circulo atque Ellipfi : Parabolis 
item & Hyperbolis analogis inter diuerfas 
parallelas motu xquidiftanrcr & aequaliter 
roportionali procreatis flmilitcr deferipta inter 
funt ve altitudines. . 


E 


Sint eadem qua» fuperiori propofitione, fed figura ana- 
loga» non fint inter eafdem parallelas, fintque motu aequi- *' / 
diftanter&a»qualiter proportionali procreata», ita vt rc- 
da: FV. VI. parallelis proportionalibus OS. SQ^fint ar- 
quales,& BE. ED. ipfis LR.RN. atq; ita in deinceps, quae 
connedanrur redis libi inuicem mpondcntibusAF.FB. 

BG. &c. & KO.OL. LM.&c. qua: efficient duo polygona - 
in ellipfi & circulo;item in parabolis & Hyperbolis analo^ 
gis,eomodoquodefinitionc j. huiustraditum eft. Dico 
polygonum AFBGCHDI. ad polygonum KOLXM. dTe 
vt altitudinem figura: CA. ad altitudinem figura: MK. Se- . , 
cet reda qua»piatn AC. redas FI.BD. GH. bifariam in-, 
pundis V. E. Y. fitque ad angulos redos parallelis extre- 
mis, erit AV. altitudo trianguli FAI. VE. altitudo 
trapezij FD.& EY. altitudo trapezij BH. & YC. altitu- 
do trianguli in circulo i in Parabola vero aut Hyperbola 
vltimi trapezij GCH. Ita fit KM. ad angulos redos paral- 
lelis extremis, & KM.diameterfecet parallelas proportio- 
nales OQ^JLN. XP. bifariam in pundis S. R. T. erunt 
KS. SR. RT. altitudines trianguli, & trapeziorum OKQ^ 
ON.LP. & TM. altitudo trianguli XMP. in ellipfi; in Pa- 
rabola vero aut Hyperbola trapezij XMP- Quoniam igi- 
tur triangula FAI. OKQraqualcs habeat bafes , ex hypo- 
thefi, erunt inter fevt altitudines: quare vt A V. ad KS.ira Cotoii.tf. 
'triangulum FAI.ad triangulum OKQJlurfusquia trape- 
■-•i Sf ziorum 
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ziorum FD. ON. arqualia funt latera parallela FI. BD. la- 
is. quarti. tcribusOQJLN.funtinterfcvtaltitudincs VE. SR. Eo- 



dem modo oftcndcmu5 vt EY. ad RT. ita trapezium BH. 
ad trapezium LP.&vt YC. ad TM. ita triangulum, aut 
trapezium GCH. ad triangulum aut trapezium XMP. 

Jcfirj. i.hu- Cum igitur fit triangulum FAI. ad triangulum OKQ^ vt 
ws. AV.ad KS.&vt AV.ad KS.ita VE. ad SR.& vt VE. ad 
SR. ita trapezium FD. ad trapezium ON. erit vt triangu- 
lum FAI. ad triangulum OKQ^ ita trapezium FD. ad tra- 
pezium ON. Item cum fit trapezium FD. ad trapezium., 
j. Lemm. ON. vt V E. ad SR. & vt VE. ad SR. ita EY. ad RT. & vt 
imius. EY.ad RT. ita trapezium BH. ad trapezium LP. eritvt 
trapezium FD. ad trapezium ON. ita trapezium BH. ad 
trapezium LP. Atque eadem ratione oRcndemus die vt 

tra- 
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trapezium BH. ad trapezium LP. ita triangulum aut tra- 
pezium GCH. ad triangulum aut trapezium XMP. Qua- 
re cum /it vt triangulum FAI. ad triangulum OKQ_ita_. 
trapezium FD. ad trapezium ON. & vt trapezium FD. ad 
trapezium ON.ita trapezium FH. ad trapezium LP.&vt 
trapezium FH. ad trapezium LP. ita triangulum aut tra- 
pezium GCH. ad triangulum aut trapezium XMP. erit vt **• T * 
triangulum FAI. ad triangulum OKQJta totum polygo- ‘ .< 

num AFBGCHDLad totum polygonum KOLXMPNQ^ 
fcd vt triangulum FAI. ad triangulum OKQjJta AV. ad . ... > 

KS. vt modo probatum eft , & vt A V. ad K$. ita A C. ad d- 

KM. vt igitur AC. altitudo ad altitudinem KM. ita poly- ✓ j 
gonum AFBGCHDI. ad polygonum KOLXMPNQ^ 

Quod erat demonftrandum . 

THEOREMA XX PROPOS. XX. 

C irculi aeque Elliplcs : Parabola: item 3 aut 
HyperboJx analoga: inter eafdem , aut x- 
qualiter diftantes parallelas deferipta: lunt 
ititer fc vt parallela: proportionales 

Inter eafdem parallelas AK. CM.defcripta flntcirculus 
ABCD.& ellipfis analoga KLMN.&ParaboIa? aut Hyper 
bola? AC. KM.quorum parallelxqua?libet proportionales 
FI. OQ^Dicoefle vtFI.ad OQ^ita circulum ABCD.ad 
ellipfin KLMNV & Parabolam aut Hypcrbolam AC. ad 
Parabolam aut Hyperbelam KM. Si enim non ita fit > fit 
vt ad OQJta circulus aut Parabola aut Hyperbola data_ 

ABCD. ad aliquam aliam magnitudinem qua? fit Z. qua? • 
vel minor erit , \cl maior ellipfi vel Parabola , vel Hyper- 
bolaanalogaKLMN.ficnimdTcra-qual^haberetcireui. ?• f* 
lus ABCD. ad ellipfin KLMN. eandem proportionem, ait 
propterea e/Ter circulus ad ellipfin vx FI. ad OQ^uod non 
iupponitur . Sit ergo primum magnitudo Z. minor quam 

S f a ellipfis 
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i. teius. C ^*P^ S KLMN. atque idem dicendum in Parabolis aut 
Hyperbolis : Infcribatur ellipfi & Parabola:, ac Hypcrbo- 



la: analoga: KM. figura multorum angulorum , & numero 
parium qua: maior fit magnitudine Z. minore quam ipfa 
EllipfisautParabolaaut Hyperbola data fitque di&a fi- 
gura KOLXMPNQ^Hinc circulo ABCD. infcribatur 
Polygonum fimiliter polygono ellipfcos quod fit AFBG 
CXDI. ( ac quod de ellipfi dicitur intelligatur de Para- 
J4 huius. bola& Hyperbola analoga ) Quoniam cltvt FI. ad OQ^ • 
ita polygonum AFBGCXDI. ad polygonum KOLXMP 
NQ_& vt FI. ad OQJta ponitur circulus ABCD. ad ma- 
gnitudinem Z. erit vt polygonum AFBGCHLI. ad poly- 
gonum KOLXMPNQJta circulus ABCD. ad magnitu- 
dinem Z. & permutando, vt polygonum AFBGCHLI.ad 
, circulum 
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circulum AECD.ita polygonum KOLXMPNQ^ ad ma- 
gnitudindn Z. fed polygonum AFBGCHLl. eft minus 
circulo ABCD. igitur & polygonum KOLXMPNQ^eft 
minus magnitudine Z. oftenfumautcnteft & maius :quod 
eftabfurdumj non igitur minor eft magnitudo Z. ellipfi 
KLMN. Quo vero modo probauimusnon pofle efle vt 
FI. ad OQ.jta circulum ABGD. ad magnitudinem mino- 
rem ellipfi KLMN. ira oftendemus non pofle dfc vt O 
ad FI. itacllipfin KLMN: ad magnitudinem circulo 
ACCD. minorcm,vteuidenter confiat. 
t ' Sit deinde magnitudo Z. maior ellipfi KLMN. Cum_. 
ergo ponatur circulus ABCD. ad Z. efle vt BD. ad LN. e- 
rit & conuertendo z. ad circulum ABCD. vt LN. ad BD. 
ponatur vtZ. ad circulum ABCD. ita ellipfis KLMN. ad 
magnitudinem aliquam 3. erit permutando vt Z. ad Elli- 
pfin KLMN. ita circulus ABCD. ad magnitudinem 3. fed 
Z. ponitur maior quam ellipfis K LMN.crgo maior eft cir- 
culus ABCD. magnitudine 3. Quare erit vtLN. ad BD. 
itadl pfisKLMN.ad magnitudinem 3. minorem circulo 
ABCD. Qiod eft abfurdum,& contra id quod in fine pri- 
ma? partis huius probatum, eft. Ergo circuli atque elli- 
pfes analoga? &c. Quod erat demonftrandum . 

Idem fequetur fi inter «qualiter diftantes diametros 
circulus atque ellipfis ; Parabola? item atque Hyperbolae 
analoga: deferibantur . 

COROLLARI VM. 

H inc conii at circulos atque ellipfis analogas inter eafi 
dem parallelas motu aquidiftanter proportionali de- 
firiptas ejfi vt ficundas diametros : nam fecunda diametri 
etiam fiunt parallela proportionales • 

9 

t •' * 
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THEOREMA XXL PROPOS. XXL 

C irculus & cllipfis analoga ; Parabola: i temJ 
aut Hyperbolo: analoga? inter diuerlas pa- 
rallelas motu a:quidiftantcr,&arqualicer 
proportionali deferipta: funt inter Ce vt altitu- 
dines. 

* 

Inter diuerfas parallelas deferipta? fint figura? analoga?, 
circulus quidem & ellipfis ; Parabola? itetn Hyperbola? 
AC. KM. motuarquidiftantcr & arqualiter proportionali 
itare&a?FV. VI. parallelis proportionalibus OS.SQ^fint 
a?quales,& BE. ED. ipfis LR. RN. atque ita deinceps. Di- 
co effevt altitudinem figura? AC. ad altitudinem figura? 
KM. ita figuram AC. ad figuram KM. Si enim non ita fit s 
Vt altitudo figura: AC. ad altitudinem figura? K M. ita fiat 
figura AC. ad aliquam aliam magnitudinem qua? fit Z. 
qua? vel minor erit, vel maior figura KM.fi enim eflet x- 
7. 5. qualis haberet figura AC. ad figuram KM. eandem pro- 
portionem, atque ideo eflet figura AC. ad analogam KM. 
vt altitudo ipfius AC. ad altitudinem ipfius KM. quod 
non conceditur. Sit ergo primum magnitudo Z. minor 
h,„„c quam figura analoga KM. cui inferibatur , fiuc cllipfis fit 
fiuc Parabola fiue Hyperbola 5 figura multorum angulo- 
lorum,& numero parium qua? maior fit magnitudine Z. 
qua’ ponitur minor quam figura analoga KM. & figura; 
AC. inferibatur polygonum fimiliter ei quod in figura 
KM.quod fit AFBGlHDI, fecundum denn. 5. buius,co- 
demprorfusinodoquo in 15. huius,& fecunda 12. ele- 
mentorum fequetur abdudtione ad abfurdum cfle AC. 
19 . huius. KM. figuras inter fc,vt altitudines. Nam quia eftvt alti- 
tudo figura? A C.ad altitudinem ipfius KM.ira polygonum 
AFGBCHDi.adpolygonum KOLXMPNQ ir & vt di&a 

alti- 
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altitudoad altitudinem, ita ponirur figura AC.ad magni- 
tudinem Z. erit vt polygonum AFGBCHDI. ad po lygo* 
num KOLXMPNQ. ita figura AC. ad magnitudine Z. & 
permutando vt polygonum AFBGCHDI. ad figuram_. 
AC. ita polygonum KOLXMPNQjtd magnitudinem Z. 
fed polygonum AFBGCHLI. eft minus figura AC. Igi- 
tur & polygonum KOLXMPNQ^eft minus magnitudine 
Z.oftenfum autem & maius. Quodcft abfurdum. Hinc 
codcin prorfus modo quo in fecunda parte prscedentis, & 
in 2. numero duodecimi, oftendemus magnitudinem Z. 
no.n pofle dfe maiorem figura KM. Igitur illi aequalis erit. 
Vt igitur altitudo figurs AC. ad altitudinem figura: KM. 
ita figura AC. ad Z.squale ipfi KM.nempead ipfam KM. 
Quod erat demonflrandum. 

THEOREMA XXII. PROPOS; XXII. 

O Mncs Ellipfes Parabols,Hypcrbols ana- 
logx qus motu ad datum circulum aut 
Parabolam aut Hyperbolam & squidi- 
fhmter,& aequaliter proportionali inter eafdem 
parallelas deferiptx funt , tum figura: data: tum 
inter fe fiunt squales : item quarum parallela: li- 
nes proportionales ad parallelas dats figurs 
eandem habent rationem, inter fic fiuntsquales. 

Inter duas parallelas AK.CM. deferiptus fit circulus, 
aut Parabola, aut Hyperbola ARCE, cuius diameter ad 
parallelas refta fit AC. & motu aut squaliter ac squidi- 
ftanter proportionali deferibantur quotlibet ellipfes aut 
Parabols, aut Hypcrbol* analoga? KVNM. ita nimirum 
vtomnes parallels proportionales circuli parallelis elli- 
pfium fint squales, vt ipia» QB.BC.in circulo ipfis TH.HI. 
in ellipfr. item RD. DE. ipfis VL.LM.atque ita deinceps: 

aut 


Digitized by Google 



* j_ $ Cami ac redi proportio promota. 

. ut certe fecundae diametri ellipfium VM. VM. habeant 
;andcm rationem ad diametrum circuli RE. vel AC. atque 



«odem modo in Parabolis &Hyperbolis. Dico in primo 
cafu cllipfes KN. tum inter fe 3 tum circulo efle aquales, in 
fecundo eafdem cllipfes efle inter fc «qualesratque eadem 
ratione Parabolas aut HyperbolasKN. analogas tum in- 
ter fc tum dat* AC. efle «quales ;in fecundo eafdem inter 
fe efle «quales . Nam cum in primo cafu parallela? pro- 
portionales TI. aut VM. in cllipfi , parallelis QC. iut RE. 
huius * circuli fint «quales jfint autem circuli & cllipfes analoga; 
i.pronunc. ^ ntcr ca ^dem parallelas vtparallel* proportionales; ma- 
nifeftum efl circulum AC. euiuis ellipfium ,ipfafque inter 
fe efle «quales. Quod fi earumdem ellipfium parallel* 
proportionales VM. ad parallelam RC. eandem habeant 
* rationem , erunt «quales inter fe ; cum autem fint ipf« ad 
circulum vt parallel« proportionales ad parallelas circuli ; 
-manifeftum efl jpfas ad circulum eandem habere ratio- 
j. nem, idcoque efle inter fe «quales. Atque eadem fcquun- 
tur in Parabolis Sc Hypcr bolis analogis. Quod erat de- 
monftrandum. 


THEO- 
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THEOREMA XXI/f. PROPOS. XXIII. 

E Llipfis dato circblo analoga inter diucrfas 
parallelas delcripra eam ad circulum ratio- 
nem habet , quam fecunda diameter ellipfis 
adrc&am quae altitudini ellipfis & altitudini (eu 
diametro circuli fit tertio loco proportionalis . 




Sit ellipfis KN. dato circulo YZ. analoga fed inter di- 
uerfas parallelas conftituta. fitque fecunda diameter clli- 
pfis VM.ciufque altitudo perpendicularis AC. & altitu- 
do feu diameter circuli dati YZ^fiatque vt AC. ad YZ. ita 
YZ. ad aliam re&am 
quampiam E. Dico 
cfle vt VM. ad E. ita 
ellipfin KN. ad cir- 
culum YZ. fit eodem 
motu «equidiftanrer 
proportionali quo el 
lipns KN. deferipta 
eu 3 deferiptus etiam 
circulus AC. erit vt 
diameter VM. ad 
diametrum AC. ita ellipfis KN. ad «rodum AC* &vt *• **• 
quadratum diametri AC. ad quadratum diametri YZ. iri 
circulus AC.' ad circulum YZ. vt autem quadratum dia. cor©l.nu. 
metri AC. ad quadratum diametri YZ. ita diameter AC. 
ad tertiam proportionalem E. Quare cum fit vt diameter 
VM. ad diametrum AC. ita ellipfis KN. ad circulum AC. 

& vt AC. ad E. ita circulus AC. ad circulum YZ. erit ex»* 
quali vt diameter VM. ad reftam E.ita ellipfis KN.ad cir- 
culum YZ. Quod erat demonftrandum . 



Corol. io. 
huius. 


Tt THEO- 
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THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 

C irculi atque ellipfcs inaequales, item Para- 
bolae , aeque Hyperbolae analogae inter di- 
uerfas parallelas deferipeae habent ratio- 
nem compofitam ex ratione altitudinum, & ra- 
tione parallelarum proportionalium. 

Sint circulus atque ellipfis ADG. ORV. vel diiae Para- 
bolae ADG.ORV. velduas Hyperbola? ADG. ORV. in- 
aequales, ADG. maior, minor OR V.fed analogae, &dudac 
fint in figura ADG. parallelae BE.CF. DG. proportiona- 
les parallelis PS. QT.RV. & fint altitudines AX.OY.quae 
& diametri fecan- A 

tes parallelas pro- 
portionales. Di- 
co rationem figu- 
rae OKV. ad figu- 
ram ADG. cfie 
compofitam ex ra- D 
tionc OY.ad AX. 

& ratione R V. ad 
DG. Sumantur 
* circa AX. redae ; 

HL.IM. KN. ae- 
quales ipfi PS. 

QT. RV. Erit 
A KN. figura analoga ipfi OKV. vtcxdemonftratis fupe- 
rioribuspropofitionibus conftatjquare vt AX. altitudo 
ad altitudinem OY. ita figura ADG. ad figuram ORV.vt 
conftat cx 2 1 . huius , & vt KN. id eft R V . ad DG.ita figu- 
ra AKN. ad figuram ADG. vt probatum eft 20. huius.Er- 
go cum fit vt figura ORV. ad figuram AKN. ita OY. ad 
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AX. Sc vt figura AKN. ad figuram A DG. ita DG. ad KN. 
erit ratio OR V. ad ADG. compofira ex rationibus OY.ad 
AX.& KN.id eft R V.ad DG. Quod erat demonftrapdum. 

- SCHOLIVM. 

i 

• » i 

H Alfenus egimus de figuris qua metu ita fiunt , <vt eu- 
rum diametri in tafdem rationes dtuidantur > tpfiquc 
diametri chordas parallelas etiam proporttonaltter di ut dant. 
Nunc tranfeundum ad illas quasde finitione fexta huius de- 
fenp fimus , in quibus chorda vnius figura circa alterum ex- 
tremum diametri circumuoluta (fi tu pertpheriam figura 
terminata chordis ulterius figura motu parallelo delatis ac 
per prioris pertpheria puntta tranfeuntibus funt proportio- 
nales . 

t 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 


S I motu ad chordas circuli coniun&as arqui- 
d i ftanter proportionali Conicoides primum 
deferibatur illud eft Parabola. 

Sit Conicoides primum QOF. inter duas parallelas 
A O.BF.defcriptum cuius vertex O. diameter OP. ordi- 
narim applicat» LL MH. ipfi BF. parallela? . Dico Coni- 
coides QOF. dTe Parabolam. Sit primum OP. diameter 
ad extremas parallelas perpendicularis, & intra duas pa- 
rallelas AO. BF. deferiptus fit circa diametrum AB.ad ex- 
tremas AO. BF. orthogoniam circulus ADB. & produ&ar 
IL. HM. fecentperipheriam circuli in E. D. & diametrum 
in T. R. &connc<ftantur AE. AD. item BE. BD. erunt ex 
definitione 6. huius, re<ft» LI. MH. re&is AE.AD. pro- 
portionales! fint autem primum a?quales:erit vt quadra- 
tum MH. ad quadratum LI. ita quadratum AD. ad qua- 
dratum AE. fed quadrato AD. a?quale eft rc<ftangulum_. 

Tt a BAR. 


definit. 4 . 
huius. 
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BAR. & quadrato AE. re&angulun BAT. ( nam in trian^ 
f 1 1, j. gulis redanguJis BDA. BEA. ad D. & E. in quibus ad ba- 



fes demifl* funt perpendiculares DR. ET.cx hypothefi, 
eft vt BA. ad AD. ita AD. ad AR. & vt BA. ad AE. ita 
, r ’ AE. ad AT. idcoquc quadrata AD. AE.redangulis BAR. 
ii. j. BAT. «qualia funt ) igitur vt quadratum MH. ad qua- 
dratum LI. ita rc^angulum BAR. ad rcdangulum BAT. 
lemm. fed re&angula B AR . BAT. redangulis POM. POL. fimi- 
i. hums. jj a fune ( NamvtBA. ad AR.itaPO.adOM. &vt BA. 
ixfait' i- ad AT. ita PO.ad OL.fimilia igitur funt rc&angula BAR. 

POM. & PAT. POL. ) eftquevtBA.primaad PO. fe* 
at . (. eundam , ita BA. tertia ad PO. quartain,erit vt re&angu- 
lum BAR. ad redangulum POM. ita re&angulum BAT. 
ad redangulum POL. & permutando, vt redanguluna* 
BAR. ad rc&angulum BAT. itarc&angulum POM.ad rc- 
dangulum POL. fed rcdangulum BAR. ad redangulum 
BAT. paulo ante oftenfum eft eflc vt quadratum MH. ad 
it. 5. quadratum LI. igitur erit vt re&angulum POM. ad re- 
dangulum POL. ita quadratum MH. ad quadratum LI. 
i. t. fed vt redangulum POM. ad redangulum POL. ita ( po- 
fita communi altitudine PO.) MO.ad LO. igitur quadra- 
tum MH. ad quadratum LI. eft vt MO. ad LO. Iam vero 
fiat vt PO. diameter Conicoidis primi ad BA. diametrum 
circuli, ita diameter circuli ad tertiam OV.qu* ipfi PO. 
in vertice O. aptetur ad angulos redo s , & iit AX. «qu.dis 
17. *. ipfi AB quoniam eft vt PO. ad AB. ita AB.ad O V.erit re- 
dangulum POV. quadrato BA. «quale. Rurfus quoniam 

pre- 
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proportionaliter diuifa? funt BA PO. in pundis T.L.C- 
rnm redangula XAT. id eft BAT. &VOL. aequalia, re- *' 
dangulo autem BAT.arqualeeft quadratum AE. vt fupra 
oftenfum eft, & quadrato AE.quadratumLI.cumarqua- drfnit. 6 . 
Ics fint , ex dcfcriprione, AE. LI. Igitur rcdangulum m ' 
VOL. quadrato LI. aequale eft. . 

luam vero conftatcxja. i. Conic.pofleinueniriPara- * rr * Coaic 
fcoJam cuius diameter fit data OP. vertex pundum O. ter- 
minus ipfius OP. Duravero quaelibet vt QP.a fediono 
ad diametrum in angulo redo QPO. pojflit redangulura 
POV. fub diametro PO.& reda illi perpendiculari OV. 
quae erit latus redum ex it. i. Conicorum. Inuenta iam ,x - ,Conic - 
fit,& imponatur Parabola Conicoidi primo : congruent 
PO. Conicoidi & PO- Parabola» cum aequales pofitae fint : 
item QP.vtriufque figurae, cura tam reda? QP.quam an- 
guli QPO.ponantur aequales idenique eandem ob cautam 
conuenicnt OV. in vtraque figura. Igitur aut congruet 
toti Conicoidi Parabola i aut minime. Ponatur primum 
noncongruere,&vbi deficiunt applicetur ordioatimLlY. 
tjua? fecet Conicoidis lineam curuam in pundo I. Parabo- 
la: vero in Y.Qaoniam in vtraquefigura OV.cft reda iux- 
ca quam poflunt ordinatim applicatae , & , v t paulo ante-* 

-oftcafum eft, rcdangulum LOV.a?qualceft quadrato LI. 

■& redangulum LO V. arquale eft quadrato LY. aequalia.. ,r **- c ^ nic> 
funt quadrata LI.LY. pars & totum: Quod eftabfurdum: 
Congruent igirur Conicoidcs primum & Parabola •• ergo 
aequalia funt,& in vnam figuram coincidunt. 

Sed Conicoides primum, fit non QOF. fcd CNY.S^ 
angulus CYN.quicumq; & redae GO.KS. NY.cum redis 
LI. MH.PF. continuatae ipfis AE.AD. AB. idcftLLMH. 

PF. proportionales . Dico etiam CN Y. efle Parabolam . 

Cum enim parallelae fint OC. QY. & proportionales OL. icr». If 
LM.MP. ipfis CO. OS. SY. item proportionales LI.MH. huius. 
PF. ipfiGO.KS. NY. erit figura CNY. ad Parabolam^ huius.* 
QOF. analoga,acmotu a?quidiftanter ad Parabolam pro- defin. i. 

tulUS. 
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j 5 .huii». p ort ionali procreata , igitur & ipfacft Parabola . QuareJ 
Conicoides primum eft Parabola. Quod demonftruro 
oportuit . 

Vocetur autem Parabola. 

COROLLARI VM. L 

/ 

E X dittis muni felium e fi Ji di ume ter Parabola PO .fit per- 
pendtcuUrts ad retias AO. BF. & retia LI. MH . PF. 
chordis A E. AD. AB. aquales, retiangulum POL. ejfe aquales 
jv r. quadrato LI. & reti angulum POM.quadrato MH. Cumenim 
aquales fint PO. BA. & OL. AT . erunt reftangula POL. BAT. 
aqualia ,at retiangulum BAT. quadrato AE. & quadratum 
AE. quadrato LI. aquale e fi ; aqualia igitur fiunt retiangu- 
lum POL. dr quadratum LI. atque eandem oh c au fiam aqualia 
fiunt retiangulum POM. & quadratum MH , i 

COROLLARIVM. II. 

A Pene etiam deducitur , immo cum propofitione conue- 
nit quod /equitur : fi in finus arcuum circuli produ- 
tios,ex puntiis in quibus diametrum fice an t chorda eorum- 
dem arcuum , vel chordis proportionales transferantur , per 
earum extrema tranfiens linea curua Parabola efi . Vt in 
figura prima definitionis 6. huius i fi fimicirculus AC B. fi- 
ce tur tn quot libet arcus AD. AE. AC. AB. quos fiubtendunt 
chorda AE. AD. AC. AB.(jr finus EL. DM. CN. & tangens 
FB. in quibm produtiis accipiantur LI. MH.NG. BF. tpfis 
AE. AD. AC. AB. proportionales , curua linea AIHGF. per 
extrema illarum linearum tranfiens efi Parabola : hoc enim 
tpfium fitb alio titulo in propofitione de monlt ratum efi . 

COROLLARIVM. III. 

A 

C Onfiat etiam ex vlttma parte propofitionis , omnes Pa- ^ 

rabolas qua motu ad chordas circuli comuntias pro - . 

du- 
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ducuntur e£e analogas ; atque ideo qua fupra dc Parabolis 
analogis ditta fune illis conuenirc . 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVI. 

S I a circuli vertice du&ar chorda: aqualium 
arcuum pcripheriamlccentin pungis a qui- 
bus- in lcquentes ac maiores chordas per- 
Pendicularcs ducantur , qua: in finus eorundem 
arcuum a pun&is in quibus diametrum (ecant 
hinc inde transferantur: Curua linea per earum 
extrema tranfiens eft Parabola. 

Sit circulus ACF. cuius diameter AF. vertex A. diui- 
«4aturfcmicirculusACF. in quotcumque partes «quales 

A 



x 


AB. BC. C D. DE.EF.qua? conne&antur chordis AB JVC. 
AD. A E. AF. & ducantur fnus BN. CM. DL. EK. (quos 
etiam vitra pun&aNMLK. produximus ) ab exrremis 

pun- 
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pun&is B C.D. E. chordarum,in quibus peripheriam fe- 
eant, ducantur in fequentes chordas perpendiculares BG. 
CH. DI. EK. qua; transferantur in finus a pun&is N. M. 
L. K. ita vt NO. MP. LQJCE. ipfis BG. CH. DI. EK.fint 
aequales-. Dico lineam curuam AOPQE. effe Parabolam. 
Sumantur chordis AB. AC. AD. AE. AF. aquales in fi- 
fHhuius. nu bus produ&is NS. MT. LV. KY.manifeftumeft quod 
per pundta A. S. T. V. Y. Z. tranfibit Parabola, Hinc cum 
»7* s- aequales politi fint arcus BC.CD. DE.EF.a?qua!es,erunt 
r anguli BAC.CAD. DA E.EAF.a?quale$ideoque in trian~ 

l ' u gulis re&angulisGBA. HCA. IDA. KEA. reliqui anguli 
ad B. C.D. E. «quales ac omnia illa triangula fimilia: ve 
* *• igitur AB. ad BG. ita AC. ad CH. & permutando vt AB. 
ad AC. id eft NS. ad MT. ita BG. ad CH. id eft NO. acf 
MP.Eodem modoicumaecfuiangutaEnt triangula ACH. 
A DI. erit vt AC. ad CH. ita AD. ad DI. & permutando 
vt AC. ad AD. id eft MT. ad L V. ita MP. ad QL. atque 
eadem ratione probabimus effe vt LV.ad KY. ita LQ^ad 
ad KE.velKR. cum igitur Parabola fit data ASTVYZ. 
EtquevtNS.adMT.itaNO.adMP. & vt MT. ad LV. 
... ita MP. ad LQ^Sc vt L V. ad KY. ita LQjid KE. erit figu- 

. m ra AOPQE. dat* parabole ASTVYZ. analoga , ideoque 
Parabola. Quoderatdanonftrandum. 

COR OLLARIVM. 

E X dsmonfiratis /equitur fi reftx AG. AH . Ai . AK . in 
finus NB. MC. LD. K E. ordine transferantur , lineam 
cur nam per illarum extrema tranfiuntem efie Parabolam. 
Uam in i} (dem triangulis fimiltbus ABG.CAH.DAI.EAK . 
tfi vt AB. ad AC. ita AG. ad AH. & vt AC. ad AD. ita 
AH. ad AI. & fic deinceps i quare feqmtur id quod prope - 
fi tum cB , eodem modo quo in prepofittone tnreCfis BG.CH. 
DI . EK. in finus translatu . 

THEO- 
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THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. , 


P AraboIa rc&a ac circulo arquichordis , cft 
fe&io coni xquilateri cuius bafis eft cir- 
culus habens diametrum diametro circu- 
li congcnei duplam j diuidens illum circulum- 
per centrum. 

Sint inter parallelas AO.BF. circulus cuius diameter 
AB. & illi congenea Parabola QOF. cuius diameter PO. 
ad vtramque parallelarum lit re&a . Hinc centro H. 


e 
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vertex A. feccturque plano per axem quod fedionem_ 
faciat triangulum «quicrure CDE. Dudaque per cen- 
trum diametro FHG. ad DE. perpendiculari ,& diuifau 
DC. bifariam I.fecetur altero plano tranfeunte per re- 
ftam FG. & redam IH. qu« cum fit parallela ipfi CE. 
ij. definit. ( nam diuifa DE. bifariam in FI. & DC. bifariam in I. 

6 ' ex hypothefi,erit vt DH.ad F1E. ita DI. ad IC. idcoquc_» 
parallela: IH.CE. ) confiat fcdionem FIG. qua? fit illo 
ji.i.Conic. pIano,efie Parabolam. Dico Parabolam FIG. Parabola? 

QOF\ congruere, ideoquevnam& eandem effc figuram. 
**' defin. cum fumpta fit FIG. «qualis AB. erit GF. qua’ dupla 

eft ipfiusGH; etiam dupla ipfiusAB. fcd ipfius AB. du- 
pla efi QF. ex'defcriptione:igitur aquales funt bafes FG. 
QF. duarum Parabolarum . Rurfusquia parallela eft IH. 
Cor. 4 6 . ipfi CE. erunt triangqi<tCED.IHD. fimiliarquarevt CE. 
ad ED.ita IH.ad F1D. «quales autem funt CE. ED. igi- 
tur «quales IH. FID.fedipfi F1D. eft squalis AB. ex hy- 
34 . i. porbefi, & ipfi AB. reda <£P.in parallelogrammo ABPO. 
«quales igitur funt diametri IH. OP. Parabolarum FIG. 
QOF. fcd & anguli Ff^I. QPQ. redi funt, hic ex hypo- 
thcfi>ilk quia cupi conusfit «quidwjsc»untred« a ver- 
tice C.ad punda D. F. E. G. «quales, Trt triangulis igitur 
CFH. CGH. habentibus duo Jatcra.FH. FIC. duobus 
' j. T . GH. HCXjrqualrJ , & bafim FC. bafi GC. £tqualem,erunt 
io. definit. & anguli FHC.GHC. aequales, ideoque redi i atque eo- 
ft^prop." ^ em modo offendentur rtdi DHC.EHC.reda igitur eft 
u* CH. ad planum DFEG. Quare etiam replum eft planum 
**• ,I * CDE. plano GDFE. Igitur & planum GDFE. ipfi plano 
CDF. redumcfticumJgiturredaFD. fatiat angulos re- 
4 JX . doscum DE.CA. in pundoH. .infiftetplano DCE. ad 
3 defin. n. angulos redos :quarefequitur angulum FHI.cfTeredum. 

. Denique fi fiat vt quadratum DE. ad redangulum DCE. 
ji.i.Conic. * ta jj nca ^ a( { ic. erit KI. latus redum , «quale ipfi 1C. 
< nam in triangulo «quicrure DCE. quadratum DE. rc- 
dangulo DCE. «quale eft ) id eft ipfi ID. id eft ipfi DH. 

id 
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id eftipfiAB.ipfi autem AB.eft etiam «quale latus reftutu • - » 

PV. Parabol« QOF. ( namfifiat vtPO.adBA. itaBA. .. 
ad aliam O V. erit tertia illa O V. latus re&um Parabola* uxua ' 
QOF.fed «quales funt BA. PO. Igitur «quales funt OV. 

PO. idcftBA. ) «qualia igitur funt latera reda OV.KI. 

Ex quibus per impofitionem facile colligitur identitas Pa- 
rabolarum FIG. QOF. Nam reda PO. re&ar «quali HI. 
congruet, item angulus ad H. angulo ad P. & reda QF. 
redas: «quali FG. & angulus redus PO V. redo HI FC, 

OV. «quali IK. Quare & curua QOF. curu« FIG. con- 
gruet. Si enim non dicantur congruere fiet abdudio ad 
abfurdum eodem prorfusmodo quo i^.huius.Congruent 
igitur : ergo eadem erit figura QOF. ipfi FIG. Quod erat J 
dcmonftrandum . 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 

S I motu ad chordas Parabolx «quidiftanter 
proportionali Conicoides fecundum deferi- 
batur: illudent Hyperbola. 

Sint du« parallcl« AO. BP. inter quas deferipta fit Pa- 
rabola CAD. & motu ad ipfius chordas «quidiftanter pro 
portionali, iuxta modum traditum definitione 6 . huius 
deferiptum fit Conicoides fecundum QOG. Dico illud 
die Hyperbolam. Parabola* diameter fit AB. Conicoidis 
PO. vtraque primo perpendicularis ad AO. &BP. Produ. 
da autem PO- in R. accipiatur illi «qualis OR.& ipfi OR. 
fit perpendicularis & «qualis OX: & applicat« ordinarim 
Ll.MH. producantur,dum Parabol« diametrum feccnt in 
L. V. & ipfius lineam cui uam in E. F. & ducantur chord« 

AE. AF. AD. qu« primo ponantur «quales ipfis LI. MH. 

PG. QijpniamRO.ponitur«qualisipfiOP.&OP.«qua- 34.1. 
lis cft ipfi AB. erit RO.«qualis ipfi AB.fcd & «quales funt 
OL. AN. rcdangula igitur ROL. BAN. «qualia funt: fed 

Vu 2 re&an- 
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CorolI.i.»T.^ e(aan< , u i oB AN. aequale eft quadratum NE. Igitur re- 
«angulum ROL. aequale cft quadrato NE. At quadratum 





AE. eft aequale quadratis AN. NE. & quadrato AE.eft ae- 
quale LI. cum AE. LI. pofitae fint aequales, ergo quadra- 
tum Ll. eft aequale re&angulo ROL. & quadrato AN. id 
eft OL. fcd redangulo ROL. & quadrato OL. aequale eft 
re&angulum RLO. igitur quadratum LI. cft aequale re- - 
«angulo RLO. Eodemque modo oftepdemus quadratum 
MELefle aequale redanguloRMO. vt igitur redangulum 
RLO. ad redangulumRMO. ita quadratum Ll.ad qua- 
dratum MH. Cumque aequalia fintredangulum RLO.& 
quadratum LI. & aequales etiam pofita: R O. OX. patet ef- 
levtrc&angulum RLO. ad quadratum LI. itaRO. ad 
OX. Qu* proprietates etiam in Hyperbola demonftratat 
funtlib. i. Conic.prop. 21. Vocetur autem RO. tranf- 
uerfum figura: latus & OX. redum . Hinc eodem prorfus 
modo quo vltima parte 17. huius, demonftrabimus Co- 
nicoides fecundum effe Hyperbolam . Conftat enim ex 

53 * 
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53. i.Conic. pofle inucniri Hyperbolam cuius latus re- 
ftum OX. tranfucrfum OR. & diameter OP. Du&a vero 
qualibet PG. a fe&ionead diametrum in angulo GPO. fit 
vt RO. ad OX. ita re&angulum RPO. ad quadratum PG. 
congruent reda? OP. Hyperbo!« inuenta? & OP.Conicoi- 
disfccundi,cum fint «quales, item red« PG. Hyperbola? 

& PG. Conicoidis,eo quod fint «qualcs,& anguli ad P. a?- 
quales,& ob eandem rationem congruent OX. Hyper- 
bolo? <3cConicoidis,& RO. vtriufquengurar. Ergo vel fi- 
gura tota? congruent , vel minime. Ponantur primum non 
congruere, ac vbi deficiunt applicetur ordinatim LIY. 
qua? fecet Conicoides in I. Hyperbolam in Y. Quoniam 
in vtraque figura OX.eft reda iuxta quam pofliint ordina- 
tim applicata?, & RO. latus tranfuerfum;erit ex paulo 
antedemonftratis, vtRO. ad OX. ita rcdangulum RLO. 
ad quadratum LI.& vt RO.ad OX.ita redangulum RLO. m- 

ad quadratum LY. «qualia igitur funt quadrata LI. LY. co ™ 1 "' 
pars & totum : quod eft abfurdum. Congruent igitur Hy. 
perbola ac Conicoides fecundum : ergo in vnam figuram., ’ 
conincidcnt, quare Conicoides fecundum redum& cir- 
culo «quichorde, eft Hyperbola. 

Sed Conicoides fecundum fit non QOG. fed TZK. 
angulusTKZ. quicumque, acreda? S4. D7. KZ. cum re- 
das LI. MH. PG. continuata?, ipfis AE. AF. AD. id eft 
LI. MH. PG. proportionales . Dico etiam TZK. elfe Hy. 
perbolam . Cum enim parallel« fint OT. PK. & propor- I emni Ra- 
tionales OL. LM. MP. ipfis TS. SD.DK. item proportio- 1US * 
nales LI. MH. PG. ipfis S4. DT. KZ. erit figura TZK. ad 
Hyperbolam QOG. analoga,ac motu «quidiftanter ad defin. rJiu- 
Hypcrbolam proportionali procreata : igitur & ipfaHy- ^ i hn _ 
perbola. Quare Conicoides fecundum eft Hyperbola. ius. 1 
Quod demonftrare ©pprtuit : Vocetur fiyperboU c tuebor- »7. huius. 
dtutn frtmu . 
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3 4 1 Curui ac rc&i proportio promota; 

COROLLARIVM I. 

C OnJlat ex vltima pdrte huius propoftionis , em» es Hy- 
perbolus qua metu ad chordas parabolx coni unci as a- 
qutdtftanter proportionali producuntur efe analogas ; ideo- 
que omnes ajfeitioncs Hyperbolarum analogarum illis con-, 
#entrc—j . 

COROLLARIVM II. 

% 

M Anifeflum item eji Jt diameter Hyperbolo. PO.Jit per-, 
pendicularts ad extremas parallelas , & retia LI 
MH. PG. ipjis A E. A E. AD. aquales , rettangula RLO. RMO. 
JRPO. quadratis LUMH.PG. fmgula fngulis ejfe aqualia^* 
Hoc entm in propojtt ion e probatum e fi. 

COROLLARIVM III. 

D Enique , quod etiam de Parabola in 25. huius annota- 
tum eii ,fi in ordtnattm applicatas Parabola proi - 
Has ex punitis in quibus diametrum fecant chorda Parabo- 
la, vel chordis proportionales transferantur , per earum ex- 
trema tranfeuntem curuam ejie Hyperbolam . 

I 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. . 

H YperboIc prima, re&angula , acParabo- 
bolre xquichordis eft le&io coni xquic- 
ruris re&anguli, cuius latus eft: xqualc 
compofirx ex finu re&o & fecante anguli lcmi- 
re£i in circulo,in quo diameter ell latus coni a:- 
quilatcri cuius fc&ione fit Parabola, ac (cmidia- 
meter diametro ipfius Hyperbolx aequalis , ita vt 
„ di&a 
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Ium jcquifaterum, circa quod vertice L. bafi IK.axc LM. 
perpendiculari ad bafim intelligaturdefcriptusconusa?- 
quilatcrus,inquofc&io tranfiensperverticcm&diame- 
trum bafis fit idem triangulum squilaterum LIK. cuius 
latus LK. diuidarur bifariam in N. &ccnne#atur NM. 

( punttum autem M.diUidit bafim IK. bifariam ) manife-schor.in it. 

ftutn »• 


dida fcdio tranfeat per lineam acquidiftanterrv. 
fedae dudx a vertice ad centrum bafis , & ab- 

feindentem ex latere coni ad verticem tertiam* 

% 

ipfius lateris partem. 

, ! 

Sit inter duas parallelas BF. AG. parabola <iongenea_» 
ABC. cuius diameter ad parallelas redfca BD. Itemcon- 
genearum prima Hyperbola HFG. cuius diameter FH. ad 
parallelas itidem recfa 3 & in qualibet linea rc&a fumatur 
1K. dupla ipfius BD. aut FH. fuper qua erigatur triangu- 
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r^.hums. ftum cft fcdionem tranfeuntem per NM. efficere in fuper- 
ficie coni parabola ABC. Ducaturipfi IK.par licia NO. 
fecansaxem feu perpendicularem LM.in T. ** latus LL in 
O.ac centro N.dcfcribatur circulus OMKL. qui quidem-, 
tranfibit per M. K. L. Cum enim diuifa fit bifariam LK » 
in N.eruntLN.NK.«quales,&cum NO. parallela fit ipfi 
6. iK.critvtLK.adKI.ita LN. ad LO. «quales autem funt 
LK.KI^equalcs igitur LN.NO. fed & NK. NM. «quales 
funt,mcdietates nempe «qualium laterum LK. KI. Hinc 
ducatur per centrum SN V. ipfi ON. perpendicularis , < 5 ^ 
16. 6. per V.adSV. perpendiciilaris PVQ;jangens circulum in-. 
V.infinita ,cui occurrat SO.in P.fecans LR. in X. & reda 
XNQJn Q;_ Quoniam parallebe funt ON. IK. cftque re- 
jg. dus angulus ad M. ex bypothefi etiam redus erit angulus 

Schoi.in » 6. ad T. Ideoque diuiditqr bifariam ON.in T. Adhxccum 
j.&ji. i. angulus ONS. fit redusex hypothefi,& latera NO. NS. 
«qualia erunt anguli NOS. NSO. femiredi . Item cum-, 
triangula OTX.NTX. habeant circa angulos redos ad T. 
latera OT.TX. lateribus NT. TX. «qualia,crunt bafes 
OX.NX.«qualcs& anguli TOX.TNX.«quales ac femi- 
rcdi,ideoq» OXT.NXT. femiredi., angulus igitur OXN. 
redus cft. Sed & cum eidem ON. perpendiculares fint 
r 9- »• LT.SN. paralell« funt LR.SV. quare cum angulusad V. 
redus fit > redus eft etiam angulus XRP. XR QJed anguli 
ad X. oftenfi funt femiredi , igitur funt & femiredi anguli 
6 *• ad PQ^ Ilofcelesergocft triangulum XPQ^cuius latus 
XQ. componitur ex reda XN.qu« eft finus anguli femire- 
di XON.&cx reda NQ^ux eft fecansanguli femiredi 
1 M. VNQ^r nam cum femiredusfit XNS. etiam angulusad 
veiticem VNQ^cft fcmircdu$>aiiu$ tangens VQT/ecans 
NQ.ac ipfa XN. cft tertia pars totius XQ^ produda enim 
NX.dum tangenti femiredi SZ. occurrat in Z.erit NZ. fe- 
cans femiredi,ac tam angulus SNZ. quam SZN. in triaij- 
5 . guloNSZ. lemircd:, ideoque «quaksNS. SZ. fed & redi 

8 6 - lunt anguli NSZ.NXS.vt igitur NS. «qualis ad a qualem 

SZ. 
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SZ. ita NX. aqualis ad aequalem XZ. quare NX. eft mc- 
dietasfecanris femiredi NZ. ideft NQ^ac proinde tertia 
pars totius XQ^) lam vero circa verticem X. axem XR. 
circulumquc cuius diameter PQ^vcrratur triangulum- 
XPCLe normabitur Conus PXQ^arquicrurisredangu- 
lusjcuius latus XQ^compofitum ex finu redo XN. &fe- 
cante NQ^anguli femiredi in circulo SOV. ac diameter 
circuli cft LK. latus coni a:quiIateriLIK. cuius fediono 
NM.fit Parabola congcnea. Sit autem idem triangulum 
XPQ^ triangulum per axem, ac per diametrum balis , & 
fccetur conus fecundum redam NV. qu.r produda pro- 
dudar PX. occurrat in S. Manifcftum eft fcdionem tran- 
feuntem per V. cflfe Hypcrbolam , nam fedionis diame- 
ter VN. produda cum latere trianguli PX. conuenit in S. 
extra verticem, quae femidiametro circuli SOV. efta-qua- 
lis,&abfcindit ex latere XQ^vcrfus verticem redam- 
XN, quaeeft tertia pars lateris XQ^Dico Hypcrbolam- 
«uius diameter N V- cfle eandem Hyperbola? FG. Fiat e- 
nim vt quadratum LR.adrcdungulum QRP.ita SN. ad 
aliam lineam NY.erit NY.latusredum SN. tranfuerfum, 
fed quadratum LR. redanguloQRP.eftarquale (often- 
farenim funt aquales QR. RL. & RL. RP. ) igitur latus 
tranfuerfum SN T .cfta?qualc redo NY. & vrrumque dia- 
metro NV. fed diameter NV.eft aequalis diametro Para- 
bola: NM. id eftipfiBD. ex hypothcfi,& BD. diametro 
Hyperbola? FH. Igirur Hyperbola E 1 G. & NV. habent 
arqualcm diametrum, fed in Hyperbola EFG. latus re. 
dum , item tranfuerfum funt «qualia diametro FH.Jergo 
latus tranfuerfum, & redum Hyperbolo: EFG. funt aqua- 
lia lateri redo & tranfuerfo Hypeibola? qua? rranfit per 
N V. fed & redangula ponitur vtraque Hyperbola ; Cum 
ergo Hyperbola? EFG. & qua? per NV. habcanrarqualcm 
diametrum, atquale latus redum, aequale tranfuerfum-, 
a?qu.ildque angulos efficiant ordinarim applicata? ad dia~ 
metrum nimirum redos jConftateuidenrercx 53. 1. Co- 

Xx nico- 


1. ddh.it. t. 
Conic. 


j.i.Conic. 


x.i. Conic. 


tj. definit. 


19. huius. 
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nicorum 5 & eximpofitionejillas Hypcrbolasfibi congrue- 
re ideoque vnam } & eandem effe HyperboJam. Quod ftie- 
ratdcmonftrandum . 

COROLLARIVM. 

H inc Aperte colligitur Jt conus ifofceles rett angulus 
quilibet plano pertentam lateris partem ver fu s ver- 
ticem, axi parallelo fecetur , fettionem ejfe Hyperbolam , 
congenearum prima fimtlcm . Ft fi conus Ifofceles PXjih^ 


X 



recl angulus ad X.fumpta XN. tertia lateris parte fecetur 
plano per NV . parallelo axiXR. ftfioMNO. erit Hyperbo- 
la fmilis Hyperbola EI'C. Nam cum omnia in vtraque fi- 
milta dcmonjlrentur ,ex dittis erunt & ipf* inter fe f miles» 

THEOREMA XXX. TROPOS. XXX. 

■% • ... > 

S I reda linea extra circulum ita moueatur, 
vc altero extremo diametrum produdarru 

fccct. 
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fccctj altero tangat : &pcrpuntta vbi ea diamc, 
trum fecat,re£ta ad diametrum perpendicularis 
continuo moueatur tangenti arqualis : linea ex- 
tremitate dicfce perpendicularis deferipta erit I ly- 
perbola conchordium prima. 

Sit circulus ACO. cuius diameter LO. perpendicularis 
ad parallelas tangentes LM.ON. qua? producatur extra 
peripheriam , & moueatur tangens quadibet a pun&o L. 
verfus A. H. S. ita vt diametrum produ&am fecet in A. 



circulum tangat in Qj_hinc diametrum fecet in H. S. 
circulum tangat in R. T. &c. & per punda A. H. S. mo- 
ucatur continuo perpendicularis ad diametrum tangen- 
tibus a?qualis, nempe AI. fit aequalis AQ^St HK. ipfi HR. 
& S V. ipfi ST.& ZB.ipfi ZP. Dico lineam curuam LIKV. 
cfie hypei bolam congenearum primam . Sit deferipta^ 
circa LO. Hyperbola prima cuiusdiamcter LO. eadem 
qua: circuli in qua fumantur redae LF. LG.LX. LO. ipfi 
LA. LH. LS. LZ.xqualcs,& applicentur ordinatimFD. 
GE. XY. erit redangulum ZFL. a?quale quadrato FD. & 

Xx a ZGL. 
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ZGL. «quale quadrata SE. & ZXL. «quale quadrato 
XY. atque ita deinceps : Rcdangulo autem ZIL. «qua*. 
le 3 eft redangulum OAL. («quales enim ponuntur OL. 
ZL. item LF. LA. quare «quales OA. ZF. ) & rtdangu- 
loZGL. rc&angulum QHL. &redangulo zX L. redan- 
gulum OSL. &c. fed &redanguk>ZFL. «quale eft qua- 
dratum FD. &redangulo ZGL. quadratum GE. & re- 
dangulo ZXS. quadratum XY. &c. Item redangulo 
36. *. OAL. eft «quale quadratum AQ^redanguloOHL.qua- 
dratum HR. & redangulo OSL. quadratum AT ipfis au- 
tem quadratis AQ^AR. AT. «qualia funt quadrata AI. 
HK.SV. ( nam linc« AI. HK. SV. ipfis AQ^AR.AT. 
i-prenunc. pofit«funt «quales } Igitur a primo ad vltimum, qua- 
drata FD. GE. XY. quadratis AI. HK. SV. &c. fune 
trqualia>ac proinde «quales FD. GE. XY. ipfis AI. HK. 
SV. fed & «quales diametri OL. LZ. .& «quales LF. 
FG. GX. ipfis LA. AH. HS. & redi anguli ad O. 6^ 
jj.iXoni- Z. Igitur ex 53. 1. Conicorum ex didis fuperioribus 
cszum. propoiitionibus > & 9. ac j fc. huiusqratet fi fibi itnponarv- 
turdu«|turu« LDN. LKV. congruent inter fe, ideo- 
que cum ADN. fit congencarum prima erit & LKV. con- 
chordiusn prima . Quod erat demonftrandum . 

THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXL 

G Onicoides tertium re&angufum 3 & primar 
Hypei bolx xquichordc eft Hyperbola > 
cuius latus reclum eft xqaalc lateri retlo 
primxHyperbolxi traniucrlura re£U dimidium. 

Inter duas parallelas AX.VM. deferiptus fit circulus 
AS V. circa diametrum A V. perpendicularem ad paralle- 
las , & circa eandem diametrum Conicoidcs primum^ 
AFH. Conieoides fecundum AKM. Conicoidcs tertium 
AYZ. Diuifaque A V. verbi gratia 3 in quotlibet & quas- 
libet 
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libet partes in pundis B. C. D. ducantur ordinatim appli- 
cata: BY.CZ.DO-&c.fccantes Conicoidea ordine in pun- 
dis B. R. E. I. Y. item C. S. F. K. Z. & in 
pundis D. T.S, L. O. &c. & a pundo A. 
ducantur ad punda fedionum chorda: AR. 
AE. AI. AY. atque ita a vertice A. ad reli- 
qua punda intelligantur chorda , quibus 
*quales erunt in ordinatim applicatis re- 
da: BE. BI. BY. nempe reda BE. chorda: 
AR. rcdaBI.chordse AE.& reda BY.chor- 
da? AI. atque ita in reliquis, reda CF.ehor- 
da:AS. rcdaCK. chorda: AF. & reda CZ. 
chorda: A K.&c.vt condat ex definitioni- 
bus huius , ac deferiptione didarum figura- 
rum . Hinc in VA. produda ,& in perpen- 
diculari AX. fumantur AN. AQ^ipfi VA. 
aequales, ipfiufque AN. dimidia pars A i. 
DicoConkoidcs tertium effe Hyperboli, 
cuius latus redum AQ^tranfuerfum Ai. 
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Quoniam «quales funt V A. AB. redi* NA. AB. erit re* 
dangulum VAB. «quale redangulo NAB. fed redangu- 
CotoU. 1. 1 0 y AB. cfta?qualc quadratum AR. ideftBE. exhypo- 
ij. ums. t j Jc ^ jgj lurrC( ^ an g U j 0 j^AB.cft*equaIc quadratum BE. 
4r. i. quadratum autem BE. cum quadrato BA.eftarquale qua- 
drato AE. id eflBI. igitur redangulum NAB cum qua- 
drato AB. id eft redangulum NBA. eft «quale quadrato 
BI. fumatur N6.«quafis ipfi AB. quoniam quadratum- 
47. BI. cum quadrato AB. eft «quale quadrato AI. idcftBY. 
cx dcfcriptione,erit redangulum NBA, cum quadrato 
AB. id eft N6. nempe redangulum 6BA. aequale quadra- 
to BY. cum igitur diuifa fit bifariam NA.in pundo 2.6^ 
vtrinqueadditaefintaequalcs AB. Nd.idcoquefit vt 2A. 
Lemm. ad AB. ita 2 N. ad N6. erit vt redangulum 6BA. ideft 
3. kimu. q Uac j raturn BY. ad redangulum 2BA. ita NA. id eft QA. 
latus redum ad A 2. tranfuerfum. Eodem modo quoniam 
«quales funt VA. AC. redis NA. AC. erit redangulum 
Coroll.1.13. VAC. aequale redanguloNAC. fed rcdangulo V AC. eft 
* «quale quadratum AS. id eft CF. ex hypothefi : igitur re- 

dangulo NAC. eft«qualequadratum CF. quadratum 
autem CF. cum quadrato AC. eft «quale quadrato AF. 
id eft CK. igitur redangulum NAC. cum quadrato AC. 
id eft redangulum NC A. eft «quale quadrato CK. fuma- 
tur N7. «qualis ipfi AC. quoniam quadratum CK. cum 
4?. .* quadrato AC. eft«qualequadratoAK. id eft CZ.ex de- 
feriptione erit redangulum NCA. cum quadrato CA. id 
eft N7. nempe redangulum 7CA. «quale quadrato CZ. 
Cum igitur diuifa fit bifariam NA. in pundo 2. & vtrin- 
que addiurfint «quales AC. N7. idcoquefitvt2A. ad 
Ion. 3. AC.ita2N.ad N7.erit vt redangulum 7CA. id eft qua- 
huiu* . dratum CZ. ad redangulum 2CA. ita NA. id eft QA. ad 
A2. Eadem demon ftrandi via probabimus efte vt QA. 
ad A 2. ita quadratum DO. ad redangulum 2 DA. Igitur 
cum fitvt QA.ad A 2. ita quadratum BY. ad redangulum 
2BA. «ScvtQA.ad A2.ita quadratum CZ. ad redangu- 

Ium 
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lum aCA. erit vt quadratum BY. ad redtangulum aBA. ,I ' 1 ‘ 
ita quadratum CZ. ad re&angulum aCA. & permutan- 
do, vt quadratum BY.ad quadratum CZ.ita re&angdum 
aBA. ad re£angulum aCA. eodemque modo oftende- 
mus effevt quadratum DO. ad quadratum CZ. aut Br. 
ita re&angulum aDA. ad re&angulum 2CA. aut aBA. 

Quare cum has fint proprietates Hyperbolae ex 2 1. primi 
Conicorum , manifeftum eit ex diclis in propofitionibus 
17. & 28. huius Hyperbolam re&angulam cuius latus re- 
gium AQ^ranfucrfum AZ. diameter AV. congruere cum 
Conicoide AZP.idcoque Conicoides tertium rite Hyper- 
bolam, cuius latus redum AQ^ tranfuerfum AZ. Quod 
fuit demonftrandum . 

THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXII. 

C Onicoides quartum re&angulum,& fecun- 
da: Hyperoolic arquichordeeftHyperbo- 
la: cuius latus re&um eftxquale lateri re- 
£to primae Hyperbolx, tranfuerfum eft re£U ter- 
tia pars. h-. „ 

Sint omnia qux fuperiori propofitione,& fk quartum 
Conicoides Aabf. ordine deferiptum eo modo quo in de- 
finitione,ac fuperiori propofitionc di&um eft : Red* au- 
tem NA. accipiatur tertia pars A3. Dico Conicoides 
quartum A Qa. clfe Hyperbolam,cuius latus rc&um AQ^ 
tranfuerfum .^.Sumantur ipfiN6.id eft AB.arqualis 67. a7 . huius. 
Nam vtconftatex fuperiori propolitione, quadrato BY. 
aequale eft rcdangulum 6BA. Quadratum autem AY. id 
cft Ba. eft aequale quadratis BY. AB. igitur quadratum 
Ba. eft aequale rccfcangulo 6BA. & quadrato AB. quadra- 
to autem 6BA. & quadrato AB. aequale eft re<ftangulum 
7BA. ( cum aequales furoptifint N6. 67. AB- erunt 7 A. 
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6 B. «quales & re&angulum yAB.re&angulo 6BA. arqua- 
Ie,ideoque re&angulum 7BA. redangulo 6B A. cum qua- 
drato AB. «quale ) Quare cum «quales fint AB. N 6 . 6 -j, 
erit AB. aggregati magnitudinum AB. Nd. 67. tertia-. 
pars:fed etiam A3. eit tertia pars ipiiusAN.vt igitur 
AB. N6. 67. ad AB. ita AN. adAj. &diuidendovtN7- 
ad AB. ita N$.ad A3. Igitur per Lemma 3. huius ,erit 
vt re&angulum 7BA. id eft quadratum Ba. illi «quale ad 
1 'iulius / re&angulum 3BA. ita NA. id eft AQ^latus re& um ad 
tranfuerfum A3. Eodem prorfus modo quo priori parto 
huius, & quopr«ecdenti,demonftrabimus efle vt qua- 
dratum C6.ad re&angulum 3CA.ira QA.ad A3«Hinc el- 
fe vt Quadratum Ba. ad quadratum C6.ita re£langulum 
3BA. adre<5Iangulum3CA. Quare cum h« fint proprie- 
tates Hyperbob? ex 21. 1. Conicorum ; conflat ex ijsqu« 
di&a funt in propofitionibus huius Hyperbolam re<flan- 
gulam cuius latus re&um A Q^tranfucrfum A3. diameter 
A V. congruere cum Conicoide Abf. ideoque Conicoides 
quartum reftangulum efle Hyperbolam, cuius latus re- 
dum AQjrranfucrfum A3 . Quod erat &c. 

THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIII. 

O Mnia Conicoidea rc&angula & priori- 
bus arquichordia primo cxxcpto funr 
Hyperbolo: ,qu« ii ordine accipiantur 
eorum latera tranfuerfa rationem habent inter 
(e a numeris ab vilitate ferie naturali progre- 
dientibus, ieu ab exponentibus denominatam. 

Sit AV. diameter communis omnium conoideum- 
congeneoi um A.vcrtcx AN.latus tranfucrfum,cui «qua- 
lis fit perpendicularis AQ^Hinc du<fla BH. iufinira or- 

dinatim 
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dinatim applicata , item re&a per punftum E. inttlliga- 
tnr tranfite conicoides primum , per pun&um I. fecun- 
dum ;pcr Y. tertium i per , a. quartum , per g. quintum^» 
per h. fexrum , ac fic deinceps: Dico h«c omnia conicoi* 
dea, primo excepto, efle Hyperboias , ac latus rc&um ad 
traniuerfum in prima Hypeibola habere rationem quam 
i.ad r. in fecunda duplam , in tertia triplam, in quarta^ 
quadruplam, & fic in infinitum. Manifeftum eft Coni- 
coides primum A E. dfe Parabolam , fecundum AI. efle ‘f' 
primam Hypcrbolam congeneam $ tertium AY. cflo 17. huius. 

fecundam Hypcrbolam, quartum Aa. efle l8, bu * us ' 
tertiam Hyperbolam , ac prini» quidem* 
Hyperbol» latus re&um efle AQ^tranfuer- 
fum AN. quae rationem habent quam 1. 
ad 1. fecunda; larus re&um AQ^quod ad 
tranfuerfum Aa. rationem habet duplam, 
terti» latus -re&urn A Q^. quod ad re&um 
A$. rationem habet triplam : Iam vero 
eodem modo quo in duabus fuperioribus 

probabimus, 

Q- x 



JLh 

Yfe 

t kZ bm " 

G t 6 'ap <\ 


quartum co- 
nicoidcs Ag. 
efle quartam 
Hyperbo- - 
lam , cuius 
latus reftum 

— .. ■ AQ^adtranf- 

H M p x * uerfum habet 
rationem quadruplam . Reuocenturcnim in memoriam 
du» fuperiores propofitiones , & fit A4. quarta parsip- 
fius AN. & pr«ter partes acceptas N6. 67. «quale* 
ipfi AB. accipiatur etiam 78. eidem AB. «qualis ; eadem, 
omnino ratione qua in duabus fuperioribus probabimus 1 
quadratum gB. rc&angulo 8BA. efle «quale. Rurlus 
quia A4. cftipliusAN.quartapars& AB. ipfarum AB.. 

Yy N< 5 . 
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N 6.67. 68. quarta pars, eodem penitus modo quo in dua- 
bus fuperioribus demonftrabimus effe vt re<ftanguium_, 
8BA. id eft quadratum gB. ad reftangulum 4BA. ita NA. 
id eft QA. ad A4. Item vt quadratum mC. ad re<ftangu- 
lum 4CA. ita QA. ad A4. ideoque vt Quadratum Bg. ad 
quadratum Cm.itaredhngulurc^BA. ad re&angulum- 
4CA. ficque propter eandem caufam quam in duabus fu- 
perioribus attulimus ,conoides tranfiensper AGM. efle 
Hyperbolam quartam . 

Neque aliter efficietur Conicoides fextum efte quin- 
tam Hypcrbolam cuius latus re&um AQ^habeat ad 
tranfuerfum rationem quintuplam. Sitenim A5. quin- 
ta parstotius AN. & accipiatur adhuc 89. ipfisN6. 67. 
78. «SdpfiAB. arqualisjoftendcmus vt fupra quadratum 
Bh. re&angulo 9BA. dfcarquale. PuTtereaquia Aj;. eft 
ipfius AN. quinta pars,&AB. ipfarum AB.N6. 67.78. 
89. quinta pars eodem prorfus modo quo in duabus fupe- 
rioribus derfionftrabimus efte vt rc&angulum 9BA. id eft 
quadratum Bh.ad rc&angujum 5BA. ita NA. id eft QA. 
ad A 5. ac reliqua vt in prima parte huius, ideoque Ahn. 
efte Hyperbolam quintani, cuius latus redhwi AQ^adre- 
dum A 5. habeat proportionem quintuplam. 

Atque ita demonftrabimus Conicoides feptimum dTe 
fextam Hyperbolam, cuius latus AQ^ad tranfuerfum-. 
habeat rationem fcxtuplam > ficque deinceps in infini- 
tum . Quare omnia Conoidea congenea redfcmgula &c. 

SCHOLIVM. 

;• * i ; i • • 

E X ponentes 'vocamus hic , & fquentibus proportioni- 
bus numeros quibus ordo HypcrbeUrum qua ffe mu- 
tua atque ordinata gener atiorte procreant* defgnatur ,vt Ji 
ordine dtfpo nantur prima * fecunda , tertia , quarta (jc.fr y- 
fcrbola earum exponentes dicentur numen 1. 2.3.4- atque 
ita deinceps . 


TH£0- 
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THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXIV. 

S I Hyperbola: conchordcs re&angulx prio-; 
ribuique sequichordes accipiantur, atque» 
diameter prioris ad partem diametri pofte- 
rioris avettice fumptam rationem habeat quam 
exponens pofterioris ad exponentem prioris:crit 
prior Hyperbola pofteriori Hyperbolae circa^ 
iumptam diametri partem analoga,- habebunrq; 
inuicem rationem ex rationibus altitudinum , & 
parallelarum proportionalium compofitam . 

Sint Hyperbolae conchordes ALG.MVT.re&angular 
quarum vnaquarque pra?cedcntisfitaquichordisjatque 
ordine prior iit ALG. pofterior quocumque inreruallo 
MVT.fintquc carum exponentes quilibet numeri (ver- 



bi gratia prioris 3. pofterioris 4. nempe prior Hyperbo- 
la ordine (it tertia , pofterior quarta ) & latera reda aqua- 
lia (ex 3 3. huius) AC.MO.tranfucrfa AB. MN.qu* pro- Jj* {“JJ: . 
portionem habent ab exponentibus denominatam 3 nem- 
pe vt exponens Hyperbola: MVT. ad exponentem Hy. 

Y y a per- 
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perbola? ALG.ita latus tranfuerfum AB. feu MO.ad tran- 
fuerflimMN. Ducdntur item diametri AG. ! NT. & fiat 
vt exponens Hyperbolar MVT. ad exponentem Hyper- 
bole A LG.(vt in propofit0 4.ad 3.) ita diametet AG.. d 
partem diametri MR. & per R. ordinarim applicetur RZ. 
fecans fuam Hyperbolen in Z. Dico Hyperbolum A LG. 
Hyperbolp MZR.efleanalogam 3 & Habere rationem conv- 
pofitam ex ratione altitudinum AG. MR. & parallelarum 
GL. RZ. Diuidantur AG. MR. in totidem partetfisequa- 
lcs in pundis D. E. F.G. & S.P.Q^R. per qua* ducan- 
tur ordinatim applicata? DH. EI. FK. GL. & Sa. PX.QY. 
RZ. Quoniam tam multiplex eft GA. ipfius AD. quaai_ 
,T * ** MR.ipiius MS. eritvtGA. ad RM. ita DA. ad SM. fed 
( vtGA.adRM. ita AB.adMN. igitur vt AB. ad MN. ita 
AD. ad MS. & DE. ad SP. & EF. ad PQ .Jc FG. ad QR. 
Quare cum fit vt AB. ad MN. ita AD. ad MS. erit permu- 
tando & componendo vtBD. ad DA. ita NS. ad SM. fi- 
rnilia igitur funt rcdangula BDA. NSM. Rurfus cum a:- 
lf f quales fint DA. DE. & M S.SP. cxhypotbcfi, erit vt ED» 
ad EA. ita PS. adi M. &vtBD.ad DA. ita BD. ad DE. 
itemque vt NS.ad SM. ita NS.ad SP. erit vtBD. ad DE. 
ita NS.ad-SP.fcd vtDE.ad EA. ita SP. ad PM. ergo ex 
aequali vtBE. ad EA.itaNP. ad PM. fimilia igitur funt 
redangula BEA.NPM, Quare cum oftcnfum fit efle BD. 
ad Dh.vt NS.ad SP. erit componendo & per conucr- 
fienem rationis vt BE. ad BD. ira NP. ad NS. & permu- 
«. #. tandovtBE.ad NP. iraBD.ad NS.cruntqucduoredan- 
gulafimiliaBLA. NPM. &duo fimilia BDA. NSM. fu- 
ptr 4. proportionalibus BE. NP. BD. NS.conftituta dio- 
portionalia :vt igitur redungulum BEA. sd udangulura 
NPM. ita rcdangulum BDA. ad icdangulum NSM. 3 ^ 
permutando vt rcdangulum BEA.^d rcdangulum BDA» 
ai.i.Conic.ita rcdangulum NPM. ad rcdangulum NSM. kd vt re- 
dangulum BEA.adredangulum BDA. ita quadrarunt» 
ti. ad quadratum DH.& vt rcdangulum NFM. ad re- 

dangulum 
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£hngu!umN$M. ita quadratum PX. ad quadratum Sa. : ^ ? 
vt igitur quadratum EI. adouadratum DH. ita quadra- 
tum PX. ad qwdratanvSa. ideoquc vt EI. ad DH.ita PX. ti. 6. 
ad Sa. arquc eodem modo demonftrabimus efle vt FK. ad 
' £ 1 . &GL.ad EK.ita QY.ad PX.&RZ.adQy. Quaro 
• cqm in eadem rarionjrdiuifae iint diametri AG.MR.6t 
p^aUelaeDH: EI. FK. GL. ipiis Sa. PX. QY. RZ. iint 
proportionali analogae fnnt Hyperbole aTG.MVT. defin. 
quae tum fi^t inxqt&les, & inter diucrfas parallelas ha- hu ' us : 
bentetiam rationem compofitam ex rationibus altitudi- M ‘ fcuu “ 
hum AG. MR. & parallelarum proportionalium GL. RZ. r 
Quod erat demonftrandum . 

THEOREMA XXXV. PROPOS. XXXV. 

S I Hyperbolo; conchordes reftangube prio- 
ribulqucaequichordes fumantur, atque dia- 
meter prioris produ&a ad diametrum po- 
ftcrioris rationem habeat quam exponens po- 
fterioris ad exponentem prioris : erit prior Hy- 
perbola circa diametrum productam porteriori 
Analoga : habebuntque inuicem rationem coni- 
politam ex rationibus alcitudinum,& parallela- 
rum proportionalium. 

Sint Hyperbolae conchordes ALG.MVT. reftangul* 
quarum vnaquaeque praecedenti iit aequichordisjatquo 
ordine prior iit ALG. pofterior quocumque inreruallo 
M V l .iintque earum exponentes quilibet numeri ( exem- 
pli gratia prioris 5. pt fterioris 4.nempe prior Hypcrbola 
oidine iit tertia , polterior quarta } & latera re<fta aequa- 
lia (ex 3 3. huius) AC. Mo. tranfuerfa AB.MN.quae pro- 
portionem habent (ex 33.hujus)abcxponentibusdeno- 

mm*- 
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minatam, nempe vt exponens Hypcrbfcjce MVT^ad exp 
nentem Hyperbolae ALG. ita larus redum AC. feuM 
ad tranfucrfuin MN. Ducantur item diametri AGi Z>/ 

- . f.f . , m 



& fiat vt exponens Hyperbolae M VT. ad exponentem Hy 
pcrbolae ALG. (vrin propofito4.ad 3.) ita diameter AG. 
produda in d. ad diametrum MT.& ptoduda Hypcrbola 
ad diametrum Ad. ordinatim applicetur de. fecans Hy- 
perbolam producam in e. Dico Hypcrbolam A ED. Hy- 
perbolae MVT. efle analogam; & habere didas Hyperbo- 
las rationem compofitam ex rationibus altitudinum AD. 
MT. & parallelarum proportionalium DE. TV. Diui- 
dantur AD. MT. in totidem partes aequales in pundis 
D, E.F. G. d. & S. P. QJl. T. per quae ordinatim appli- 
centur DH. EI. FK. GL. dc. & Sa. PX. QY. RZ. TV. 
Quoniam tam multiplex eft d A. ipfius AD. quam TM.ip- 
*• fiusMS. critvtdA.adTM. ita DA. ad SM. fedvtdA.ad 
TM. ita AJB. ad MN. igitur vt AC. adMN. itaAD.ad 
MS. & DE. ad SP. & EF. ad PQ^dc FG. ad QR.& Gd. ad 
RT. Quare cum fitvt AB. ad MN. ita AD. ad MS. erit 
permutando & componendo, vtBD. ad DA. itaNS.ad 
i.defnir.f. SM.fimilia igitur funrredangula BDA. NSM. Rurfuscu 
,f ‘ aequales fint DA. DE. & MS.SP.cxhypothefi,eritvtED. 
ad EA. ita PS. ad PM. & vt BD. ad DA. ita BD. ad D£. 

item. 
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Jtefflquc vt NS. ad SM. itaNS. ad SP. quare cum fitvt 

BD. ad DA. ita NS. ad SM. erit vt BD. ad DE. ita NS.ad 
SP. fed vt DE. ad EA. ita SP. ad PM. ergo ex «quali vt 

BE. adEA.itaNP.adPM.fimiliaigitur funt re&angula 
BEA.NPM. Quare cum oftenfum fit eflfeBD. ad DE.vt 
NS. ad SP. £rit componendo , & per conuerfionem ratieu 
nis vt BE. ad BD. ita NP. ad NS. & permutando \t BE. 

ad NP. ita BD. ad NS. eruntqueduo rc&angula fimilia_, 8I * 4 
BEA.NPM. &duofimilia BDA. NSM. fuper quatuor 
proportionalibusBE. NP. BD.NS.conftituta proportio- 
nalia:vt igitur rc&angulum BEA. ad re< 5 tangulu NPM.ita 
rc&angulum BDA.ad rc&angulum NSM.& permutando 
vt rett inguium BEA.ad rectangulum BDA. ita re&angu- 
lum NPM.ad redanguiu NSM.fed vt re&angulum BEA. 
ad re&angulumBDA.ita quadratum EI. ad quadratum 
DH. & vt re&angulum NPM. ad rcdangulum NSM. ita 
quadratu PX.adquadratumSa. vt igitur quadratum EI. 
ad quadratum DH. ita quadratum PX.ad quadratum Sa. “• <* 
ideoq; vt El.ad DH.ita PX.ad Sa. atqjeodemmododc- 
monftrabimuseflevtFK. ad EI. & GL.adFK. &de. ad 
GL. ita QY. ad PX. & RZ. ad QY. & TV. ad QY. Quare 
cum in eadem ratione diuif« fint diametri AG.MR.& pa- 
rallela DH. EI. FK. GL. de. ipfis Sa. PX. QY. RZ. T V. 

/tnt proportionalesiAnaloga? funt Hyperbolf Acd.M VT. 

&ex 24. huius habent etiam rationem compofitam cx ra- 
tionibus altitudinum Ad. MT. & parallelarum quarum- 
cumque proportionalium dc. TV. Quod erat demon- 
ftrandum. 


COROLLARIVM. 

E X hac & pe nuit ima propofitione manifeftum efl ,Ji 
Ilyperbolarum exponentes ordt ne confit tuantur 1.2.3. 
4 . 5 . 6. 7 , crc. primam Hyperbolam ejfe parti fecunda circa 
dimidiam diametrum analogam* eandem par ti tertia Hyper- 
bata 
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boU cire* tertiam partem diametri ; & parti quarta eirc a 
quartam partem diametri , atque ita deinerps anulo: amicum 

exponentes tllas partes trd‘Cc»t ' \ l»&c. Eodem modo fi* 
eundam Hyperbolum e fle parti terti t circa duas tertias dia* 
metri analogam ,& eandtm parti quarta Hyperbole circos 
duas quartas parti quinta circa duas quintas diametri , 
*nalogam,atquc ita deinceps, quod exponentes * + *f. indi- 
cant : Jicque tertiam Hyperbolum e/e parti quarta circa 3. 
quartas diametri , & parti quinta circa tres fextas anala* 
gam atque ita de reliquis vt apparet ex exponentibus 

Praterea conii at ex vltima prtpofitione , primam Hyper- 
bolum produttam circa diametrum duplicatam fecunda Hy- 
perbole, circa triplicatam tertia, circa quadruplicatam quar- 
ta Hyperbole e/e analogam : quod exponentes t ] t • indi- 
cant . Item fecundam Hypervclen circa diametrum aulfam 
fefquialtera proportione, it a vt diameter ad addi tam habeat 
rationem fefquialteram ,ad fecundam Hyperbolum , & ean- 
dem circa diametrum autlam proportione 4. ad 2 . id e ft du- 
plicatam , ad quartam ; & eandem circa diametrum a ullam 
proportione }.ad 2. ad quintam Hyperbolum e/e an alogam ; 
vt oftendunt exponentes ^ \ \ . atque ita deinceps in infi- 
nitum. 


FINIS LIBRI QyiNTI. 


Digitized by Google 




CVRVI AC RECTI 

• % s •“ ' . • ••, . • r i» 

Proportio promota . 


LIBER 5EXTVS. 

. • 'V 

$ia funt maxime infignia , epotum 

inde a nafcentis in Gracia Geometria pri- 
mordiis Mathematicorum ingenia ac labarem ■ 
exercuerunt , Circuli Tetragonifmus : eikfdem 
in quotiibet partes diuifio ; ac inter duas da- 
tas redas , duarum mediarum proportiona- 
lium imientio.Vlttmo huic 'Pythius ipfe extri- 
.. podc occafionem dedit , cum aram fuarn pe- 

i auertenda duplicare iuffit , quod abdudeone qua ft tonis ,fcu 
et-rayxyS r» ^mnuarac ad eam qu.t e fi de duabus mediis propor- 
tionalibus fieri poffe Hippocrates Chius' ammaduertit : ideoques 
rjHxfitum hoc aufpi catiori fato quam reliqua duo ,folutioncm ri pe- 
rit non mechanicam fotum per varia Mcfolabia, qua prafiantiff, - 
mi Tbilofopbi fimul , & Geometra , Tlato , Heron , Thilo H inan- 
tius , Apollonius , Dioctes , Tappus , Sporus , An bitas , atque Era- 
toflhegrs , excogitarunt ,fed etiam Geometricam per duas Tar ab fi- 
las Menacbmi: quod 'Problema nos ex folidorum grege in nobilio- 
rem pl.tnorum ac Geometricorum clafivm, initio fupenoris libri, non 
temere, fid validis rationibus moti tranflulimus. Secundum vero 
qua/itum felicifjimos natales , 'atque exortum habere vifumeft ex 

Z ^ primo 



Digitized 


Zoogle 




r ' 


3 62. ' f Curui ac redi proportio promota. 

primo , tectio , &• quarto ihmentorum , cum Circulus ccrf.t lifa- 
nam fecari 4 diametro ^ bine irj furiam ttiangteipifoplrnrt ; quadri- „ 
furiam quadrati : in' quinque tq.iahs portio nes pnisigom ; ni r<*, 
hexagoni; in quindecim pentedet agoni irfjcriptidni : item cum qui- 1 
libet arcus bff artam', demonfiratione plana;tufaiiair. fohda aiui- 
fus ejl ; vt tamen tdtm vnitterfale cuadcrct nulla Geometrarum 
induflria, nullo tngenu conatu pirjici p.ntrrt , f-d Vehit i fydere quo- 
dam afflatum ita repente vigor eius exaruit ', 'vi nullum ne mini- 
mum quidem multorum f mulorum dccurfu c aperit nuremintum . 

Trimi deterior, athuc condit id: nqm^luet .1 pr^flantlfliniifOco- ) 
metris iam ab antiquis temporibus omni opera excultum , fleri ta- 
men non potuit ,vt vllo Troblcmate fcu Mechanico , fcu Geome- 
trico , plano, folido , vel lineari ‘ytl primi eius fur culi excluderentur. 
Tdjul dum in eo flatui , nihil determinari hadetnts petuit , fcd qua- 
cumque de eo demonflrata funt quibufdam bypotbc/ibus innituntur, 
qu&nummter »’ 7 «; rutra tantum, ah etiam inter adwara. reetn- 
fenda fint,vix quifquim audeat ajfl< mare . jldbat vero Pivble- 
maprifeos illos excitauit , vt Tracto vifum efl , quadi agi f.ma quin- 
]‘ro.f , isin ta elementorum , qua dato reddi neo aquale papa llehyra r> n.r nu 
c.ancm. C onflituitur in dato angulo redii neo ;4«’, vt ego quidem ex i 1 ! imo, 
vltima fecundi,qua dato rcdilmeo aquale quadratum dcfcnbiiur. 

Si enim illa fieri poflunt, quxflione qu< que dignum efl , num redi - 
linex figura curmlcncis aquales oflendt queant. Trimi qui lapi- 
dem hunc moucrunt circuli aream quam Grxci iV&eJW vocant , 
quadrati , aut redthnex figura fpatto exxquaie , ac certa propor- 
tione comparare conati, funt : quorum antiquiffimus , vt Iofcpho 
Sc aligero placet f cui viro tantum inhumanioribus fidei conciliat 
infigms eruditio f quantum in Geometricis detrahit craffiflima igno- 
ratio ) fuit Bryfo,binc ^intipbo , quos excepit V a lentior fccutor, 
Pjpp. in 1 noH O env P‘des Chius ,vt perperam ex Troclo deducit 'Buteo in fuo 
Phyfic. de circuli quadraturis tradam , fed ciufdem nationis Hippocrates , 
ex mercatore & naufrago infigms Cjeomctra , ac ‘Thdofophus.Trio- 
res duos nihil magis notos reddidit quam magni Thihfopbi mflarc- 
prahenfio, qua eorum pfeudotetragonifmos identidem inctflit flTo- 
flremus acutijfimo epicheremate ( 0 lippum oculis male mundis 
Scaligerum, qui hic acumen nullum fe videre , & inunitum hoc rem 
vuigatiffimam , ac cunas Geometri x tyroni parabilem aflerit , ) 
n*vt<rK*f t fcu Lunulas quadrauit, bine cum vcluti concepto femi- 
na 
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ne in circuli tetragonifmum eniteretur, abortum 4tt lEdfin cjfudit t 
adeo tamen eleganti, & ad ventatis fpeciem conformato afpedu, 
vt vel parenti fuo placuerit , cui licet notum ejfet nothum cjle , ac 
mancum fuum partum ; qui -enim id ignoraret elementorum feri-r 
ptor dodi/fimus , tr d-ncyttyie feu abdudionis inuentor acuti (fi- 
mus ? pro legitimo atque perfedo venia haud omnino indigna 
aiuavTl*, obtendere conatus eft . Horum authorum paralogtfmos 
po ii er is tradidcrant,qui non extant,Eudemus inbifloria, &• Cirta _> 
Ariflotelica , tefie Eutocio Afcalomta in Archimedem de dimen- 
fionc circuli , ex quibus forte defumpferunt qui extant _ Alexander 
Apbrodtfaus, ac Simplicius ex ijs 'Buteo in circuli quadratura, & 

Elancanus in Anflotclis locis Mathopiaticts, quos adeat qui volet. 

Cum igitur hac via -rS t uGctJi nullum videretur exitum habe- 
re, aliam mtft ninoflratus eius Menecbmi frater qui circa conicas 
fediones primus verfatut esi , ac Eudoxi difcipulus fuit, paulo, vt 
Videtur , post tempora "Platonis , ac contemplationem a circuli area 
ad peripheriam tranflultt tui aqualem lineam redam mucfligauit 
curua quodam per duplicem motum defcnpta quam mfA-ymi^aar .^ ca .% 
ipfe ,S caliger Quadratariam, Commandinus Quadranti m , Cia uius ' ^ us 
Quadratricem appellat, tunc forte fubodoratus , quod poflea Ar- v 

cbimedes demonftrauit , omnem circulum triangulo redangulo aqua- 
lem effe , cuius quidem vna earum qua exeunt a centro ad cir- 
cumferentiam linearum vni ex ijs qua circa redum angulum funt 
• trianguli lateribus,ambitus vero bafi aqualis ejt. St d cx hoc mo- 
dulo Problema nullum quod ad rem faceret excudi potuit ; Tbeo- 
vema hinc quidem ptodqt hypotheticum , quo , f detur vltm.uiru 
Quidratricts pundum y probatur futurum vt detur circumferentia _» 
circuli data reda aqualis .at vero pundum illud exi flere nulla ra- 
tione poffe rede ammadncrtit Pappus Alexandrinus lib. 4. Colle- 
' flionum Mathcm. Prop. 25^ ( nefeio quoauthore idem Sporo tri- 
buent Scaligcr ) & nos poflea demonjlrabimus ; quare non ctr- 
tfori JTdiieia fperandum cit ex hac hypotbeft circulum quadrari , 
quam bouem ratiocinari pofte ex hac condicionali , quod (i bos ef- 
fet animal rationis particeps ratiocinaretur , cum bouem e (le ani- 
mal' rationale , fiet 1 nullo modo pojfit. Excogitata funt er alia 
'rvffetynrJ^seu quas Hippias antiquus Cjeomctra in vnum volu- 
men coniecit, in quarum ordinem etiam tAum fu volutam 
in plano allegit ingeniofffmus Archimedes , hoc demon flrato , 

Z\ 2 quod 
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quod a Conone propofitum fuerat ; fi lineam fpiratem refla Imetta 
contigerit wvltimo ipftus fp ira lis termino y alia autem reda a pun- 
Bo manente ducatur perpendicularis fuper lineam circum d udam , 
reditutamqnt in priorem locum, ita vt cum contingente coeat :ertt 
hac linea circumferentia circuli aqualis ; cuius tangentis muemenda 
maior /Jies affulget , quam vltimi quadratarie putidi , cum nihil 
quod huic imtentioni repugnet hadenus appareat , Tandem cuma 
abditifftma huic redi & circularis analogia peruefliganda impar 
Geometria fagacitas crederetur , placuit Archimedi in confihum 
adhibere Tfumeratricem , cuius ope dtprahcndit cuiuslibet circuli 
ambitum diametri efle triplum , ejr adhuc [uprrare parte quapiam 
qua quidem minor efl feprtma diametri , maior autem decem fc - 
ptuagefmis' primis ; fatis hac quidem accommodate ,vt redi an- 
notauit Heraclides in ^Archimedis vita apud Eut ocium tn *A r- 
cbtmedts circuli dimcnftontm -rfit iis t* fla yjsia.tr ad huma- 
na vita vfum , excogitata funt , illarum tamen quantitatum ratio- 
. nem haud exade , exprefierunt . iduare Apollonius 'Pcrgaut it rm 
miviogoa , & Thilo Gadaretts ex antiquis ad exadiores numeros 
rem adduxerunt ,reeentiorer vero eo eontuiuo circuli 7 , fuyhpa > 

AdriansKo- peruenerunt , Vt eius perimetrum inter duo polygona 151658340. 

Maihcm )S an S u ^ orum > ( f uorum alterum infnptum, alterum circumfcriptum 
intelligatur ftrque illud partium 62831853071795861. iftud 61 
83 1^5^07175^8 63. quarum diameter efi icooooooooooocooo. 
pofitum efle demonilrannt , imo audio ad maiores numeros calcu- 
lum increut[fe,operofb quidem fcd fuperuacuo vtreor, ac feruil^labo- 
re;vt qui neq; advfiim conferat , neq; acu exedam proportionem at- 
tineat: £t qui idpofft numerus, vm forte diameter & peripherici , 
'ttemque ctrcuH' ac cuiufuis polygoni area magnitudines funt i>vy>h 
fu irrationales , qua Geometrici , nou Arithmetice exponi poffuntf 
Atque hac antiquiores Geometra; f{eque vero faliciorem fuci efium 
recent iorum , qui hoc faxum volutarunt r conatus habuerunt ; imo 
eo- peius illis hac cefftt opera , quo lUi veteribus & dodrina , & 
ingenio longius agnofiuntur inferiores . Qutd i quod ab illis tem- 
poribus neminem paulo melioris nota Geometram , fed aut tnobe- 
lanos, aut plarofque omnes mathefvor penitus ignaros in hoc argu- 
mento verfatos depraiiendo i Quo enim a ho nomine digni ris Ara- 
bas ihos apudUutionem Campanum , Er a nardinum, T^cota um (u- 
fanum ,Orvnttum , Boutllium , Durerum , fortium > c T pofl hos alio- 
rum 
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tum ignobilem turbam:quibus figet me annumerare lo. Bapti flans 
Tertam , virum alioquin rara, ac multiplicis doSrina , qui in fu o 
de elementis cururlineis libro , dum Orcadum more ex lunulis nobi- 
litatem aucupatur , ac Hippocratis incudem tundit , infelix faber 
fibi notam mnffit,ac nulla re , qua memoriam mereatur , inuenta , 
vt reSe lo. Camillus Cjloriofus in exercitationibus Mathematicis 
cflendit , multo grauiore , quam ille , lapfu a propofito excidit. T^e- 
que admodum Ircnoratiorc loco reponendum c en jio Tbilippum Lan- 
dfbergium , qui cum noua fua (yciometri* fundamentum iaeiat mi- 
nime Gemetricum , falfum , fubflruUioni haud idoneum , eam ta- Cyclom.lib. 
men veritati , & Cjemctria Vrmcipqs magis confentaneam quam 
omnium Gemctrarum qui precefferunt afiertre non veretur , ac fibi 
ipfi gratulatur , totifque manibus applaudit, quod tetr agoni fmum ^ ^ ^ 
tot faculis, totque a Geometris fummo Audio ,ac labore quafitum , ' 
nunc primum fummo Dei beneficio inuenerit . +4 deo nobis noftri 
illudit amor, ac magico veluti fafcino mentis oculum inficit , vt 
proprii partus Therfi te licet deformiores, Achille tamen formo fior es 
effe, & TrpSitr HiW i^tor rv f <tulhs habere videantur. Sed horum 
omnium infcitiam infinito per interuallo fupcrauit lofephus Sca liger 
bipedum omnium quotquot fuerunt Junt, Crerunt ( boc eum elogio 
vir quidam dodiffimus illuflrat ) ne Orontio quidem Finao exce- 
pto dytufjtrtrrrraiH i ** fuis elementis Cyclometricis : qua cum 
perlegerem mirum quam varq animum motus affecerint, ira, indi- 
gnatio , admiratio , rifus , commiferatio « 

Quis aquo animo ferat Thilologum Dilatoriam pote flatem t in PoJcgom, 
eamque mpotcntiffime in doRtffimos "Philofopbos , ac Mathemati- Cydcmctnr. 
cos exercere i Quis fuflineat Archimedem Lynceum geometram, 
nc centimanum machinatorem tanquim aduerfus , ac 

y*,p*pyittr peccantem traduci , viliffimo cifiario vel auriga compu- 
tari, mfcitia,& admtfiorum in apodixibus dnmnitnrOC 4* v Jkfi*r 
accufari } ajfeQata per d r *y»yL' «V iKmcr* ( quam etiam ali- 
bi fcopulum -vocat Scaliger) in Geometria Tyrannidis infimula- 
ri i Quis fine bile vel ipftus furentis Herculis audiat , Dinoflra- 
tumtanquam nominis falfartum i* Ttrpayuri^a» infamant Tla-inPmicpom. 
tonem, Heronem Alexandrinum Mechanicum , Thilonem 2?»^4»-mdcha5j. 
tium , Apollonium Tcrgaum oftentationis argui ; Eratofihems 
(jLtiKdnua. ad cubi duplicationem excogitatum , & Tqicomedis ca- 
nomum irrideri { Cui flomachum m» faciat vamffimi hominis 
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In dedica- ***£>*»* ?** a fi prifios omnes vinci ia flat , quod omnia , 
toria Cyclo- mipttKcyitiKut , Vt iUi , fed /utri ter imnutviKot ha-yov dem 
mcuia. ftrarit i Quis nonvcl 'Niobeo ftupore flugeat eo /lupor em bo 
nispcruem(fe,vt aflerat Helicen ftue volutam ex fedecim , quad 
tricem duplicatam ex 8. circulorum peripberijs conflare. ~4L 
bitunt dodecagoni circulo infcrihendi plus pofle quam circuli pe 
metrum , Quadratum ab ambitu circuli ( qui error fuit strabi 
apud Buteonem ) decuplum efie quadrati d diametro ,* "Parabola 
ad triangulum in eadem baft, eademque altitudine conflitutumr 
tionem habere fefquitertia minorem , & alia buiufmodi A*>*e pe 
infinita, quorum vt quadam tsfdrianus Homanus , Barledu- 
cbius,Cataldus & alii annotarunt , ita vix ftngula numero retuli 
rit , qui fingula operis verba in cenfum aduocarit i Cui vel ngtdijjim 
Heraclito rifum non excutiant non tantum rubricata pagella* 
falfitatis fucum potius quam ventatis ornatum purpuriflo elegan- 
ter interfiinfla , ftd etiam grandis ille ellipfotdem , volutarum , 
fecuricularum , Scalprorum apparatus , ad magnificam quamdam 
•Problematum fubjlrufltonem , in qua tandem non nobilis *WW$**r 
chorus degat , ftd viliffimafophifmatum turba niduletur i Deni- 
que quem non mifereat bomims, qui ante fecunda adeo extflimd- 
tionis aura , tum propria tum paterna eruditione excitata honorint - 
que gloria velificatus fuerat, momento in ipfo pene portu naufra- 
gium fecifle , & partam tot alifs operibus laudem vnoopufcutodo * 
coxifjfc . Sic habeant qui vitra fobrietatem , & crepidam fapere 
volunt, & qui media regionis limites egriffi ineam temerario au- 
futranjcendere conantur, in qua cum maioris fplendorts efficaciam 
non robuflioribus Tbilofophia neruis colligata fed fluxa Philolo- 
gia caratur a compafla ingenii ala ferre non valeant ,fohcu tan- 
dem impar viribus onus in dedecoris pelagus deponunt , ac Icario 
lapfu vi floribus fuis atetnum ex ignominia nomen acquirunt « 
***?** 9*^ hominem excufare poffit "longus fetteet , vt ip finiet ait, 
acncdtorcm. * c morbus non tantum corporis fed etiam ammi, a quo ' 

nondum fefe receperat cum illa feriberet : apparet ita rem habitif- % 
fe , eamque agritudinem mentis lyenitnam fuiff e, cx qua tam fit- H\ 
*.> dida p ar alogi fmorum deiefliones , ac foedijfma lingua talamiqtc . ‘ 
proluuies , qua chartam verius, quam,quod maxime volebat. At- ? 
cbimedis,ahorumque prafianttjfimorum Mathematicorum fanum i 


pjin. deturpanti. Sed heus tu, inquies, itane in dtfunflitm fam,acun - • 
* «i ' quam 
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quamlarua cu mottuii htft aris, aut inParno&urmfatreptiiiqnocuu j' Jt0 5> 
cade.ucr expolias ? -nvon times nr terna tuum eius vitri x aliquis Kt *’‘ 

Pylus , t >t ohm Theonis fi» tua amnium opprimat ? TePcr fupe- Si idas. & 
ros me non malcuolentia adduElum calamum armafie , qiu t enim l au<sn,as ‘ 
nubi fnnultas efie poffit cum homine chri/Jimo , ignoto , mortuo ? 
fd veritatis qUX opprimitur , prp clari (fimorum virorum quorum 
fama Uditur , denique totius T^ipubhca Mathematica > ac tui etiam 
amore y mi LcQor , qui pellaci Dominis facundia , tanquam Sirene , 
in altos errorum fcopulos attrahi fortafie poftes , ni effet qui incla- 
maret . ; . ' _ 

Heu fuge fallaces terras . ‘ b 1- n ' 

efficeret que vt in tutiorem fiationem Pudiorum curfium auerteres, 

1 trimo Patueram totum illud opus tamquam Mugiet Pabulum fin- 
gulis erroribus expurgare, fcd cum animaduertiffem eos fua multi- 
tudine vel Herculeum laborem fuperatmros , captis dePiti, conten- 
tus ad communem vtilitatem eos digito indic ajfe . Mtque bete non 
omnino rApuyStl P* vet0 ud fuam femitam orationis curfus re- 
deat , ex dtQis efficio tam circuli in quot libet partes diuifionem , 
quam etrfuem tctragonfmurn inter porima nondum afeitam efie, ^ri nus 
fcd vt Marinus antiquus Cemetra annotauit, adhuc inter £-rtpa data kucJu- 
recenftula. Utrum Vero eadem ^epirOd fint , ac fieri tandem pof- dis. 
fit vt aliquo Troblemate /iduantur fit quetrat , refpondebit Thilo- 
ponus \y vrtpotf neutrum antiquos Cjeotnetras aggrefiuros fuifie, ni 
fieri pofle iudicafjent . Kgttci fied quid fi eos fiua fefclliffet opinio? 

7dos ergo , vt tandem ad inPitutum noPrum in boc libro venia- 
mus , 0 Pendemus non tantum ex natura rei poffibile , fied etiam per 
media Geometrica dtmonPrabilc effie vtrumque quafitutn . Hinc 
DinoPrati quadratricem extra circulum produClatn ad legitimum 
tetragenifimi vfium non per vltimum eius punfium , fied per tan- 
gentem nouo inuento aptabimus-.mox lineas ad vtrumque munus 
obeundum plures delineabimus , plure fque conditiones demonPrabi- 
mus , quarum qui vel vnam aliquando ad effe6iionem Cfeometri - 
eo Troblemate deduxerit , is etiam totutn hoc negotium effellum 
dederit. Denique ex buiufccmodi verius linearum figmentis, quam 
lineis varia Troblemata efforemabtmus t qud uon leuem etiam in 
Geometricis vfium fiunt habitura . 
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DEFINITIONES 



I circa diametrum Quadranti 
manens alter radiorum , qui an 
gulum rc&um compnchendunc 
ita conuertatur , vt pundfcum a 
centro per radium, &extremita: 
per circunfcrcntiam Quadranti' 
eadem proportione moueantur : delcribet pun- 
dum ex centro lineam curuam , qua: Spiralis Jgua. 
dr antis 3 dicatur. 

Sit quadrans ABC. cuius centrum A. radiusAC. re- 
dutn angulum cum AB. compra?hcndcns; extremitas in^. 
Quadrantem dcfinensC. Conuertatur AC. circa A. ac 

moueatur A. pun&um in F. 
punftum C. in E. ita vt quadratio 
AF. ad AC. feu AE. Eadem /it 
CE.ad CB.item vt AG.ad AD. id 
cft, AC. ita fit CD. ad CB.atquej 
ea proportio in toto motu fcruc- 
tur : deferibet punitum morum cx 
A.lineam curuam AFGB.qiue vo- 
cetur Spiralis Quadrantis. Eflcjautem fpiralem confiat cx 
Architnedcadpropofit.ii.de lineis fpiralibus,& Pappo 
Alexandrino ad propofit. iS.lib. 4. colleltionum mathe- 
maticarum ; eftque quarta pars ( habita ratione temporis, 
& motus) fpiralis integra reuolutioncdefcripre,& radius 
AC. quarta pars re&x lineae quam in prima circulariono 
punitum pertranfit . 

Pars 
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P Ars linea: rc&x inter principium fpiralis, & 
lineam fpiralem , vocetur Radius Spiralis : 
& radius comprehendens vtrumqjie extre- 
mum dicatur Diameter Spiratis. ; t 

Vt re<5fce AF.AG.AB.intcr pun&um A. quodeft princi- 
pium lincefpiralis ( exArchimede ad 11.prop.de lineis 
ipiralibus ) & lineam fpiralem AFGB.intercepra? dican- 
tur Radi j fpiralis: & AB.vtrumque extremum conne&ens. 
Diameter Spiralis . 

I I I. 

P Erpcndicularcs a puni5tis,vbi fpiralem cius 
radij fecant, in latus Quadrantis ere&um, 
feu diametrum fpiralis du&x dicantur Si~ 
nus Spiralis: atque omnium maximus (augentur 
enim a principio vfque ad maximum, a, quorur- 
fus deficiunt, vt offendetur poltca ) dicatur Sinus 
Spiralis maximus. 

Vt perpendiculares a pun&isF.I. in latus AB.dicantur 
fimis fpirales: & li omnium maximus fir FI. hoc nomiao 
compelletur « 

I I I I. 

• 1 » * 

R Villis quaelibet pars fpiralis dicatur Spira, 
lis partiatis: & recta cius extrema complq- 
(ftens Diameter s habeatque (uos raclios 
ac linus, inltar lpiralis qux deferibitur in Qua- 
dranto. 

- 1 •: ; Aaa ‘ Vt" 
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Vt AFG. eft Spiralis partialis, cuius Diameter AG. 
vnus radiorum AF. Sinus AI. 


V. 


Vod fi fupradidus motus continuetur, 
J ita vt extremitas femidiamerri arcum fc- 
mici rculi , pundu m vero a centro lineam 
diametro aequalem fimiliter percur- 
rat, defcribetur fpiralis fcmicirctili,quae erit di- 
midia pars ( habita ratione temporis & motus ) 
piralis integra reuolutionc deferiptx . 

Vt fi extremitas femidiametri moucatur perB.in N.& 
puitdum a centro in K. ita vt fit ea ratio AB. femidia- 



metri ad redam AK.quarQuadrantis CB.ad arcum CBN. 
continuabitur fpiralis ab A. in K. atque ita deinceps vf- 
que in L. 

VI. 


N On aliter inQuadratricibus,Radij dican- 
turqui a centro circuli, in quo dcieribun- 
tur,ad lineam Quadratricem j finusqui a 
pundis vbi radij Quadratxiccm iccant, perpen- 
dicula- 
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dicularcs ad alterum latus Quadrantis ,& ad al- 
terum paralleli ducuntur : qua: omnia ex demon- 
ftrationibus apparebunt. 

S C H O L I V M. 

S Ed Audio Pappum Alexandrinum Collefl. lib. 4. p. 24. 

huiufinodi lineas reprahendentem , quod per ignotam 
adhuc, at que irrepertam circuli , & refla proportionem defert 
bantur. Refle id qutdem, fi ea proportio etiam T*r *VW*T»r 
numero contineretur , neque riw' tvon pojjibilts e fiet . 
At vero res eB haud infolens , tum tn Phy ficis , tum in Ma- 
thematicis ,vt ex qs qua non fiunt ,ejfe tamen pojfiunt ,quid 
futurum fit , fieriue pofftt hypothetice demonfiretur . Latet 
adhuc rAtio inueniendarum , inter duas datas ,du Arum me- 
di Arum proportionalium , quod tamen inueniri queant 3 in- 
dicant varia Mefolabia a piafianttfftmis Geometris 3 apud 
Eutoc ium, excogitata. H inc non ab fur de licet argumentari: 
Si inter duas datas dua media proportionales reponantur , 
erit cubus prima ad cubum ficunda,vt prima ad quartam 5 
at vero tmpojjibilis non eB illa tnutntio , igitur potefi efie ra- 
tio cubi ad cubum qua dat arum line arum. Quare fi eftenderi - 
mus pofifie lineam reflam ,ac circulum in eafidem rationes fie- 
eari, non inepte Helicum, i jr Quadratricum deferipttonem tn - 
fit tutam efie probabimus . St enim feri pojjtt hac dtutfio , 
etiam punfla tam tn linea refla , quam in circulo mota , mo- 
do fiupradiflo , partes proportionales auferre pofiunt 3 1 deoque 
lineam Spiralem , Quadratricem , Diuifiuaru , delineare >. 
Ac proinde , qua inde efficientur demonfirattones ,non quidem 
ex datis, procedent } fid 1 'k rar Trofa<rQ£r> ex quibus non mi- 
nus certo quantitatis ajfeftiones,quam tu* / JfyuW com- 

probabuntur . Quod vero pofft bilis fit proportionalis hac dt- 
uifio , fiquenttbus duobus Lemmatis ofiendemus . 

Portularum . 

Lineam curuam extendi pofle. 

. A a a 2 L £ M- 
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S I linea cuma extendatur , vt extendi amplius 
non pollit i erit linea reda . 

Linea reda A. extendatur , ita vt amplius . 
exterrdinon poflit , fitque hoc modo exten- | / 

faB, Dico B. efle lineam redam ,• Si enim l / 

B. non fit linea reda , erit eurua , at linea., g ] ( A 
curua extendi poteft > Igitirt B, extendi po- i V 
teft • at fupponebatur non amplius pofleex- 1 \ 


P Oteft: data linea reda dati circuli perime- 
tro fimiliter fecari. 

Sit data reda HK-& datus circulus AB. Dico redam 
HK. pofle fccari ea_* 
proportione, qua fo 
cantur peripheria^. 
circuli AB.Sumatur 
in circulo AB. pars 
AB.cui in «quali cir- 
culo fumator pars ae- 
qualis CD. ac exten- 
datur periineter cir- 
culi CD. qtrantutn- 
poteft , migrabit ini* 
lineam redam, quae 
fit EG. in qua rema- 
neant eadem diuifio- 
nis punda,quae erant 




I einin. i 

DJS. 
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in circulo: videlicet E. F. pundafint eadem pundis C. 

D. Hinc data HK« redx EG. fitnilitcr fecetur ini. Quo- 10 ’ *" 
niam efl; vt KH. ad HI. ita GE. ad EF. & vt GE. ad EF.ita 
peripheria tota circuli CD. ad partem CD. ( eft enim- 
proportio xqualitatisjcumtota EG. fit peripheria ipfa_ 
lotius circuli exrenfa EF. pars reda? EG. fit eadem- 
parti CG. ) & vt peripheria tota circuli CD. ad partem 
CD. ita peripheria totius circuli AB. ad partem AB. ergo 
vt KH. ad HI. ira peripheria circuli AB. ad partem AB.li- 
nea igitur data HK. dati circuli AB. perimetro fimiliter fe- 
cari poteft . Quod erat demonftrandum . 

LEMMA III. 


M Aior eft ratio finus totiusad ftuum vcf- 
fum arcus Quadrante minoris, quarru 
peripheria: Quadrantis ad ditium ar- 
cum. 


In circulo cuius centrum B. fit peripheria Quadran- 
tis DF. arcus minor Quadrante EF.dudis finibus redis 
DB. £C. erunt BF. CF. finus verfi , & BF. etiam finus to- 
tus j qui cum fit maior quam EC. accipiatur in a?quali 
BD.redaBG. «qualis ipfi EC. item cum fit maior quam 
CF. accipiatur BK. aequalis CF. &connedantur DF.EF. 
GF. GK. ac centro G. diftantia 



GK. deferibatur circulus HKI. 

fecans DB. produdam in H; & ) ^ £ 

GF. in I. Dico maiorem efle ra- / /7 

tionem BF. ad FC. quam DF. ar- / / / 

cus ad arcum FE. Nam quia in / / / \ 

triangulis GBK.ECF.redangulis I / / 

ad B. C. «qualia funt latera GB. \/ 

BK. lateribus EC. CF. ex hypo- J> . G B 

thefi, erunt anguli BGK.CEF. «quales. Iam vero ma- 


ior 


4- i* 
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3 74 Curui ac redi proportio promota. 

iot cft ratio femoris GHK. ad fe&orem GKI. quam eiuf- 
dem fe&oris GHK. ad triangulum GKF. & fedfcoris GHK. 
ad triangulum GKF.maior cft ratio,quam trianguli GBK. 
ad idem triangulum GKF. ergo a primo ad vltimum, ma- 
ior eft ratio fe&oris GHK. ideft arcus HK. adfe&orem^ 
GKI. id eft ad arcum KI, quam trianguli GBK, id eft re&ar 
BK. ad triangulum GKF. id eft ad reftam KF. & compo. 
nendo & per conuerfioncm rationis minor ratio IH. ad 
HK, id cft anguli FGH. ad angulum KGH. quam refta* 

FB. adrcftamBK. fed angulus BDF. internus minor eft 
externo FGH. Igitur minor eft ratio anguli BDF, ad an- 
gulum BGK. id eft ad angulum CEF. qui modo oftcnfus 
eft ei aequalis , quam anguli FGH. ad angulum KGB. id 
eft , CEF. Cum ergo minor fit ratio anguli BDF, ad an- 
gulum BGK. id eft CEF, quam anguli BGF. ad angulum 
BGK. id eft CEF. & minor ratio anguli BGF.ad BGK.an- 
gulum , id eft ad CEF. quam FB.ad BK.erit a primo ad vl- 
timum, minor ratio BDF. ad CEF. quamFB. ad BK. id 
eft, quam FB.ad FC. funtenim pofita? «quales BK. <3^ 

FC. fed vt angulus BDF. ad angulum CEF. ita arcus DE 
ad arcum EF. ( funt enim di&i anguli diftorum arcuunu , 
aut potius angulorum arcubus fubtenforum dimidij ) 
maior igitur eft ratioBF. finusverfi arcus DF. id eft,finus 
totius ad CF. finmn verfum arcus EF.quam arcus maioris 
DF. nimirum Quadrantis ad arcum EF. Quadrante mi- 
norem. Quod erat &c. 

S C H O L I V M. 

E Adcm demonFlratto fieri poteB ,fiue HD. Jit finus totas, 
fue non j modo fit mutor quam finus CE. vt manife- 
fte apparet ex figura. Hoc autem aliter demonUrautmus l.h. 
primo theoremate }o. Sed praflntem dimonBrationem quia 
clegantior vifa cfi, addere voluimus . 

LEM. 
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S I peripheria Quadrantis, ciufque latus ere- 
«um,a pundto in quo coeunt fimiliter di- 
uidantur : perpendicularis a termino arcus 
proportionalis in latus demifla aufert ex latere, 
veriiis cius extremum , partem minorem parte/ 
proportionali lateris . 

Peripheria Quadrantis BC. cuius centrum A.& latus 
ere&um AB.cx pun&oB.vbi coeunt fimiliterdiuidantur, 
id eft , flr BC. ad BE. vt BA. ad BF. & a termino E. arcus 
proportionalis BE. demifla in latus AB. perpendicularis 

ED. auferat partem DB. DicoDB. 
efle minorem quam FB. Nam cum 
DB. fle finusverfus arcus BE, maior lemm. j. 
erit ratio finus totius AB. ad flnum- hHlus 
vei fum DB. quam peripheria: Qua- 
drantis BC. ad arcum BE. fed vt pe- 
ripheria Quadrantis BC. ad arcum 
BE.itacxhypothcfleft AB. adBF. maior igitur eft ratio 
AB. ad BD. quam AB. ad BF. minor igitur eft DB. quant, I0 * *- 
FB. Quod eratdemonftrandum . 

THEOREMA I. PROPOS. I. 

R Adij Spiralis Quadrantis funt in ratio- 
ne, in qua funt arcus Quadrantis inter 
cofdem radios ad peripheriam produ- 
ctos, &ba/im eiufdcm Quadrantis comprxhcnfl. 

Sit Quadrans ABC. cuius Spiralis AFGB. radij Spira- 
lisAF. AG.qui produci fecent peripheriam Quadrantis 
in pun&is E* D.Bafls Quadrantis AC* latus ciuTdem ere- 
dum. 
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3 7 ^ Cu rui ac redi proportio promota. 

&um,feu diameter Spiralis AB. Arcus inter bafim AC. 
& pun&a E. D. comprarhenfi fint EC. DC. Dico effc vt 
AF. ad AG. ita arcum CE. ad arcum CD. Eftenim , ex 
defio, i.hu- ^ deferiptione, feu definitione Spi- 

ralis,vt AF.ad AC.ita arcus CE. 
ad arcum CB. & vt AG. ad AC. 
EX — }i itaCD.ad CB. & conuertendo vt 
/x. I \ AC. ad AG. ita CB. arcus , ad ar- 

f j cumadarcumCD.ergoex a?qua- 

f/ litate vt AF.ad AG. ita arcus CE. 

A. ad arcum CD. Quod dcmonftrare 
oportebat, 

THEOREMA II. PROPOS. II. 

S I diametro Spiralis in Quadrante parallela 
eandem Spiralem contingat: lecans per pun- 
dum conradus duda ad fuum arcum mi- 
nimam inter omnes fccantes proportionem ha- 
bet. 

Sit Quadrans ABC. cuius Spiralis AFB.ac Spiralis d ia- 
0 meter AB. cui parallela fit rc&a^, 
LI. qua? Spiralem tangat in F. 
punftojpet quod ex centro A. 
Quadrantis ducatur AFN. fccans 
arcus CP.occurrens tangenti CN. 
eiufdcm arcus , & parallelae ipfi 
AB.inpun&o N. Dico fecantcm 
AN. ad fiium arcum CP. mino- 
rem habere proportionem, quam 
habeat quarlibet alia fecamad fu- 
c um. Ducantur qualibet aliae, fc- 
cantes vitra citraquc AO. AM. quarum illa fecet Qiia- 
drantcminQJftain R.iftareftam Ll.quantumlibet pio- 

duftam 
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du&am in I. ifta in L. ( fecabunt autem , cum ei paralle- 
lam CO. fecent in M. & O. ) illa fpiralem in G. ifta in L. 
Quoniam reda LI. fpiralem tangit in F. in illo tantum 
pun&o tanget : Cadent igitur puncta I. L. ideoque partes 
GI. HL. extra fpiralem. Cumque in triangulo OAN.pa- 
rallelse fintON.IF.erirvtOA.adlA.itaNA. ad FA. & 
permutando , OA. ad NA. vt IA. ad FA. maior autem eft 
ratio IA. ad FA.quam GA.ad FA. Igitur maior eft ratio 
O A. ad NA. quam GA. ad FA. vt vero GA. ad FA. ita ar- 
cus QC.ad arcum PC. Igitur OA.ad NA.maior eft ratio, 
quam arcus QC. ad arcum PC. & permutando fecantis 
OA. ad fuum arcum QC. maior eft ratio, quam fecantis 
NA. ad luum arcum PC. Eodemque modo offendetur, 
maiorem dic rationem fecantis MA. ad fuum arcum MC. 
quam fecantis AN. adluum PC. Idemque fcquetur in_. 
qualibet alia fecante: ergo fecans NA. ad fuum arcum_ 
PC. minimam inter omnes fccantcs proportionem ha bet. 
Quod erat oftcndendum . Vocentur autem pun&u F. P. 
minima? proportionis in Spirali ,& in quadrante : & fccans 
AN. minima? proportionis . 

THEOREMA III. PROPOS. III. 


S Ecans minimam ex exteris fccantibus ad Tu- 
um arcum proportionem habens fpiralem 
Qjadranris diuidir in pundo > per quod 
parallela diametro fpiralis , feu tangenti Qua- 
drantis duda didam fpiralem contingit. 

Sit Quadrans ABC. in quo fecans AN. occurrens tan- 
genti Quadrantis CO. in pundo N. fecans Quadrantem 
in P. Spiralem Quadrantis in F. habeat ad fuum arcum.. 
PC. minimam ex exteris fecantibus rationem: ac per pun- 
dum F. ducatur FGI.paralleJatangcnriCO.- Dico quod 

B b b reda 


Produc in 
19. 1. 

Archiin. p. 
lJ.delincG 
fpiulibus ■ 


1. 6 . 

«. f. 

» 3 - »• 

1. huius. 
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3 7 § Curui ac redi proportio promota. 

rctfta FGI. fpiralem tangit i£> F. Si enim non comingic,f<J* 

cetinpun&isF.G.ita vt FGI. fic 
vna rc&a ipfi CO. parallela, & du-« 
caturperpundhim G. fceans AO- 
occurens tangenti in O. & Qua- 
dranti in Quoniam parallela* 
ponitur FGI. ipfi CO. erit vt OA* 
adAG. ita NA. ad A F. & perrau-, 
tandovtOA.ad NA. ita AG. ad> 
AF. fedvtAG. adAF. itaarcus 
QC. ad arcum PC.ergo vt O A. ad 
NA. ita arcus QC. ad arcum PC. & permutando, xqualis 
erit proportio OA. ad fuum arcum Q£. proportioni NA* 
ad fuum arcum PC. Quod eft abfurdum , cum proportio 
NA. ad arcum PC. ponatur minima qualibet proportione 
alterius fecantisad fuum arcum . Igitur fecans minima» 
ex exteris &c. Quod erat probandum . 

THEOREMAIV.PROPOS.IV. 

• •’ . 4 

Angens complementi arcus , ad qnem e- 
Mem fccans minimam habet rationem. 



T 


iu 


eft aequalis arcui . 

Sit Quadrans ABC. cuius tan- 
gensCN. fecans AN. arcus CM» 
minimam cum eo proportionem- 
habens , ac fceans fpiralem Qua- 
drantis ADB. in pundto D. fitque 
arcus CM. complementum arcu* 

MB. cuius tangens BL. Dico tan- 
gentem RL. effe xqualem arcui 

MC. Centro A. per punftum D. 
deferibatur Quadrans KDH. 6^ 
per idem punctum D. ducatur in- 

finita ' 
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Unita DF. parallela tangenti CN. arquctepunfto A. ad 
DA. ducatur perpendicularis AF. qua: occurret ipfl DF. in 
F. Denique ducauir DE. perpendicularis ad DA. idcoquc 
tangens arcus DH. Conflat repara AF. dTe aqualem ar- 
-cui DK. Rurfus quoniam in Quadrilatcro AEDF. angu- 
li EDA. DAF. funt redvparalkla? funt DE. FA. Sed fie 
parallelae funr DF. E A. vrraque en imponitur parallela ipJi 
CN. Igitur parallclogrammum eft AEDF. & oppofita la- 
teta AF. DE. aqualia. Quare cum A E. Et .a;qualis arcui 
DlCerit DE. etiam aequalis arcui DK. Vt autem arcus 
KD. ad Quadrantem KH. ita arcus CM. ad Quadrantem 
CB. & permutando, vt arcus KD. ad arcum CM.ita Qua- 
drans KH. ad Quadrantem CB. & vt Quadrans KH. ad 
Quadrantem CB. ita femidiameter AD. adfemidiame- 
trum AM. &vtAD.ad AM.itaDE.ad BL. ( nam cum 
jtquiangula fint triangula EDA. LBA. ob communem an- 
gulum ad A.&rcdosad D. B. eritvt AD. ad DE. ita AB. 
ad BL. & permutando ) erit a primo ad vltimum,-vt arcas 
KD. ad arcum CM. ita DE. ad BL. & permutando , vt ar- 
cus KD. ad redam DE.itaatcus CM. ad redam BL. eft 
autem probatus arcus KD. aequalis reda? DE. igitur ar- 
cus CM. aqualis eft tangenti complementi BL. Quod 
mr deraonftrandnm , 


19 . Spirat. 
Arcl.uncJ. 

20. Spira». 
Archuned. 

27 - 1 . 

JO. I. 


/f. defini r, 
14 . «. 

Schoiii. 6 . 


Pappos I. S. 
p- 3 . 2 . tv p. 

1 j. 5. dem. 
32 . 1 . 

4» 6 * 


SCHOLIVM. 

H inc manifestum eft t ft problemate aliquo Geometrico 
ficans mintrna proportionis reportatur , ftqm tangen- 
tem complementi arcus , cuius eH ficans , ejjc aqualem illi 
arcui . ) 

THEOREMA V. PROPOS. V. • 


T Angens complementi ‘arcus, ad quem e- 
iuldem fecans minimam habet rationem, 

.i.. Bbb a eft 
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eft aequalis Quadranti circuli a principio lineae 
fpiralis,per pundtum vbi fccans minimae pro- 
portionis (piralcm fecat,dclcripti. 

Sint omnia quas fuperiori propofitione. Dico tangen- 
tem BL. efle arqualem Quadranti KH. Quoniam trian- 
gula ADE. ABL. communem habent angulum ad A. 
re&os ADE. ABL. funt a?quiangula. Igitur vt AD. ad 
AM.ita DE. adBL. Scdvt AD. adAM. id eft, ad AB. 
i. huius. arcus CM. ad Quadrantem CB. id eft arcus KD. ad 
Schol.jj.f. Q^ a drantem KH.Igitur vt refta DE.ad BL.ira arcus KD. 
4 . huius, id eft , reda DE. Hli aequalis, ad quadrantem KH. squales 
f j. igitur funt BL. reda tangens arcus BM.& Quadrans KH. 
Quod erat demonftrand ura . 

COROLLARIVM I. 

i 

H inc deducitur arcum CM.efle aquale Quadranti KH. 

e (l enim arcus CM. aqualis tangenti BL. qud mode pro- 
bdtd eft aqualis Quadranti KH. 

COROLLARIVM. II. 

S . Equitur fr at e re a ex dtttts , tam Quadrantem KH. quam 
arcum CM.efte medto loco proportionalem inter arcum 
DK. & Quadrantem ABC. namvt K D. ad KH. ita oilenfum 
**PP l * J i b s -eft efe DA. ad AM. & vt DA. ad AM. ita Quadrans KH.ad 
eicment. 1 * 5 Quadrantem BC. ergo vtarcusKD. ad quadrantemKH.ua 
Corol. i. i.QljudrdnsKH. ideft arcusCM. ad Quadrantem BC. 

COROLLARIVM III. 

D Enique patet arcum DH.efte minorem arcu DK. ideft 
an um MB.arcuCM. Nam arcus KD. e 3 aqualis re- 
Archjmed ^tia tangenti DE. at tangens DE maior eft quam arens DH Jgi- 
Cyfiodso . tttr arcus DH. eft minor arcu DK . 


THEO- 


L r B E^-VI. •,*, 

•• . -i i \ y a Me. ?! c:::\ r 

THE OR^EMA VI. PROPOS. VI. 

«ff.u" n :>u :‘ T t. ’«M£u jilrn:'' •. f /■*’./ 

P diametro fpiralis<ram intra Q^adr^ntcm 
defcriptx y^uam parcialis,para<Iera duca- 
tur tangens ipfam fpiralem i & a puntto 
■coMa&us finus fpiycus dqdac&H is erit omnium 
finuum fpiricorum maxiftin^’ Y * 

V '*^ ^ * • *"*** * * t r '^l*J •• 4 4 * i. . . / i» , 

Diametro fpiralis AB. inthiQipadramem ABC. dcfcri- 
pne } ducatur re&aHG. parallela tangens fpiralem in D. 

& ex D. ducatur DI. finus fpiricus. Dico DI. efle omnium 
finum fpiricorum maximum. Ducantuteniroquilibctalij 

finus FE. NO. fupra infraue fi- 
num DI. fccahtesSpiralcmin E. 

& O, & tangentem GDH. in K. 

M. Cum rc&a HDG. ex hypo- 
thefi tangat fpiralem in D. in illo .. . 

folo punfto tanget. Cadet igitur \[]!b U s a£ 
tota GH. extra fpiralem . Quare chimedis . 
pundum K. erit extra fpiralem : 
eft autem pundum E.in linea jfjpi- 
rali 5 maior igitur eft FK. quam FE. totum quam parsj 
Quoniam autem ex deferiptione parallela; funt DK. IF. ite 
KF. & DI. parallelogrammum eft DIFK. xquales igitur 3i- «kfin. 
funt KF.DI.fedKF. maior eft oftenfa quam EF. igitur DI. 3 4 ’ *" 
maior eft quam EF. Eodemqueprorfusmodo oftendetur 
DI. maiorquam NO. &quam quilibet alius finus fpiri- 
cus . Atq; eadem omnino demonftratio fuccedet 3 fi ABD. 
ponatur qualibet pars fpiral^vteuidentilfimum eft. Igi- 
tur fi diametro fpiralis &c. Quod erat demonftrandum . 


/ :-y 

/ D 

\ — 1 

( M 



i 

ru 


G 
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THEO- 
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THEOREMA VI L PROPOS. VII. 


R 


f. 


E&a perpendicularis aci linum maximum, 
a pun&o vbi is fpiralcro Quadrantis , 
aut partialem fccat , eandem lpiralcnu 
contingit, i ,.tv p . 

i Sit Quadrans AJJC. Spiralis Quadrantis A DB. quam 
fecet DI. finus maximus in D. a quoad ipfam DI. ducatur 
perpendicularis GDH. Dico quod reda GDH. lineam-. 

fpiralena tangit in D. fi enim non 
ita fit , fecet eam , ac tranfeat per 
punda D. E. & ducatur EF. ipfi 
DI. parallela , fecans AB. in F. 
tum redi funt anguli ad I.ex de- 
finitione, &D. cx fuppofitione-., 
parallclarfunt AB GH. ideft,lF. 
& DE. fed & parallela? funt EF. 
defin DI. ex hypothcfi.-igiturparalle- 

34. i. logrammum eft EFID. «qualia igitur funt latCra EF.DI. 
non eft igitur DI. maior quam EF. a£ proinde non cft om- 
nium finuum fpiricorummaximus: Quod cft contra' hy- 
pothefin, Idem manifefte contingit -in fpirali partiali . 
Igiturpcrpendicularis fk c. Quod erat dcinonftrandum. 


defin. 3. hu- 
ius. 

18. 1. 



THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 

S Piralem in eodem pun&o duce re£be noru 
contingunt. • 

Sit linea fpiralis ADE. in qualibet circulatione deferi- 
pra,& contingat ipfam redaHDG. in pundoD. iunga- 
turque AD. ad principium fpiralis centro quidem A. 

interuallo AD. circulus dcfcribaturCDB. qui fecet prin- 
i*.i9.ie.decipium circulationis AC. in C. & ducatur AK. ipfi AD. 
tibu^Arch^. perpendicularis qua coibit cum contingente HDG. :n G. 
medis. .< 4 •• Dico 

•t * C V % 
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Dicrinon po/Te dUci aliam contingentem rrartcr HDG. 
qua: fpiralem tangat in D. ficnhnporcft , ducatur, < 5 s^ 
fit LDK. qua? coibit cum AK. nonin^ 
M ** f E • "pundto G. alias duarrcdtsHDG.LDK.' 
\/ B ipatium domprarhenderenr ,fir'in •puH-d 
a "” . ^ dto K. quod ,vel cadat inter G. & A. 

/ * ‘ ' pnndla ‘, vel vitra ,itaS't AK. fit vel to- 

\Xs tum refpedtu ipfius AG.vel pars. C<?n- 
' ‘ ftat c^ijs qua?dcmonftrauit Arcliimc^ 

X K despropofitionib. 18. 19. 20.de lineis 
„ . fpiraJibus, cum contingentes fintvtra- ! 

que HDG. LDK. tam redtam AG. 
quam redtam AK. efic aqualem arcui CD. squales igitur 1 1 
funt AG. AK. pars Scrotum , Quod eft abfurdum,Non er-- 
gotang'cht rcdsHG. LK. Spiralem in eodem pundto D. 1 
Quod erat probandum * . 

THEOREMA IX. PRO>OS. IX. 

S I in pun&o in quo finii* fpiricus Amnium 
maximus lpiralcm Qnadkntis, aut partia- 
lem fecat,redfa eandem fpiralem tangat: ea 

erit di&o finui perpendicularis i * 

In pundto D. in quo Sinus fpiricus DI. omnium maxi- 
* _ ’ 1 ^ mus ipiralem Quadrantis ADB. 

fecatj redta HDG. Eandem fpira- 
fem tangat. Dico redtam HDG. 

• efieipfi Dl.perpendicularem . Si 
• • \ * enim res non ita habeat , fit alia 

' * 11 i® ; Y • • quspiam LDK. ipfi DI 


1 A ' ' ' V q u *p>am *-DK. iph DI. perpen- 
l/ft l dicularis . Quoniam fpiralem-. 

wT* ■ 'q ADB.fecatfinusfpiricusomnium 

maximus DI. & d pundto fedtio» 
nisD. ipfifinuiDI. pcrpendicuJarisponitur KDL. ea 



j 84 Cuvui ac redi proportio promota. 

7. huius . Ipiralem tanget in D. fcd etiam fpiralem tangit in D. re- 
tta GDH. Igitur fpiralem in eodem pun&o tangunt duar 
«. huius. HDG. LDH. Qgod eft abfurdum.Nec aliter proce- 
ditdemonftratiojnfpirali partiali quod clarius, quam vi 
fuperflua repetitione indigeat . 


THEOREMA X. PROPOS. X. 


v 


S inus fpirici maximo propriores maiores (unt 
remotioribus . 

Sit Spiralis Quadrantis,autpartialis ADB. cuius fi- 
nus fpiralis maximus DI.& coniti tuantur primo inter ma- 
ximum , & principium lineas fpiralis A. duo finus EF.GH. 
ille vicinior maximo, hic remotior. Dico finum EF.elfe 



datum poifibile ) cui parallela fit AM. & ad vtrUmqflL» 
*9- r- perpendicularis EN. fecans MA. inN. &AB^ iflK. ipfi 
vero EK.cx pundo G.ducatur parallela GOL.fc cans M A. 
in 0.perpendiculariter,& AB inL. manifcftumcil AM. 
ius. efi ** hu ~ elTe dimetientem fpiralis partialis A EM. cui cum paralie* 
la duda iit PEQ^tangens fpiralem in E.& a pundo conta- 
defin. j. & dus E. dudus fit finus fpiricus EN.is erit omnium finuum 
£ fpiri eorum qui in fpirali partiali AEM. duci poflunt maxi- 
mus. Quare maior dt quam finus fpiricus GO. ciufdem 
. par- 
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partialis fpira?,fcd& maioreftNK. quam OL. ( Nam 
cum arquiangulafint triangula ANK. AOL.ob refios ad 
O^N.& communem ad A.crit vt AN. manlrad AO.mino-4 
ccmita NK. maior ad OL. minorem ) tota igirurEK. ma- 
iorcft>quam totaGL. Rurfus cumarqUhmguia fint trian- 
gula KEF. LGH. ( nam parallela? * 4 ir» E K. GL* item^ 
EF. GK. exhypothefi,& anguli ad F. H. redii ) critvt 
KE. ad EF. ita LG.: ad GH. maior auttrti oftcnfa eft KE. 
quam LG. maior etiam eft EF. quam GH. Quod primo 
cratdemonftrandum, -r;:v v - j*. ? r- 1 

Cadant fecundo duofinus fpirici fupra finum fpiricum 
maximum DI.& fiant reliqua,vt in prima palrte huius pro- 
pofitionis. Eodem prorfus modo probatur' AM. cfle di- 
metientem. EN.omnium finuum fpiricotum partis AEM. 
maximum ; ideo maiorem quam GO. Iam vero ( in quo 
djftert prima pars a fecunda ) minor eft KN.quanrLO. 
(Nam cum triangula AOL. ANK.ob parallelas LO. KN. 
habeant angulos ad N. O. item ad K. L. item ad A* a?qua- 
Jes,funta?quiangulaideoquc vt AO. adOL. ita AN. ad 
NK* & maior eft AO. quam AN. idcoque& maior OLt 
quam NK.i ) frigitur ex maiori EN. detrahatur minor 
KN. &exminoriGO. maior LO. remanebit EK. maior 
quam GL. Hirte eodem modo , quo in prima parta proba* 
bitur EF. maiof quam GH. Quod erat fecundo loco de-* 
monftrandum . 


)i. t. 

•«•&14- f. 

H • k 

4 . 6 , 

M. f. 


$*• r. 
4 - 6 . 

14. r. 


THEOREMA. XI. PROPOS. XI. 


S Ecans minimae proportionis rranfit perpun- 
&um vbi finus ipiralis Quadrantis maxi- 
mus fpirnlem lccat. 

Hoceuidentcr deducitur ex fuperioribus propofitioni- 
bus. Nam parallela tangenti Quadrantis, aut diametro JJ ( ^ C jj nea 
Spira lis quadraruis>ipfain Spiralem tangit in vno tantum- fpiraiibus . 

C c c pun<fto : Arcil “ n- 


4.-1 - i - 


Digitized by Google 



3 £6 Curuiaere&i proportio» promota^ 


j. huius. 


pundo : at vero per illud purinum tranfit fecnns minimam 
excarteris fecaotibus ad fuum arcum proportionem ha- 
bens r & in codcntpundolinus fpiricus omnium in Qua- 
t. Imius, drante maximus (piralcm fecat : Igitur fccans minin a; 
proportionistranfitperpundum vbi finus fpiricus Qua- 
drantis maximus fpiralcm fccat . Qucd erat &c. 


■ 

i 


. THEOREMA XII. PROPOS. XII. 


S 


I dux fccantcs, vtraque ant vftra aut citrae 
fecantem minimae proportionis ducantur : 
remotior ad {uum arcum maiorem habet 
rationem > quam propinquior . • 

i #1*1 

In Quadrante ABC. fit fccans mmimx proportionis 
AN. occurrens tangenti CN. in N. & ducantur dux aliar 
fecantes A M. propinquior, A L. remotior, vtraque citra 
fecantl AN. qua» fecent Quadrantem in pnndisO. P. Dr- 
co fecantem AL.ad fuum arcum PC.maiorem habere ra- 
tionem quam fecantemAM. ad arcam OC. Dcfcribatur 
intra Quadrantem Spiralis ADB. in qua finus fpiricus 
»r. huius, omnium maximus DI. fccans fprralcmin D. tranfibit fc- 
cans AN. per pundum D. Igitur fecantesAM. AL. fprra- 

lem fecabunt citra pundum D. vt in 
pundis G.E.per quz ducantur finus 
ic. Juuur. -r / fpiriciGH.EF. ( eritGH. finus fpiri- 

cus maximo DI. vicinior , maior 
quam E F. remotior. Quare duda_, 
EK. ad FE. perpendicularis , aut 
ipfi AB. feu CN. parallela ipfaoL* 
HG. fecabit in K. inter punda G. d 
H. idcoquc ipfam GA .inter punda.» 
G. A. videlicet inR. maiorque erit 
AG. totam quam pars AR. Iam veto cum in triangulo 
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MAL. bafi ML.du&a fit paralie 

f T-r» • A 


laER.eritvt AL.ad AM.ita AE. 
ad A R .maior autem cft ratio A E. 
ad AR. quam AE. ad AG. igitur 
maior eft ratio AL.ad AM.quam 
AE.ad AG. fed vt AE.ad AG.ita 
arcus CP. ad arcum CO. Igitur 
maior eft ratio AL.ad AM.quam 
arcus CP. ad arcum CO. & per- 
mutando , maior ratio fccantis 
AL. ad fuum arcum CP. quam 
fccantis AM.ad arcum CO.QuocJ 
primo demonftrandum erat . 

Idem omnino fcquiuir,fi vtra- 
que fccans cadat fupra AN. vt 
manifefie patet ex figura. Quare fi duae fccantcs &c. • 
Quod erat oftcndend ura . 




THEOREMA XIII. PROPOS. XIII. ; 

D Ata fecantc , qua? non fit minima? pro- 
portionis , poteft duci alia fetans qux 
eandem habeat rationem ad fiium ar- 
cum^quani data ad fiium. . 



In Quadrante ABC. fit fecans 
data AEL. occurrens tangenti CL.in 
L. qua? non fit minimarrat ion is, cuius 
arcus PC. Dico pofife in Quadrante^ 
duci aliam fccantem qurreandcmad 
fiium arcum rationem habeat, quam 
L %ans AL.ad arcum PC. Sit in Qua- 
drante deferipta fpiralis ADB. ;n_. 
qua finus maximus DL cui paral - 1 
lelus ducatur finus fpiricus EF.&cx* 
c E. ad EE. perpendicularis , autipfis* 
Ccc 2 AB. 
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588 Curui ac re&i proportio promota. 

AB. CM. parallela £G. fecans fpiralem in G. & ducatur 
AG. reda oceurrens pcriphcriae Quadrantis i n O. & tan- 
genti in M. erit CM. fecans arcus OC. Dico tangentem.. 
AM. ad fuum arcum OC. eam habere rationem,quam ha- 
bet fecans AL.. ad arcum PC. Nam cum in triangulo 
MAL. bafi ML. parallela duda fit EG. erit AM. ad AL. vt 
AG.ad AE.fed vt AG.ad AE.ita arcus OC.ad arcum PC. 
ergo vt AM.ad AL. ita arcus OC. ad arcum PC. & per- 
mutando ,vt fecans AM. ad fuum arcum OC. ita fecans 
AL. ad arcum PC. Quod crdt demonftrandum . 

Mjnifeftum autem eft quod pundum D. cadit inter 
punda G. & E. alias enim fi vtrumque pundum\E. G. ca- 
deret aut citra , aut vitra pundum D. haberet remotior fe- 
cans ad fuum arcum maiorem rationem , quam propin- 
quior; quod eft abfurdum, cum oftcnfa fit vtraque ean- 
dem habere rationem. Quod etiam inde confiat;, quia fi- 
nus fpiricusFE. minor eft quam DI. ex 6. huius , quaro 
perpendicularis EG. fecabit ipfam DI. in K. inter punda_* 
D. I. quare pioduda fecabit fpiralem in G. fupra DI. 

PROBLEMA I. PROPOS. XIV. 

Q Vadratricem in Quadrante deferibere, Sc 
extra Quadrantem producere, atque to- 
ti circulo accommodare. 

Sit circulus BCDE. cuius centrum A. per quod tran- 
feantduae perpendiculares BD. CE. fccantcscirculum in 
quatuor Quadrantes, in quorum vno ABC. fitbafis AB. 
& latus eredum AC. Conuertatur AB. circa A. centrum , 
tanquam verticem , ita vt pundum B. perucniat in N. 8^ 
eodem tempore linea reda coincidcns cum AB. moueatur 
ex A. in F. in toto motupcrpendicularis ad latus eredum 
AC. aut parallela bafi Quadrantis AB. ita vt quae propor- 
tio eft CB. ad BN. arcum quem percurrit pundum B. ca_> 

fit 
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;£t lateris eredi CA. ad partem AF. quam perebrrit puti- 
dum A. & in iUo motu concunamdusredte AN. & per- 


i;"> mumlugT'- 
A barrmittVU; 

upoobt .OA miiip 

’ T: 0 . 1 - rr;' 

i « mi oiibo:*! 




. H :£ t in{: r r. ■ 

, IU. 

Ui.; 'arnjUv r?< » 


. T 


pendicularisFG.inpundo G. ( concurrent autem cum P ren - 
angulus GFA. fit redus&GAF. acutus ) deferibetpun- 
dum concurfus lineam curuam MGC. quam efle Quadra- 
tricem Dinoftrati confiat ex Pappo lib. 4 .prop.i j.& Cia- 
uio ad vltimam propofit. 6 . element. Quod vero ea t«ta 
fit in Quadrante,ita demonftrabimus. Sit quodlibet pun- 
dum Quadratricismododefcriptar G.a quo perpendicu- 
laris intermedia fccet larus eredum AC. in F. & diameter 
Quadrantis per illud idem pundum G. duda fecet Qua- 
drantis peripheriam in N. pundo,a quo ducatur finus rc- 
dus NO. arcus NC. Quoniam, ex deferiptione, cft vt 
peripheria Quadrantis £C. ad arcum BN. ita latus ere- 
dum AC. ad partem A E. erit per conuerfionem rationis , 

vt 


Digitized by Google 



390 Cujffui ac re£H ptoportio proftiota . 


rtBG.adCN. ita AC ad CF. Cum' vero CO. fit finus 
lj:mmj-ha-verfus arcus NC maior erit ratio AC. ad CO. quam BC. 

adCN. Quare maior erit ratio AC. ad CO.quamAC.ad 
5 '-T« n CF. minor igitur eft CO. quamCF. Quare maior AO. 
i4 - j. quam AF. VtautemAO. ad AF.ita AN.ad AG. (a?qui- 
angula enim funt triangula OAM. FAG. ob communem-, 
angulum ad A.&re&os ad F.O. ) igitur AN. maior eft 
quam AG.idcoque cum pun&umN. cadat in. peripheria 
Quadrantis , cadet pun&um G. intra Quadrantem 5 atque 
idem demonftrabitur in qtiolibct alio pjm&o partis Qua- 
drantis MGC. . . \ ; \ 1 

Producetur autem hoc modo Quadratrix. Moneatur 
pumftum B. per C. vfque in P. & pun&um A . per C. vfque 
in H. ita vt qua* proportio BC. ad BP. ea feraper fit AC.ad 
AH. &du&a AP. fetoidiameterper P. in L & perpendicu- 
laris HI. concurrant in I. ( concurrunt autem quia angu- 
lusadH. re&ns,&HAl. acutus ) atque eadem ratione 
pun&um concurfusrelinquensfui veftigium deferibat li- 
neam curuamCIQ^ eam vocamus Quadratricem conti- 
nuatam , quod eodem modo dderibatur quo ea quar con- 
tinetur Quadranee . Quod vero ea cadat extra circulum-. 
j 9 ' ,, patet 5 fumatur enim quodlibet pundum I. Quoniam ma- 
* ior eft AI. fubtendens angulum reftum ad H. quam AH. 
defin. jj. & maior AH. quam AC. totum parte, & AC. aequalis ipfi 
AP. maior erit AI. quam AP.fed punftum P. cadet in pc- 
ripheriam circuli , ergo pundlum I. cadet extra,. Idemqu<; 
crftendeturin quolibet alio pun< 5 lo Quadratricis produ- T 
ftte*erirque tora Quadratrix MCIQ^ Quadratrix funi* 
circuli BCD. Quod li in inferiori fcmicil culo ajia deferi-. 
battir NER. eo modo quo in fuperiori cxiltct totius circu*. 
li Quadratrix REMCQ/, Quod faciendum fuit, ( 
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‘-'j; jft.X’ ii. V.> !. VvamuutJimtib I..V b 

: THEQj&EMA XIV. EROPOS. XV* 

v.T m.I Cl«j'^ ) r . , 

S I latus «re&um Quadi^ahtis duplicetur extra 
Quadrantem , & per eius extrembm peri 
pendicnlaris ducator Q ; ea erit Qua drama 

A*if fiifrmrfo i f . Inu ' ‘*bf! 

Sic Quadrans ABC. cuius latus eredum AC. ciufqoo 
duplum AK. ac per pundum IC. du&a fit perpendiculari* 
KL. fit etiam Quadratrix fcmkircuU MCT» Dico perpen- 





dicularem HL.elfc Quadratrici a «- w>irr»r«r. Afymptotofl 
autem vocamus limilitudine eius quar ducitur in Hyper- 
bola , apud Apollonium li 2. con. prop. i.qua? videlicet, 
quo magis produci tur,magis ad Hyperbolamaccedit,nec 
tamen vnquam cum ea concurrit . Primum igitur quod 
Quadratrix quo vlterius producitur, eo propius ad redam 
KL.acccdat,ita demonftratur. Producatur bafis Quadran- 
tis BA. quantum libet in P. ac perficiatur femicirculu* 
BCP. & «t quolibet pundol. Quadratrici* in bafim pro- 

ductam 


« r 
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duda demittatur perped i cularis IX. & ducatur AI. itemq; 
perpendicularis IH.hinc producatur Quadratrix ex I.inT. 
etiam moucbitur pundum concurfus I. in T.& Al.promo- 
uebiturinAT.&dudaTS.ad AK.perpendiculari,afcendct 
HI. in ST. vt conftat ex defcriptione Quadratricis. Duca- 
tur TV. ad latus Quadrantis producum perpendicularis . 
Conftat H AXI. & SA VT. effe paralldogramma, quorum 
aducrfa larera «qualia funt . Igitur «qualia funt SA.T V. 
Item HA. XI. major autem cft SA. quam HA. mjiior igi- 
tur etiam eftTV.quam IX. Igitur propius accedit ,pun*- 
dumT.ad redam KL.quam pundum I.Q^od inaJijsquo- 
que oftendentur: Id aurem primo probandum erat. 

Quod vero numquam concurrat Quadratrix cum per- 
pendiculari KL. ita efficitur . Concurrat, fi fieri poftit,in 
pundqH. &ad D.ducatur AD. fccanscirculum in E. (fe- 
cabiCaurem,namcumamgulus UKA. fit rcdus,e>it angu- 
lus DnK. acutus, ideoquearcusEC. minor quadrante ) 
erit , ex dcfcriptioqc Quadratricis, vt IQuadrans BC. ad 
arcum BCE. ita reda AC. ad redam AK. Ad AC. cft di- 
midia ipfius AK. igitqr BC. dimidius ipfius BGE. fcd ctia 
BC. cft dimidius ipfius BOA* ftmrcirciili : «quales igitur 
funt arcus HC E. &BCF. pars S<: tonim. Quod^ft ibfur- 
dum. Nomigitur concurrent Qyadratrix & perpendicu- 
laris KD. Quod erat fecundo loco oftendendum . 


COROLLARIVM. 


„f\ 


:r.a:. 


E X • duabus fu perior ibus propofitionibus confiat Quadra* 
i r fi e ut prinapso , ac fine carere^ am ideo primum puto* 
tium non habet , quod bafis Quadrantis & prima perpendi- 
cularis in vnam Lineam coincident , qua fett tonem ejficerc-t 
non pojfunt 'jvltimo ideo caret^quod du/t , bafis Quadrantis i 
& vltima perpendicularis fini par alte U , ukxque ad concur* 
fum ylti»u A purMi conuenire non po fiunt ; tiurfus wamfe* 
fiurn est vejtfus finfiift Quadmfrffem tn, infinitum. produci + 


non 




[us .mitium . 


f HEO- 
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THEOREMA XV. PROPOS. XVL 
, , » 

O Vadratrix non eft figura re&ilinca, non 
Circulus, non Coni fc&io. 

t^upd Quadratrix non (it figura redilinea , apertius 
«ft quam vt probari debeat. Sed quod neque Circulus, 
aut Ellipfis ita probatur. Sit enim, fi fieri poteft, horum 
alteruter ; erit in figura 14. ac huius, MD. produda eius 
diameter i cum tam CE. cjuam ipfius CE. parallelas bi- 
farkim diuidar; igitur in reda MD. eft centrum figura? ; fit 
in pundo A. fecabitur ergo bifariam diameter MD. in_. 
pundo A.a?quales igitur erunt M A.& reliqua femidiame- 
terverfus D. Quod eft abfurdum, cum infinita fit pars 
diametri ab A. verfus D. de finita ab A. verfusM. At non 
cfle Parabolam , aut Hyperbolam ita demonft ramus . In 
eadem figura 14. a? huius, dicatur MCQ^efie Parabola^ , 
aut Hyperbola,eritproculdubio ipfius diameter, atque» 
axisrcdaMD.cumtani ipfam CE. quam eius parallelas 
intra figuram dudas bifariam diuidatjcuicumparallela 
ponatur &L. extrema perpendicularis, ea produda cutrt 
Quadratrice conueniet. Quod eft abfurdum i eft eninu 
Igitur quadratrix non eft Parabola, aut Hy- 
pcrbola. Quod cft prarteica demonftranduin . ^ 

S C H O L I V M. ' 

E X ys qua hac proportione dekionftrata furit cofttgi yi- 
detur , Quadratricem n nilum alium habere ejjehdi m o* 
dum jprater eum quem illi tribuit motus pur/tti >tn quofie - 
fidi amet et Quadrantis & perpendicularis id latus' erectum 
Quadrantis interfiecant : neque vllum punitum in ea linei 
reperiri , quod concurfius ide non efficiat.' QuAre bafim Quai 
dramcis inter */yV«T« recenfiendam^cum dicdiur-ij/e pars 

Ddd bajis 
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bafis Quadrantis inter centrtrm Quadrantis punttunut 
Quadr atri cis in dttta bajt, intercepi a. Nem punitum Qua- 
drdtricis in bdfi neque eB , cum tbi fefi bafij Quadrantis , 
& primd perpendicularis non fecem ,jed coHcurruni • neque 
ejfe potefl , cum 4 lio medo quum motu interfitttonis lineant 
Quadratrix non procreetur . Quomodo ergo 'vecrres^referen- 
te Pappo Colleci tonum Ub. 4. p>i$. dr db illo , Cl.ua 0 tn c em- 
inent. in 6. elementorum prop. 4 . de Qu/tdratrtce , demon - 
ftrant bdjim Qtudr atncts , qun tenera nec eft , nec ejfe pt- 
tejl , efie tertio loco proportionalem ad peripheriam Quadran- 
tts,& eius diametrum ? Vereor admodum ne illud T keo- 
rema aliter proponendum Jit , hoc nempe modo » in quo nihil 
erit quod reprehendi pojjtt . 

THEOREMA XVI. PROPOS. XVII. 

S I ex centro Quadrantis, in quo deferipta eft 
Quadratrix, alius Quadrans deferibatur in- 
tra Quadrantem , qui autipfe,aut eius tan- 
gens Quadratriccm fecet: non erit cius bafis ar- 
cui Quadrantis, eiulque lemidiametro terriolo- 
co proportionalis: fi vero neque iple, neque eius 
tangens Quadratriccm fecet, erit cius bafis arcui 
Quadrantis , & lemidiametro tertio loco propor- 
tionalis . 

Sit Quadrans ABD. cuius cenrrum A. bafis AB. latus 
cre&um AD. Quadratrix DF. centro A. alius Quadrans 
AGF. deferibat ur,cui us bafis AF. qu i Quadrantem ABD. 
aut fecet fiia peripheria in FLaut fua tangente FL.in L. Di- 
co non eile vt DB. ad DA. ita D A.ad AF. Ducatur enim in 
prima figura perpendicularis HI. in fecunda tangens FL. 
ix dicatus efle vt DB. ad DA. ita DA. ad AF. fequetur in 

prima 
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f >rimafubtenfam HI. cfle a?qua- 
cm arcui HF. in fecunda tan- 
gentem FL. efle arquaJem arcui 
HF. quorum vtrumqueeft abfur- 
dum i Quod quidetn quia tum a- 
Pappo Ii b. 4.prop. id.rum a CJa- 
uio iufius prop. 4. de Quadratri- 
ce demon liratur, eo le&orem rc- 


Secundam partem propor- 
tionis ita probamus nos ex pri- 
ma. Sit Quadrans A DB. cuius 
centrum A. bafis AB. larus ere- 
&um AD.Quadratrix DE. 5 ^ 
Quadrans AGE. cuius bafi A E. 
qui neque ipfe neque eius tan- 
gens EL.fecet Quadratricem- . 
Manifeftumcfteumita fehabew 
re, ad ipfam Quadratriccm, vt 
ipfe totus intra Quadratriccm^ , 
eius vero tangens tota extra- 
Quadratriccm cadat : alias enim 
aut ipfe , aut eius tangens arcum 
BD. fccaret , ideoque ex prima 
parte huius,non e/fer tertio loco 
proportionalis. Dico dfe vt DB. ad AD. ita AD. ad AE. 
Si enim non fit eadem ratio DB. ad AD. qua? AD. fcilicet 
AB. ad AE. erit vel maior vel minor : fit primo maiorjfiat- 
que eadem, ac fit vtDB. ad DA. ita AB. ad AI. erit AI. 
minor quam AE. ( nam cum fit vt DB. ad DA. id eft ad 
AB.ita AB. ad AI.& maior fit ratio DB. adDA. quam- 
AB. ad A E. ex hypothefi, maior erit ratio AB. ad Al.quam 
AB. ad AE. ideoque minoreft AI. quam AE. ) ergo dc- 
fcriptusQuadransAMI. cadit intra Quadrantem AGE. 
fcd Quadrans AGE. cadit intra Quadratriccm DE. igitur 
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&Qtradrans A MI. eiufque tangens IM. cadit intra Qua- 
dratricem,fccatqucfuumquadrantem verbi gratia in O. 
& Quadracricem inN. ergocx priori parte huius AI. non 
.eft tertio loco proportionalis. Quod eft abfurdum. 

Sed ratio DB. ad DA. ponatur minor, quam DA. ad 
AE.fiantquceadem.acfitvtDB.ad DA. id eft, ad AB. 
ita AB. ad AP- erit AP. maior quam AE. (, nam cum fit 
vtDB. ad AB. ita AB. ad AP. minor autem fit ratio DB. 
ad AB. quam AB. adAE. minor etiam erit ratio AB. ad 
AP. quam AB. ad AE. ideoque maior eft AP. quam AE. ) 
ergo deferipti Quadrantis AQP. bafis AP. cadet vitra 
puntftum E. & vitra tangentem EL. fecabit igitur ttreus 
QP. tangentem EL. verbi gratia in K. ideoque cum tan- 
gens EL. cadat extra Quadratricem,ctiam pun&um R.ca- 
det extra Quadratriccm , ac proinde Quadrans AQP. fe- 
cabit Quadratricem in S. Nonigiturba$s AP. eft rectio 
loco proportionalis aicui DB. & feh.idlamctro AD. ex 
prima parte huius. Erit igitur bafis AE. Quod erat -&c. 

S C H O L I V M;, 

‘ ' - * ! 

E X dtffis manifestum eft Quadratricem non fu a bdfi, 
qua vere neque e ut at , neque extare potest 3 ad circuli 
tetragontfinum conducere ,fid fitamet efientia ; ad quam fi 
habitudinem habeat Quadrans interior qualem 'modo dixi- 
mus j ita vt eam neque fua peripheria , neque fiua tangente 
fecet , er tt ditti Quadrantis bafis arcui primarif Quadran - 
tis 3 <y> fimidiametro tertio loco proportionalis . Veteres ta- 
men cum bafim Quadratnets > motu , qui ad eam peruenire 
non potefi , definierunt \ repexifie videntur ad punitum quod- 
dam m bafi Quadrantis > ad quod linea motu proguntta , fete 
potius pur.it um iruerfeitionis rnotum continuo magi accedit, 
ac tandem propius quam ad aliud vllum punitum , quod m 
bafi defi gnari pojjit i ita vt Ji vel minimam molem haberent 
dia , tandem fife contingerent . Quo paito, & nos tum itu,. 
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hdc litte dlttfo i H dl$j ^Mii^ric Bus , q**t in dtmonjtrd- 
ttoncs adducemus , BASIS notionem afi umemus. 

* * I '''i t r 4 / N . ' ‘ * i . - ■y 

THEOREMA XVII. PROPOS. XVIII. 

♦ - > * 

jl* Vadratrix fpiialcm tangit in pun£to >vbi 
[ ^AW vtraque (Quadrantem fecat. 


-■r 1 




» In iemicirculo CBX. cuius centrum A. fint deferipta» 
IpiraliyABG. 3c Quadratrix HBF. fetantes fcmicirculuni 
didumin pundo B. a quo eredum eft latus Quadrantis 
: ’ AB. vtpatet ex ea- 

rum deferiptione^ . 

Dico quod quadra- 
trix HBF. fpiraletn 
ABG. contingit in_, 
pundo B. Ducatur, 

AE. fecans fpiraletn 
in G. & Quadratri- 
cctn in F. Quadrati- 
tem in E. & FN. fc- 
cetBA. perpcndicu- 
lariter : Erk, ex defer iptionefpiralis,vt BA. id eft, EA. 
ad AG. ita arcus Quadrantis BC. ad arcum EC. & vt BA. 
ad NA. ita idem Quadrantis arcus BC. ad arcum EC. ex 
deferiptione Quadratricis i ergo vt B A. ad AG. ita BA.ad 
AN.a?qualesigitnrfunt AG. AN. At vero in triangulo f* 
redangulo FN A. bafisFA. maior eft quam latus NA. er- >?■ r. 
go FA. maior eft quam G A. ideoque pundum F. cadit fu- 
ura pundum G.Idemque in quolibet alio pundo Quadra- 
tricis demonftrabitur : Tota igitur Quadratrix cadit extra 
fpiralcm , ac cum ea in folo pundo B. concurrit . Quod 
erat demonftrandum . 


. 1 N . V 
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THEOREMA XVIII. PROPOS. X«. 


R 


Adius Quadratricis in Quadrante vicinior 
bafi, remotiore minor clt. 



Jn Quadrante ABC.cuius bafis AC. latus eredum AB. 
centrum A. fit QuadratrixBK. cuius bafis AK. radijAD. 
AF. ille vicinior , hic remotior a bafi AK.ac fecantcs Qua- 
drantis arcum ille ini. hic in H. Dico radium AD. mino- 
rem efle radio AF. Si enim non fit minor, erit vel aequalis, 
velmiuor. Sit primum aequalis: ac dudis FG. DE. ad 

AB. perpendicularibus in triangulis 
redangulis AED. AGF. ponantur 
bafesAD. AF.finus toti, erit EA. 
finus anguli EDA. id eft IAC. <5^ 
GA.finus anguli GFA.id eft HAC. 
maior autem eft angulus GFA.qua 
angulus EDA. nempe HAC. quam 
IAC. igitur maior eft ratio anguli 
Cotolt.ti. QFA. ad angulum EDA. id dl ; HAC. ad IAC. id eft , ar- 
'ji-T 5 cusHC.adarcumIC.quamGA.adEA. Rurfus cum ex 
14. huius. defcriptioneQuadratricisfitvt arcus CB. ad arcum CH. 
ita B A. ad AG. erit conuertcndo,vr arcus CH. ad arcum 
CB. ita AG. ad AB.fed ex eadem defer iptione,eft vt arcus 
CB.adarcumCI.itaAB.adAE. ergo ex aequali, erit vt 
arcus HC ad arcum IC.ita reda GA.ad redam EA.Quod 
eftabfurdum;oftenfa eft enim ratio maior HC. ad IC. 
quam GA. ad EA. Sed AD. dicatur efle maior quam AF. 
abfeindatur AR. aequalis ipfiAF. & ducatur RL. ad AB. 
perpendicularis, cadet pundum L.fubpundum E.maior- 
que erit EA. quam LA. Rurfusautem, vt priori parte hu- 
ius, oftendemus minorem efle rationem GA.ad LA. quam 
HC. ad IC.fed adhuc minor eft ratio GA. ad EA. quam 
GA. adLA. igitur minor eft ratio GA. ad EA. quam 
HC. ad IC. eft autem, & eadem ratio GA. ad AE. quar 

arcus 
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*fcu«HC.ad3rcum IC vt prima parte huius probatum 
eft. Quod eft abfurdum, non igitur AD. maior eft quam 
JVF. fcd nec «qualis a igitur tninor. Quod erat demon- 
ftrandum. fc . ' ‘ 

COROLLARIVM. I, 

O’ u.~ , .. .r . ‘ : ««...•■•■ - >'- 1 

H inc colligitur bafim Qnadratncis efie omnium radio- 
rum minimum - 3 & reliquorum minores qui bafi vici- 
niores. . i ' 

; * ' ; • • * • /. ?T\; * * , 

COROLLARIVM. II. 

R Vrfus conflat differentias radiorum Quadratricis , & 
(jr Quadrantis eo maiores efie , quo ha fi viciniores : 
vt DI. effe maiorem tpfa FH. tnaquales enim AD. AF. illa 
minor » hac maior ex aqualibus AI. AH. relinquunt inaqua - 
lesDI. FH. illam maiorem hanc minorem . 

THEOREMA XIX. PROPOS. XX. 

f , * v 

S inus Qnadratricis in Quadrante bafi vici- 
nior, remotior e maior eit,. , ' < 

Sint eadem qua? fuperiori pro politione . Dico finum 
Quadratricis ED. qui vicinior eft bafi AIC. efle maiorem 
finu GF. qui remotior eft. Si enim non /it maior , /it «qua- 
lis , aut minor : ac fit primum aequalis; ponanturque finus 
toti redteGF. ED. erit G A. tangens anguli GFA. id eft, 
HAC. & EA. tangens anguli EDA. id eft , IAC. & maior 
eft angulus GFA. angulo EDA. ideftHAC. ipfo IAC. 
Igitur maior eft ratio tangentis GA. ad tangentem EA. 
quam anguli GFA. ad angulum EDA. id eft , quam angu- 
li HAC. ad angulum IAC. id eft , quam arcus HC. ad a r- 
cum IC. Sed etiam cx deferiptione Quadratricis,^ cx 

pro- 


i J. defin. 
j. pron. 


19- I . 
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progreflii fuperioris propofition is , eft vt GA. ad EA. ita. 
HC. ad IC. Quod eft aLfurdum j probatum enim efl: effe 
maiorem rationem GA.adEA. quam HG. ad IG. Sed di- 
catur cfle minor ED qnamGF.erit ipfius tangens minor, 
quam cum ponitur «qualis ipfi GF. Igitur tunc multo ma- 
iorerit ratio GA. ad EA. quam-anguli GFA. ad angulum 
EDA. id cft , quam HAC.ad IAC.id cft,quam arcus HC. 
ad arcum IC.Quod e£t ubfuidum ; cum ex progreflii prio- 
ris propofirionis > &. prima parre huius, conftct efle vr GA. 
ad EA. ita HC. ad IC. Non ergo ED. ipfi GF. aqualis cft, 

aut minor ; igitur maior. Quod erat probandum . 

\ ' * - , 

,» • . . , . . * • ' 

COR OLLARI V M, 

<* r 

H I ne eonftat bafim jQuadratricis effe omnium finuunus 
ipfius ^uadratrtcis maximum ^reliquorum tos 
maiores , qui tllt propinquiores fuerint . 

THEOREMA XX. PROPOS. XXI. 

• ' r : ; 

S I reda ex pundo vbi Quadratrix Quadran- 
tem fecat duda auferat ex bafi Qjadran- 
tis produda redam aqualem arcui Qua- 
drantis ,• ea in dido pundo tanget Quadiatri- 
ccm. 

Sit Quadrans ABC. cuius bafis AC. latus eredum AB. 
in quo Quadratrix VB.' fecans arcum Quadrantis in B. 
pundo :a quo duda BE. auferat ex bafi AC. produda re- 
dam AE. «qualem arcui Qnadrantis CB. Dico quod re- 
da EB.produda tangit Quadratricera in pundo B.fuman- 
tpr d uoqu i bet arcus «quales BK.BL. vitra citraque pura- 
dumB. per quos ducantur femidiametri A K. AL. fecan- 
tesQuadratricem,iilain0.iftaproduda in R. a quibus 
pundis ducantur QN.RM/perpendicularcs ad AB. pro* 

dudarn. 
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cludam, feu parallelae ad AC. fccantcs lineam BE. illa in I. 
iAa in R* itero finus KD. arcus KB. & BS. tangens arcus 



BL. Quoniam O. eft pundum in Quadratrice , erit ex de- 
fcriptioneQuadratriciSjVt arcusQuadrantis BC.ad arcum 
KC. ita BA. latus eredum ad AN. redam , & per conuer- 
fionem rationis vt CB. ad BK. ita AB. ad BN. & cum itu 
rriangulis ABE. NBI. redangulis ad N. & A. etiam com- 
munis fit angulus ad B.vt ideo aequiangula fint, erit vt jt. t. 
BA.adBN.itaAE.adNJ.crgo vtBCadBK. ita AE.ad 4 * 6 ‘ 
NI. & permutando vt arcus BC.ad redam AE. ita arcus 

BK. ad redam NI. aequales autem ponuntur BC & AE; 
aequales igitur erunt NI. & BK. Rurfus eum DB. fit finus 

verfus arcus KB. maior erit ratio AB. ad BD. quamarcusiwnmj.fcu. 

CB. ad arcum BK. & vt arcus CB. ad arcum BK. ita AB. 
ad NB. ex defcriptioneQuadratricis, igitur maior eft ra- 
tio AB. ad BD. quam AB. ad BN. minor igitur eft BD. 
quam BN.quibus ablatis cxAB.maior eft AD.quam AN. P ron * 
Igitur cum in triangulis aequiangulis ANO. ADK. ( ob 
redosadN. D. & communem ad A.) fit vt AD. ad DK. 
itaAN.adNO. maiorautemfit AD.quam AN. maior e- 14 - 
rit KD. quam NO* cum ergo reda IN. oftcnfa fit aequalis 
arcui KB. arcus autem KB. maior fit finu redo KD. «Seli- 
nus KD.oftenfus fit maior quam NO.eritNI.maior quam 

Eee NO. 
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NO. Cum ergo pundum O. fit in Quadrarrjce,crit pun- 
ftum I. extra Quadratricem; atque idem oftendetUr in_, 
quolibetalio pundo Quadrati icis intra Quadrantem. 

Infuper cum, ex deferiptione Quadra tricis , fit arcus 
CB. ad arcum CBL. vt recta AB.ad AM. erit vt CB. ad 
BL.ita AB. ad BM. fed vt CB.ad BL. ita CB. ad BK.(nam 
pofiti funt «quales arcus BK. BL. ) & vtCB.adBK.ita_ 
oftenfum eft AB. ad BN. prga.cflrvt AB. ad BM. ita AB.ad 
BN. a?qualcs igitur funr BN. BM. Quare etiam «quales 
NI. MP. ( nam intriangulisredungulisBMP.BNI.cum 
«quales fint anguli redi ad M. N. &: ad verticem B. & la- 
tera BN.BM. «qualia etiam erunt latera MP. NI. ) fed 
reda Nl.oitenfa eft «qualis arcui KB.ideft BL.crgo etiam 
MP. eft «qualis arcui BL. qui minor clt fua tangente BS. 
& tangens BS. minor quam MR. ( vtenim AB.minorad 
AM.maiorem, ita BS. minor ad MR. maiorem,in triangu- 
lis «quiangulis ABS. AMR. ob angulos reCtos ad B. M. & 
communem ad A. ) Quare etiam MP. minor eft quanu. 
MR. caditque pundum P. inter M. & R. cumque R. fit in 
Quadratrice ,erit pundum R. extra Quadratricem i atque 
idem oftendetur in quolibet alio pundo Quadratricis ex- 
tra circulum : Igitur reda EBP. tota cadet extra Quadra- 
tricem , prarterque in pundo B. illam igitur continget . 
Quod erat probandum . 

THEOREMA XXI. PROPOS. XXII. 

S I lineam Quadratricem re&a contingat in 
puncto vbi circulum fecati anguli quos cum 
latere crc&o Quadrantis facit linea contin- 
gens, inaequales lunt i & is quidem qui ad prae- 
cedentia conftituitur eft obtufus,qui adfcqucn- 
tia acutus . 

Sint 
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LIBER VI. 

Sint omnia quae fuperioripropofitione,& reda EB. pro- 
duda tangat Quadratricem in B. Dico angulum ABP.elFe 
obtufum,atqueideo ABE. acutum. Nam vtMA. ad AB. 
ita R A. ad AS. maior autem eft MA. quam AB. igitur ma- 
ior R A. quam AS. Cadit igitur pimdumS. infra R. intra 
Quadratricem } cumpundumR.firin Quadratricc: fed ad- 
huc pundum P. lineat contingentis tranfit fupra pundum- 
R.cum fit extra Quadratricem, ergo multo magis pundum 
P. eft fupra pundum S. maior igitur eft angulus ABP. an- 
gulo ABS. at ABS. redus eft, igitur ABP. obrufus eft, 
ideoqueABE, acutus. Quod erat demonftrandum. */• »- 


THEOREMA XXII. PROPOS. XXIII. 1 

* . n . * ■ * 

S I Quadratricem rc(da linea contingat in pun- 
<do vbi circulum lecat j ea coibit cum bafi 
Quadrantis cui inlcribitur : &r pars di<dx 
bafis inter centrum circuli, & contingentem erit 
xqualis arcui Quadrantis. - • 



Sit Quadrans ABC. cuius centrum A. bafisAE. latus 
eredum AB. in quo Quadrarrix deferipta DBG. cuius ba« 
fis AD. quar quidem extra Quadrantem producatur, co 
jr modo qu® 

- decima- 

. . B V Q .j7 quarta pro 

, pofitione- 

Y huius de- 

/ \ « / /vOy monftra- - 

/ \ 7/-.. \ tutneft,Jta 

I * \ J/^ vtparsDB. 

I \f_ I I intra pars 

A'" b G BG. cadat 


extra Quadrantem , eumque fecct in B. pundo in quo 

E ce 2 Qujj- 



Digitized by Google 



404 Curui ac re<H:i proportio promota. 

Quadratricem tangat rc&a FBE. Dico quod rc<fta FBE. 
coibitcum bafi AC. produ&a verbi gratia in E. &quod 
re&a AE. erit aequalis arcui Quadrantris BC. Primum., 
euidens eft , angulus enim B AE. re&us cft cx fuppofitio- 
**. huius. nc,& ABE. acutus ex demonftratis, tocunt igitur A E. 
u. pron. Quoad fecundum , AE. non eft «qualis arcui 

4. prop.de BC. erit vel maior vel minor fit 4 Primum maior, & fu- 
Spir. Ar- matur EN< minor quidem quam AE. maior Vero quam- 
3o m ’j peripheria BC. & arcus BP. diuidatur bifariam in L. du- 
»8. 3 . <ftaque AL.fecet tangentem in K.ideoque cius partem BP. 
i- i- bifariam , quapropter & ad angulos re&os . Erit igitur vt 
' t ' BA. ad AE. ita BK. ad K A. fed BA. ad NE. minorem, ma- 
a. y. iorem habet rationem, quam BA. ad AE.maiorcm. Igitur 
BA. ad NE. maiorem habet rationem quam BK.ad KA. 

. Cum igitur circulus fit BC. & in eo rc&a BP. minor dia- 
7 rfiib C At- metro , poterit duci rc&a AF. ad produiftam contingentem 
chim. BF. ita vt pars eius FI. inter circum ferendam, & prodii- 
fiam contingentem, ad lineam IB. iungentem terminos 
B. I. habeat proportionem , quam BA. ad NE. Cum igitur 
fit FI. ad IB. vt BA. ad NE. erit permutando vt FI. ad AB. 
8. j. id cft AI. ita IB. ad NE. fed re&a IB. ad NE.minorem ha- 
bet rationem quam arcus IB. ad arcum BC. ( eft cninu 
> VB. arcus maior quam fubtenfa IB. & arcus BC.ex fuppo- 
fitione minor quam EN. ) ergo FI. ad AI. minorem ha- 
bet rationem, quam arcus IB. ad arcum BC. & componen- 
do minorem habet rationem FA. ad AI. quam arcus IBC. 
m- huius. ac * arcum BC. fed vt arcus IBC.ad arcum BC.itaex de- 
feriptione Quadratricis HA. ad AB. id eft GA.adAM. 
ergo minorem habet rationem FA. ad AI. quam GA. ad 
(du&aBM. tangente cxB. in M.)AM. Quod eft abfur- 
dum ,cuin FA.fit maior quam GA.( cadit enimF. extra 
Quadratricem , cx fuppofitione , cum FE. tangat Quadra- 
tricem tamum in B. & G. eft m Quadratricc) & Al. mi- 
nor quam AM. 
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Sqdfitfi fieri poteft AE. tninor qua'iri circumferentia $ £ a T A * 
BQ.& fumatur reda EO. maior quidcni quam EA. minor cEimedi*-'* 
vero quam arcus BC.& a pundoB. ducatur BQ^quidi- 
ftansipfi AE. Rurfus quia in circulo BC. fumpta eft BP. 
r diametro minorjtangatqucBQ^circulumin B.& minor fit 
, ratio BA^ad EO, quam BK. ad KA. ( eftcnimvtBA.ad g _ 6 
AE.itaBK.adKA. &BA.adAE. minorem quantitatem 
maior eft ratio,quam BA. ad EO. qua? maior pofitafft ) *• r* 

poteft igirpraccntro A. duci qua?piam'reda AV. ad BQ^ g ro s j. 
tangentem circuli, ita vt SR. inter circulum BC.& dudam «E aH, 1 ' 
FBE. intercepta ad lineam BV. partem contingentisjinter 
dudam &contadum ,habef r eandem rarionem quam BA . 
ad EO.Secetautem eadeffi duda Quadratricem in T. tan- 
gentem QuadrarticisfhS. & circulum in R. tangentem^ 
circuliinV. Quoniam igitilreRvtSR. ad BV. ita BA.ad } 

EO. erit permutando vt SR. ad AB. id eft ad AR. ita BV. 
adEO.fedBV.ad EO. maior eft proportio quam arcua 
BR. ad arcum BC. ( nam tangens B V. eft maior arcu BR. 

& EO. minor arcu BC. ex hypothefi ) igitur maior erit 
ratio SR . ad AR. quam BR. ad BC. fed eft , cx deferiptid- 
' ne Qiiadratricis , vt BR. ad BC. ita BY. ( duda TY. per- 
pendiculariad AB. cxT. pundo Quadratricis ) adBA. 

Igitur maior eft ratio SR. ad AR. quam BY. ad AB. fed 
BY. ad AB. maior eft ratio quam XY. ad XA. ( dudo fi- 
nu RX. arcus BR. ) id eft quam RT. ad R A. igitur maior 
eftratioSR.adRA.quamRT.adRA.maiorergoeftSR. Ift 
quamRT. Quod eft abfurdum cum fit minor. NamS.eft i 
in linea tangentc 5 quar vicinior peripheriar cxiftit,quaia_* 
Quadrarricis pundum T. Cum igitur AE. neque maior, M 
neque minor ut quam arcus BC, arquaEs erit . Quod erat j 
demonftrandum. \ 
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THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIV. 

> i , ■ • . i : • 

jpRopofitum fit idem aliter demonftrarc. 

Sit Quadrans ABC cuius centrum A. bafis AC. latns 
t. -i h.. . r* eredum AB. iru 
quo Quadratrix 
eu fecet in B. pun- 
do in quo eandem 
Quadratricem tan 
gatrcdaFBE.Di- 
co quod redaFBE 
fecans AE. bafim 
Quadra tricis itu 
. E. abfeindit re- 
dam AE. aequalem arcui Quadrantis BC. Infcribatur 
eidem Quadranti fpiralis ABH. qua?, vt patet ex deferi- 
is. huius. ptione,tranfibitper B. in quo pundo Quadratrix fpiralem 
.contingit. Cum igitur, ex hypothefi reda FBE. Qua- 
, • . dratricem contingat in B. tota , pundo B. excepto , cadet 
extra Quadratricem j & quia Quadratrix fpiralem tangit 
in B.tota extra camcadir,acfolo pundo B. concurrit: Igi- 
tur etiam reda FE. tota extra fpiralem cadit , nec nifi pun- 
do B.cum eacongruit:tangit igitur FE. fpiralem in B.Ma- 
io. Spira', nifeftum igitur eft ex 20. propoli t ion c fpiralium Archime- 

Archupedjs ^ ^ quod reda A E.arcui B[C. ajqualis exiftit. Quod erat. 

* ^ . •> 

/ : . THEOREMA XXIV. PROPOS. XXV. 

x l^lufdem propofitioais alia dcmonftratio'. 

Sit rurfus Quadrans ABC. cuius centrum A. bafis A C. 
latus eredum AB. in quo Quadratrix DBG. eum fecet in 
B. pundo, in quo eandem Quadratricem tangat . Dico 
quod redaFBE. fccans AE. bafim Quadratricis produ- 

dam 
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dam in E. abfcindir rcdhir 5 1 AE.«equalcmaRCui Quadran- 
tisBC.Sicnim AE. non fit squali? arcui Quadrantis ,fit 
eidem squalis AG. ducatur GBK.ifemfpiraks ABH. 
patetex 21. huius quod KBG. tangi# Q^adratrkemin B. w . 
fed&ponitupEBE. tangere eandem Qgadratticem in B. 
dua? igitur KBG.FBE.Quadratricejm tangunt, igitur ytra- 
que extra Quudratricem cadit, ac in fojo puncto B. coriuc- 
njt; fcd & Quadratrix fpirakm tangit in B, igitur tota i 
pun&o B. excepto , extra eam cadit , ergo vtraque redbu 
FBE. KBG. extra (pir^lcm cadit, fodo pundio B. conue- 
pitjidcoque illam contingit in B. Quod eft abfurdum,non 

enimdusredlsfpiralemineodem;pundlocontingunt.Er- Mkwu. ; 
go redta AE.efi squalis arcui Quadrantis BC. Quod erat 
demonfirandum v . . i . , . 


THEOREMA XXV. PROPOS. XXVI. 

. * » * - • : : r • - 

S I perpendicularis ad tangentem Quadratri- 
cis ex pun&o conta&us dudla baiim Qua- 
drantis producam ftcet .• erit pars didi* 
bafis inter centrum Quadrantis,&dudhm,a:qua- 
iis bau Quadra tricis. f 


Sit circulus HBC. cuius centrum A. diamter HC. latus 



eredtum AB. 
^ ? diuidens ar- 

( p cumHjC.in 
duosQuadran 

/ / tes HB. BC. ac 

f /, illius quidem 

/ / \ bafis fit HA. 

I / \ \ illius autenu 

« F A 1> c itidem b.Jis 

Qjadrantii AC. Quadratrix CBD. cuius b-fis AD. 

iec-ns 
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fccans circulum in B. Tangens Quadratricis in pundo B. 
fitBE. fecans bafim AC. produdamin £. &ex B. ad;l?E. 
ducatur perpendicularis #E. fecans bafim AC. produdam 
ij.Pronun. inF. ffecabit autem cum angulus i?EF. fit acutns,&Fj?E. 
redus. ) Dico redam AF.efle «qualem AD. bafi Qua- 
dratricis. Conftat enim ex Pappo lib. 4. p. 1 6. & Clauio p. 
4. de Quadratricejbafim Quadratricis die tertio loco pro- 
portionalem arcui Quadrantis 1 , .& ipfiusfcmidiametro ni- 
mium vt £C.ad ifA.ita B A.ad AD. Cum autem redangu. 
ium ad 2?.fit triangulum FJ?E.& in bafim FE. demiflaper- 
>. 6. pendicularis B A.erit vt E A.ad A B. ita A^.ad AF. at vero 
15 E A. eft «qualis arcui Quadrantis, vt igitur £C. ad M.ita 
1 1. s. B A. ad AF. ergo vt Jt A.ad AD.ita M.ad AF.quare arqua- 
9 - i- IcsfuntAD.AF. Quod erat demonftrandum . 


■» r 


PROBLEMA II. PROPOS. XXVII. 


Q. 


Vadratriccm difFcrentialem delineare. 


Sit fcmicirculus CsD.cuius centrum A. diameter CD. 

perpendicularis A B. 

3 u« cum diuidat in 
uos QuadrajitcS , 
quorum latus eredu 
commune A B. bafes 
AC. AD. Conuerta- 
tur reda CA. circa., 
verticem fint pundu 
/ ■ - ' immobile C. ita vt in 
toto motu fecet latus eredum A B. afeendendo per G.F.E. 
B. moueaturitem AD. ita vt in toto motu fecet perpendi- 
Culariter idem latus eredum -Afl—& arcum Quadrantis 
Db. afeendendo in KN. IMi HL. &c. Ita autem fiat ge- 
minus ille motus, vt qua? ratio larem credi bA. ad par- 
1 - . tem 
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tcm abfciflam GA. a reda CG. eadem fit arcus Quadratis 
BD. ad arcum fedum DN. Item in illis motibus produ- 
dar CG. CF. CE. occurrant perpendicularibus,fcu finibus 
( qui arcus proportionales abfeindunt ex arcu Quadran- 
tis ) in pundis QJP. O. pundum concurfus deferibet 
veftigiofuo lineam curuam RQPOB. extra Quadrantem 
ABC. Et quidem quod concurrant lineae CQ^ KN. patet, 
quia cum angulus CAG. fit redus, erit CGA.acutu$,ideo- 
quc& aequalis ad verticem KGQ^acutus erit, eft autem- IJ ‘ *' 
GKQj-edus , concurrent igitur KQ^GQ^Quod vero 
concurrant vitra Quadrantem ABC. ita probatur. Quo- 
niam peripheria Quadrantis BD. & latus eredum AB. fi- 
militer diuiduntur, perpendicularis NK. auferet ex latere 4 * 

redo redam KB. minorem ipfa GB. pundum igitur G.ca- 
dctfubpundumK. i deoque reda CG.produda occurret 
ipfi NK. vitra AB. in pundo Q^Hanc autem lineam Qua- 
dratricem Differentialem vocamus , eo quod eius bafis, 
vt poftea oftendemus , fit differentia arcus Quadrantis , 3c 
eiiisfcmidiametri. j . 


THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVIII. 


S inus Qiiadratricis differencialisbafi vicinior 
remoriore maior cft. 

In figura fuperiori, Quadratricis BPR. fintfinusKQj^ 

IP. ille bafi vicinior, hic remotior. Dico KQ^dTe maio- 
rem quam IP. Quoniam, ex delcriptione, cft vt arcus BD. 17-huiiK. 
ad arcum MD. ita BA. ad AF. erit conuertendo vt arcus 
MD. ad arcum BD. ita AF. ad AB. fed vt BD. arcus ad ar- 
cum DN. ita , ex deferiptione , BA. ad AG. ergo ex «cqua- 
litate eftvt arcus MD. ad arcum ND.ita AF. ad AG.fcd 
maior eft ratio MD. ad ND. quam IA. ad KA. ( funt e- coral.i.»i. 
nim IA. K A. finus redi arcuum MD.ND.> Igitur maior i* huius, 
cft ratio AF. ad AG. quam IA. ad KA. & permutando, 

*. Fff con- 
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4ija Curui ac rcdlfproportio proniora . 


conuefrtsrfdoyac diuidendo minor ratio IF. ad FA. quam 
KQ. ad(»A. Vt autem IF. ad FA. ira IP. ad CA. ( arqui. 
angula enim funt triangula CAF. PIF. ob redos ad A. I. 
& aequales ad verticem F. ) &vtKG. adGA. itaKQ^ad 
GA. ( a?quiangula enim funt, ob eandem caufam>man- 
g^ila CAG. QKG . ) ergo minor eft ratio IP. ad CA.quatn 
KQ^d CA. minorigitureftlP.quam KQ^Quod erat de- 
moitftrandum . 


COROLLARIVM. 

H inc apparet hafim £>uadratricis differentiatis effc om- 
nium ipfnts finitum j maximum : reliquorum maiores 
qui ei propinquiores fuerint . 

• i . / i . t . ' . • • • ' * • . ’ i 

: PROBLEMA III. PROPOS. XXIX. 

' 


Q 


Vadratricem Arithmeticam deferibere. 


Sit Quadrans ABC. cuius centrum A. larus eredum^ 
AB. bafis AC. in quo Quadratrix prima feu Geometrica 

BNF. Iafnvcropro- 
pofira linea motu rriu 
redarum perficietur . 
Primo circa centrum 
A. tanquam cardine 
moueatur femidiame 
ter AC. ita vt conti- 
nuo Quadratricem_» 
fecet in vawjspundis 
L. M. N. & c. & erus extremitas C. Quadrantem CB. per- 
curtat , per punda D. E. K. B. &c. per quar dud«e perpen- 
diculares ad AB. nempe DR. ES. KT.qu* funt finus com- 
plementorum arcuum DC. EC. KC. etiam continuo cum 
didis pundismoueanturi denique reda CA. circa verti- 
cem C. pundum 3 in qoo bafis & arcus Quadrantis coeunt, 

mo- 
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moueaturfurfumfimul cum puftdis^ in quibm firirtidia.* 
metcrAC. AD. AE. Qoidratricctn primariam fecatj&V' 4 
occurratperpcndicularim!S,fcu finibus in pundis O.I.G. * 
defcribet pundum illud coucurfus lineam curuamHGB. 
quam Quadratricem diflfcrentialem libet nuncupare, eo 
quod cius bfcfis , vtpoftea oftendemus , arcui Quadrantis, 

&eiu$ femidiamerro fit cerdo loco Arithmetice propor- 
tionalis. ; _ ‘ • *. . X. . 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXX. 

; : ‘i ' . 

D ifferentia: finuum Quadrantis, & Qua- 
dratrids Arithmetica: ftinr a*qualcs hui- 
bus Quadrarricis diffcraitiai^.! 

Sit in fuperiori fch cmate femicirculusGi’ Q^euiuscen- 
trum A. quem diuidat latus A B. eredum fuper bofirn CQ^ 
in duos Quadrantes A 5 C.A 5 Qoc in primo fint^uarQua- 
d ratrices , altera Geometrica #F. altera Arirhmetka i?H.. 

Ducatur femidiameter AD.fesans Qmdratrkemprimaf» 
in L.& circulum in D.hinc perpendicularis DRd. fecans 1? ' Iauus ‘ 
latus A^.inR. &alfcr<um Qdadcantcmin d. chi occurrat 
C L. reda in O. erit O. pundum Quadratricis Arithmeti- 
cae. RurfumexL. ducatur>ad As. perpendicularis ; LV. 
critvtffA. ad AV. iraarcus.ffC.ad arcum CD. feu arcus Huius. 
.ffQjadaictimde. Quate ficonncdaturCV.& producatur ^ ^ 

- dum fecet Dd. in Z. erit Z.pundum Quadratricis diiferen- 1? ' u us ' 
tialis , atque ideo erit DR. finusarcus DS. in Quadranto 
C B. & ORifinusin Quadratrice Arithmetica J?Krtda ve- 
ro OD. diilerentia finuum DR. OR.deniquc RZ.crit finus 
in Quadrarricediffercntiali^XYZ. defaipta per pundo 
aZYX. modo 27. huius explicato. Dico RZ. redam, effe 17. huius, 
reda? DO.;rqualem Quoniam parallela' funt DO. CA.e- * 9 ' 1 ' 
runt in triangulis DLO. ALC. anguli D. O.angulis A.C. 

& anguli ad verticem L. aequales, aequiangula igitur funt 
; Ff f 2 dida 
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4 » i Curui ac redi proportio promota. 

6 ‘ di&a triangula, quare vtCA. ad OD. ita AL. ad DL.fed 
*• *• vtAL. ad DL. ita i» triangulo ADR. ( ra quo polirar funt 
4 - 6 . DR. LV. parallela? ) AV. ad VR.&vt AV. ad VR. ita^ 
CA. ad RZ. ( arquiangula enim fune rriangula CAV. 
n ZR V.ob eandem rationem, qua diximus effe arquiangula 

9 . j‘ CLA.OLD.) ergovt CA. ad OD. itaCA.ad*RZ. a-qua. 
les igitur fune OD. RZ. Eodemque modo offendemus 
SY. effe arqualcm ipfi EZ. atque ita in reliquis. Quod fuit 
probandum . 

f , • - • f * * ' # ' » - t 

COROLLARIVM I. 

H inc eu; dent er deducitur differentias finuum Quadran- 
tis , (jr ,Quadratr:cts differentialts effe aquales Jmi - 
bus Quadratrtcis Arithmetica ; nimirum ndam Zd. diffe- 
rentiam Jinks Rd.tn Quadrante , cr finus RZ. in Quadra - 
trice differenti ait , effe aqualem finui RO. Quadratrtcis Ari- 
thmetica RH. aquales enim funt DR. Rd . igttur ablatis RZ. 
&D0. qua modo oSienfa funt aquales , fu fer funt ZD. OR. 
■ tnter fe aquales. \v« i • .i 

\u /t' : 1 : V .. i or' ‘ J 1 ' • . j 

COROLLARIVM. II. u .1 

... • .1 .i 1 > ;r: • • • . •• . * '• •• • ’ • 

E X didis etiam colligitur ratio qua altera polleriorums 
Quadratncum ex altera defer tb at ur . St enim redas 
Ce. fitrfum ita moneatur conttnuo ad AB. perpendicularis 
vt redis Aa. RZ. ST. T X. interceptis inter latus eredum , & 
Quadratrtcem differentialem Ba. aquales fintCH. DO.EL. 
KG.ab arcu Quadrantis > defer tbetur Quadrati ix Arithme- 
tica HB. Et contra fi eadem Ce. modo dido ita moueaturvt 
redis CH. DO.EL. KG. aquales fint Aa.RZ.ST.TX. deli- 
neabitur Quadratrtx differentialts Ba . 


COROL- 
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COROLLARIVM III. 

• • • • 

, r • 

D Entque etiam ex demonfiratis dcduct pofifet , tam figu- 
ram ABa. latere erelio AB. linea curua BZa. cr bafi 
Aa. contentam efie aqualem figura H BC. contenta It ne a cur - 
uaHB. arcu .Quadrantis BC . (jr retia CH. quam figuram . _i 
AB.Q^fgurxHBA. eoquod linea Aa. RZ. ST. TX. lineis HC. 
OD. IE. GK. item retia ae. Zd. Tc. Xb. retiis HA. OR.JS.GT . 
aquales fint \t deoque trapezia ab ijs conjhtuta qualibet aqua- 
lia fint , eadem ratione qua prop. fuperions libri probata 

ejl , ex polygonis in circulo » atque elipfi analogis > tpforum^j 
circulorum , atque elltpfium analogia , atque aqua lit as . Vn- 
de etiam fequeretur figar am HBa. Quadranti efie aqualem . 
S ed volumus hac tantum innuifie » vt ea» fi libuerit » dcnion- 
ftret cui amplius quam nobis otij fuerit . 


THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXXI. 


B Afis Quadratricis differentia Iis eft arqualis 
exceflui,quo arcus Qjadrancis in quo de- 
fcribitur 3 fua femidiametro maior eft. 



Sint eadem omnia qua? duabus fuperioribus propofi- 
tionibus. Dico bafim Aa. feu CH. Quadratricis diffe- 

rentialis J !a. cfle a?- 
qualcm exccflui 5 quo 
arcus Quadratis BC. 
fuam femidiametrum 
Ab. fuperat j feu re- 
dam Ca. cfle a?qua- 
lem arcui Quadrantis 
.ffC. Eft enim vt AC. 
ad HC. id eft ad Aa. illi arqualcm,ita AF. ad EC. ( vt 
paulo poft oftendemus ) & componendo } & per con uer- 

fionem 


30. huius. 


jo.hosui. 
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liM^rop. famem rationis , eft aC. ad CA. vt CA. ad AF. fed Vt CA.' 

1 6. & cia- femidiameter Quadrantis ad AF. bafim Quadratricis ita_, 
QuaSratri* arcus Quadrantis BC. ad femidiametrum CA. igitur vt 
ci^ * " aC. ad CA. ita arcus Quadrantis BC. ad eandem CA. x- 
9 • s- quales igitur funt reda aC. & arcus Quadrantis BC. eft 
autem Aa. exceflfus quo Ca. id eft arcus Quadrantis fupe- 
rat femidiametrum CA. Quare patet id quod propofitum 
eft. 

Quod autem fit vt A C.ad HC.ita AF. ad FC. ita dc- 
monftratur. Si non fit eadem ratio AC. ad HC. qua? AF. 
ad FC. erit vel minor , vel maior. Sitprimo minor : ideo- 
que fiat vt AF. ad FC. ita AC. ad quampiam minoran ip- 
1 8. huius. laCH. verbi gratia ad DO. (eft enim maior quolibet finu 
fequente DO. FI. KGJerit igitur vtAF.ad FC.ita AC.ad 
4 ‘ DO.fedvt AC. ad DO. itaAL.adLD. ( a?quiangulae- 
ir. i. nim funt triangula CAL. ODL. ob angulos a:quales ad 
1 9 - *• verticem L. & alternos ad D. A. & O. C. inter parallelas 
c 0 roi. DO.CA.idcoquevtCA. ad OD. ita AL. ad DL.- ) eft: 
i?. huius, igitur vtAF.ad FC.ita AL.ad LD.fed AL.maior eft quam 
C °hu’ 1 * AF. & DL. minor quam CF. inaiorigitur eft ratio AL. ad 
19 niS LD. quam AF. ad FC. fed & probata eft aqualis. Quod 
eft abfurdum ; Non igitur minor eft ratio AC. ad HG.qua 
AF.adFC. Sed d icatur efte maior, erit ergo AF. ad FC. 
minor ratio,quam AC.ad CH. Fiat igitur vt AC.ad?CH. 
ita re&aquarpiam Ag. maior quam AF. ad gC. ( fienitn 
diuidatur AC. ea proportione qua: eft AC. ad CH. in g. 
punifto, cum maior fit ratio AC. ad CH.quam AF.ad FC. 
erit maior ratio Ag. ad gC. quam AF. ad FC. cadet igitur 
pun&um g. inter F & C.ii enim caderet in ipfum punClum 
F.eflet vtAF.ad FC. ita AG. adGC. quod eft abfurdum, 
& contra hypothelin : fi inter pun&a F. 4 . effet minor ra- 
tio -< 4 g.adGC. quam^F. adFC. quod etiam eft abfur- 
dum ) & centro , 4 . diftancia//g. deieribaiur arcus Lg.fe- 
cans Quadratricem in L. ( fecab.tautCm, cum continuo 
19 huius. Quadrati icis radij augeantur in Quadrante, quare Ii non 

fccaret 
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fccaret effet-^g maior femidiamctro ,quGd eft abfurdum, 
cumfcdafitfernidiameter^C. inpundog. ) Quoniam 
aquales funt Ag. Ah. itcmvfD. AC. a centro ad circumfe- 
rentiam , erit vr^fg. ad gC. ira^L. ad LD. fedvt^g. ad 
gC. ita^C. ad CH. exhypothefi,ergo vt Ah.ad LD. ita 
AC . ad CH. fed vt aL. ad LD. ita AC. ad DO. ( vt fu- 
perius probatum eft, ex fimilitudiue triangulorum CaL. 
ODL. ) ergo vt^C.adCH. ita AC. ad DO. aequales igi- 
tur funt HC. & DO. Quod eft abfurdum : maior enim eft 
HC. id eft Ai. quam DO. id eft quam RZ.Igitur cum AC. 
ad CH.non fit aut minor, aut maior ratio quam ^F.ad FC. 
erit eadem. Ideoque Bajis Quadratricis ditfcrentialis &c. 
Quod probare oportebat . 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXXII. 

B Afis Quadratricis Arithmeticae , femidia- 
meter Quadrantis in quo deferibitur , 6 c 
arcus eiuldem Quadrantis fune in medie- 
tate Arithmetica ; quorum differentia eft bafis 
Quadratricis differcntialis. 

In eadem figura fuperioris propofitionis Safis AH. Qua- 
dratricis v^ritmeticx J?H. differt a femidiametro Quadran- 
tis CA. reda HC.qua? squalis eft red« Ai. bafi Quadra- 
tricis differcntialis 5a. & femidiameter Quadrantis CA. 
differt a reda Ca.qux eft «equalis arcui Quadrantis BC. 
differentia reda? Aa. qua? eft bafis Quadratricis differen- 
tialis JJa. Quare euidenter probatum eft quod propone- 
batur. 


PROBLEMA IV. PROPOS. XXXIII. 


02 


Vadrarricem quartam , fcu diuifiuam de- 
feribere. 

• Sit 


1 j. c'efn. 

9 ■ *• 

18. huius. 


30. huius. 

3 1. huius. 
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Sit Quadrans A j?C. cuius centrum A. latus eredunu 
AB. bafis AC. circa centrum A. immotum mouearur fur- 

fum femidiameter AC. fecans 
continuo arcum Quadrantis CB. 
& circa pundum C. tanquam car 
dinem fixum moueatur furfum 
reda Of.ita vt continuo fccet la- 
tuscrcdum AB. ea ratione qua^ 
AB. fecat arcum Quadrantis , 

f rondum interfedionis duarum 
inearum AC. C A. deferibat li- 
neam curuamNKLM*. Hanc libet Quadratricem quar- 
tam, feudiuifiuam drrovcft&fnuir nuncupares eo quod non 
tantum quadrando lineariter citculo, fed iacile pra? eas- 
teris diuidcndo, accommodata fit. 

COROLLARIVM 

i * 

M Ani felium elf exdefriptione efe vtBC. dd CD. ittu 
BA . dd AG. cum in eafdtm rationes BC. dr BJ. d li- 
neis furfum motis AD. & CG. dt ut dantur. 

THEOREMA XXX. PROPOS. XXXIV. 

R Adij Quadratricis quartas a bafi remotio- 
res vicinioribus iunt maiores. 

Sit Quadrans ABC. cuius centrum A. latus eredum AB. 

bafis AC. & in eo quadratrix 
quarta J?N. modo & notis fu- 
perioris propofitionis deferi- 
pta, cui accedat Quadratrix pri- 
ma feu Geometrica BO. cuius 
bafis AO. quas fecent femidia- 
metri AV. AE. AF. illam in 

pun- 
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pun&is K.L. M. iftam in pun&is P. QJl. tmnifeftum cfl 
quodCG. CH. CI. 3c perpendiculares PG. QH. RI. ex 
pun&is vbi prima Quadratrix fecatur a femidiametris 
AD. AE.AF. cadent in eadem pun&a G. H. I. cum tam-. 
linea» CG. CH. CI. quam perpendiculares PG.QH.RI. 
diuidantre&am AB. eadem ratione qua diuifus eft arcus 
Quadrantis in pundis D. E.F. perficiatur Quadratum.. 

ACXB. circa Quadrantem, & producantur perpend icula- 
res GP. HQJR. in S. T. V. pun<fta lateris ere£ii Quadrati 
CX. Dico radium A L. radio A K. eflfe maiorem . Nam-. 

Cum a?quiangulafint triangula CAK.GPK;oba?qualcs ad ,f * *’ 
verticem K.& alternos GAK.GPK. inter parallelas AC. »• 
GP.ericvt CA. ad AK. ita GP. ad PK.& permutando vt a- 6. 
CA. id eft SG. ad GP. ita AK. ad PK. & conuertendo iit 
GP. ad SG. ita PK. ad KA. & componendo vt GP. cuau 
SG.ad SG. ita PA.ad A K. eodem modooftendcmuscfte, 
vt HQjcum H T. ad HT. ita QA. ad AL. Cum autem ma- l0 . huius, 
ior fit GP. quam H Qjnaior erit GP. cum SG. quam HQj»* pronunc. 
CumHT.quatipfiSG.cftarqualis. Igitur maior eft ratio 8 ’ *' 
Compofitae GP. cum SG. ad SG. quam compofita? HQ^ 
cUmH T. adHT. Quare maior cft ratio PA. ad A K; quam 
QA. ad AL. minor autem eft PA.quam QA.igitur minor. i?, huius. 
Cft AK.qnara AL. ( nam fi aequales erant P A. QA. cum 
PA. maiorem habeat rationem ad AK. quam QA.ad AL. 
minor eftetAK. quam AL. multo magisfequitur PA. exi- 1Q ‘ 
ftenre minore quam QA. ipfam AK.efle minorem quam.. 

AL. ) Atque eodem inodo oftendemus AL.efie mino- 
rem quam AM. Igitur radii Quadratricis, 8cc. Quod fuit 
probandum. 

COR OLLARI V M. I. 

H inc colligitur bafim quarta Quadratricis ejfc mini- 
mum omnium radiorum . 

. . ‘ ( » * ‘it- • • 'H 

'• Ggg COL- 


Digitized by Google 



4i $ Curu^ajc redi proportio promota. 


4 - 6 . 


4 . 6 . 


i 9- I. 


I (’ 


COROLLARIVM, flf , 


i 

E X d^tis etiam apparet KC. efie minorem effiam LC. (fi 
LC.quod CM. nam ve PA. adAK. ttaGC. ad CK./ed 
EA. ad AK. maior eB ratio quam SIA. ad AL. vt in propofitio- 
ne oftenfum eB • maior ergo ratio eftGC. ad CtC. quam SIA. 
ad AL. fd vt SIA. ad AL.it a HC.ad CL. maior igitur eft 
ratioGC. ad CK. quam HC.adCL. mtnor autem eftGC. quam 
HC. ( fuit tendit enimGC. angulum acutum GHC. (fi HC. 
angulum ob tufam HGC. en triangulo HGC. ) Igitur ob t 
tionem allatam tu fine propofittonts KC. minor eB quam LC . 


COROLLARIVM III. 

D Enique fequitur manifcB) , complementa femidiame- 
■ , tri inter .Quadratrtcem dtuiftuam (fi Quadrantem , 
videlicet NC.KD.LE.MF. ordine decrefcere ita vt maxi- 
ma fu NC. e a mtnor KD. (fiipftKD. minor LE. (fi ftc dein- 
ceps , ficnimexaqttahbus AC. AD. A E . AF. demantur ina- 
quales , expr ter ibus minores AN. AK. AL. AM.vtpatet ex 
j. pton. propofitione , remanent tnaquales NC. KD. LE. MF. pnma^t 
maior quam fecunda , fecunda quam tertia * atque ita tn re- 
liquis . ( ( . Y- 

THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXV. 


B Afis Quadratricisdiuifipa: diuiditfemidia- 
metrum Quadrantis in quo delcribitur , 
in ratione iemidiametri ad arcum Qua- 
drantis. 

SIT Quadrans ABC. cuius centrum A. latus eredum 
AB. bafisAC. &ineoQuadratrixdiuifiua Icuquarra_, 
. BR 
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BN.cifiusbafisNA. Dico quod bafisNA. diuiditfcmi-. 
diafaefrum AC. in ratione Semidiametir AC. ad arcum 
Quadrantis BC feu efle vt AC. ad CB. ita NA. ad NC. 
Continuetur Quadratis CB.in-I. &fit CBI.femicireulus, 
Hk ABI. Quadrans inquoQuadratrix d i fferentiai is feti 
fecunda BEH. cuius bafis AH. & in priori Quadranto 
fit prima Qiiadratrix ^ 

liO. E-iit vt HC. ad : *' 

CA. ita CN. ad'NA; 
vt m6x probabimus , J 
fed HC. eft «qualis 
arcui Quadrantis BC. 

( Nam cum AH. fit 
cxcdfusquoarcusBC c 
Ruperat femidiamettum AC. erit tota HC. «qualis arcui 
BC. ) ergo vt arcus Quadrantis BC.ad fera idiametrum 
AC. ita CN. ad NA Quod vero fit vt HC.ad AG. itai. 
'NC.ad AN. ita probatur. Si enim contrarium afferatur* 
maior critjaut minor proportio HC.ad AC.quam NC.ad 
NA. Sit primum maior. Quoniam maior eft proportio 
HC.ad CA. quam NC. ad NA. eritconuertendominor 
ratio CH.ad HC.quam NA.ad NC.quare erit eadem ad 
minorem aliquam ipfa CH. verbi gratia ad DE. paralle- 
lam bafi AC.&intei t^ptam inter arcum Quadra ntis.,<S^ 
lineam quadratricis difterentiulis,qua? minor tftquam 
CH. ( nam DF.finus arcus DB. eft minor finu tero AC. 
eft FE. minor quam AH. ideoque tota DE. tota CH. 
minor eft ) du&ifque AD. CE. rt<ftisi£ cr.<nfibuin per 
idem punctum huius Quadratricis K. vt patet ex deferi- 
ptione harum linearum 28. &'34- huius atque adeo fitvt 
AC. ad DE. ita NA. ad NC. Sed vt CA.ad DE.ita AK. 
ad KD. (ob fimilitudincm triangulo mp CAK. H DK. ) 
ergo vt AN. ad NC. ira AK f ad KD. Sed AK. maior e"ft 
quam AN. & KD. minor quam NC. ctgo maior eft ratio 
“AK. adKD. quam AN. at^NC . ftd eft etiam eadem. 
Qnodcft ablurdum. Ggg 2 Sed 



ji. huius. 


Corol. i 9. 
huius . 


Corol. i.js 
huius, 
e orol .j,ss 
huius. 
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Sed dicatur ratio HC. ad CA. minor rationeCN.ad 
NA. erit igitqr; minor ratio NA. ad CN. quam CA.ad 
HC. fiatquevt CA.ad HC. ita A V. ad VC.crit AV-ma? 
ior quan,a AN.(fit enim efTet aequalis remaneret minor ra>- 
tio AN.adNC.quamCA. ad HC,fi minor , minor efTet 
ratio AV.ad VC.quam AN.ad NC. fed ponitur etiam 
minor ratio AN. ad NC. quam CA. ad HC. igitur 
minor efTet ratio AV.^ad VC.quam CA^ad HC.quod 
eft contra hypothefin^ exdiflantia AV.deTcribaturarr 
cus/VK. fecans QuadratricCm diu^fiua.tti in JC. (feca- 
bft autem, cum continuo huius quadratricis radij;»^* 
31 ■ huius, geantur in Quadrante , quare fi non fecaret efTet AV. 
maior femidiametro quod eft abf ui dum cum fetfta po- 
natur TemidiamCtcr AC. in V.pup<to ea ratione^quae 
eflCA.ad HC. ) Quoniam «quales; Tunt A V.A|C. item 
AOAD. acentroad Tuas circonfetcntias erit vt^V.ad 
,VC. ita AK. ad KD. Tcd vt AV. ad VC. ita ex hyporbefi 
CA.ad CH.crgovt AK.adKD.ita CA.ad CH-.Ted eft etia 
vtAK. adKD. ita CA. ad DE. ( ob fimilitudinenu. 
triangulorum CAK.EDK. ) eft ergo vt CA.ad CH. ira 
9 ' ** CA. ad DE; «quales igitifrTunt CH. DE. Quod eft ab- 
furdum , maior enim eft DE. finus totus finu partiali DF. 
Corel, tp. & AH. bafis Quadratricis finu FE. igitur tota CH. tota_ 
huius. DE.majorcft. Non igitur ratio HC. ad CE. minor eft 
rationeCN.ad NA. fed nec maior, igitur aequalis ergo 
bafis Quadratricis diuifiuar &c. Quod erat &c. > 

f , 

PROBLEMA V. PROPOS. .XXXVI. 

' , * ' > l , . . . ”, 

H Adtenus nonnullas lineas protulimus, 
qux fuapotiffimumbafi , tetragonifinoi 
ipfa vero periocha , diuihoni circuli ope- 
ram Tuam conferunt. Ad vltimum autem hoc 
munus multas alias excogitauimus i quarum ta- 
men 
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mpn vnam tantum, aut alteram profetemus i adi 
quarum imitationem i atque fcxempllim aliae fnt-| 
nuperi- pot&unt conformari. V 

^ 5 IT <^jadrans ABC,cuius$OTtn*ra A k ba fis AC, la- 
tus ercAum AB.fongenseiufdem‘ini puq&o B. quaelibet 
re&aB ^- mo ueatui. latus eredum AB.ex A.verfus C. ita 
vtf Gr continu&bairA C. perpendi- jb , ,, ■ \\ A 

cularis mcuea^ur , item tangens- 
Bp. deorium verius A. ita v« ut in? ] 
toto iucta lateri ere&oAB.penpen,r > 
dicularis : & qua ratione AB. fccat 
AC. eadem Bp. fecet arcum Q^a., 
drantis BC. nempe cum AB. per- 

‘ ‘ • * 1 TT» ^ *' 


■ -> ..-JM 



'a 


r ' ; i 

t 

r 

■ 




ncrjtinFG.{j^queyt 4 CA. ad.ADv 
ita CB. ad BG. atque ita deinceps , cum AC, fuerit in HI» 
fit BO. in KL. fitque vt CA. ad AH. ita CB. ad BL.fecent 
autem fefe didtercdt* in pun#o, quod m toto motu fui 
veftigium relinquat ( vei bi gratia in B. M.N.C.) de- 
feribetur linea curuaBMNC. \ * .. 

• * • - ■ * j, 

PROBLEMA VI. P R OPOS. XXXVII. 

rv ittTVT) '• • 

Vadrantem ita (ecare vt du&a perpendi- 
cularis ad bafim arcum Quadrantis, & 
bafim alternarim in caridem rationem, 
diuidat. 

. \ >. . i v , . 

\ . 

S IT Quadrans ABC.cuius centrum AJatus ere&ura. 
AB.bafis AC.fpiralis Quadrantis ADB.quam fccct in P. 
femicirculus C DA. centro E. ( quod bafim AC. bifariam 
d i u id i t ) dfefer iptus > & ducan tu r redla CD. & A DH. in_» 
periphtria Quadrantis H. tandemque cx H. re&aHO. 

per- 
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perpendicularis ad bafim C A. Dico 
efle vt CH. ad HB. ita AO. ad OC. 

Hft enim,cx dihmtionc fpiralis,vt jj 
BA. ad AD. ita BC.kd CHlipfi au- 
reib AD. eft a-quatis AO. ( N.fo-. 
triangula HOA. CDAA habentisu 
angulum communem ad A. &arqua a 
les re&os HO A.ex deferiptioni ,3^ 





A 


CpA.inieinicirgjlo^& bafes AC. A H.a^qualcs, etiam re- 
liqua Icteri A O. AD. item HO.CD. arqualia habent. ) - 
Igitur vr BA.a^AD.ita^SAvid eft CA.ad AO.ideoqueVt^ 
CA.ad A 0. ita BC. ad CH. dfdiuidendo&conuertcndo 
AQ. ad OjC* vt CH. ad HB. Igitur Quadrantem ita fc- 
olimus. 'Quod facere oportebit. Quadrantis autenu 
nomine tum in hoc tum in fequentibus problematis ip- 
fum arcum Quadrantisnuncupabunusjne cum cum arcu 
partiali confundamus. - '.b: >/.<}•: r 

\ • ! I 

COROLLA R I VM. “ 

H inc efficitur poffe fec ari Quadrantem do fla perpen- 
diculari ad bafim , ita vt qua ratio^Quadr antis , ad 
arcum ea Jit finus totius ad pinum r ellum complimenii j <Q 
Jinus tottus ad finum verfum complementi ><jr qua ratio fi - 
nus reflt ad finum verfum ea fit arcus refiondentis finui 
"verfo ad arcum re fion dentem finui reclo . Esi enimyn vl- 
t ima figura vt arcus Quadrantis CB.ad arcum HCfufj 
finus totus AC. ad finum complementi OA .. & t>i arcus 
Quadrantis CB. ad arcum HB. tta finus totus AC. ad fi- 
num verfum complementi CO. denique CH. arcus ad arcum 
HB.esf vt finus reflas AO. ad finum verfum OC. Ex qui- 
bus etiam fequitur pojfie d.fla perpendiculari fecari Qua- 
drantem, tta vt fi nt eius partes in ea ratione alternat mu. 
in qua fiunt varia linea, qua habent eandem proportionem , 

quam aut finus ictus ad finum Yi tt urn , aut idem ad Unum 

: ‘ r 

verjum , 
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verfum , aut finus re.ft.4ts ad fi num verfum : Cutufmodi 
quamplurimx occurrunt apud, eas qui de finibus > tangenti-* 
bus ffecaniibfts ,ac chordis fcripferuiit , ad quos lettorcm-j 
remittimus. . » ... .. ,. k „v k >.' .♦.*.** > > ; • 

PROBLEMA VII. PROPOS. XXXVIII. 

, • , » • * t » 

. - 1 . . . > ■ <- ■ 

Vadrantem ita diuidere, vt qux propor- 
tio Quadrantis ad arcum , eadem fit fi- 
nus arcus ad finuni complementi . 

Defcribatur intra Quadrantem ABC.quadratrixdiui- }} • huius * 
/iua fcu quarta BDE.& diuifa bafi quadrantis bifariam in 
F. centro F. femidiametro FC» defcribatur femicirculus 
CDA, fecans quartam .Quadratri- 
cem in D. per quod tranfeat fcmi- 
diameter ADI.occurrens Quadrati 
ini. & redii CDH. occurens late- 
ri eredo in H.CurhanguIusCDA. 
in femkireulo fit rc&us erit CD. 
finus re&us fircus di. & DA. finus 
rettps complementi , feu arcus IB. 

Dico dfc Quadrantem BC. ad ar- ! 
cum IC.yteft finus rcdhis CD. ar- 
cus IC. ad DA. finum complementi , feu arcus IB. Quo- 
niam BDE.cftQuadratrixdiuifiua erit vtBC. ad CLua 3 { h " ius ’ 

BA. id eft CA. ad AH. id cft CD.ad DA.Ergo Quadran- 
tem ita diujfimus &c. Quod erat faciendum 



ji. 3 - 


EI 


C O ROLLARI VM. 


E X hoc Problemate colligitur peffe diuidi Quadrantem 
ea rattone quam habent varix quantitates eandims 
cttm ratione finus reftt (f finus complementi , ac inter exte- 
ras 
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rased/ot fit eadem proportio Quadrantis ad arcum qua findi 
\ totius ad tangentem complementi . 

j € Eli enim vtCD. ad DA. idefivtBC. adCl. itaCA.finus 

totus ad AH. tangentem anguli AC H.qut e fi complementum 
anguli D AC. fi ilice t arcus 1C . 

PROBLEMA VIII. PROPOS. XXXIX. 


Q 


I > ' t - .1 

Vadrantem ita fecarevt duorum arcuum’, 
qux ratio prioris ad pofteriorem eadem 
iit iinus complementi prioris ad tangen- 
tem complementi pofterioris . 


i. defin.hu- SIT Quadrans fjepe di<5his intraquem deferiptarfint 

ius - . duaHinear BDA.fpiralis&BKE.quarta Quadrarrix;8t 
33 . mus. jj u jf a jj a fl AC.biiariaminP.defcribaturcentroF. fetiu- 
circulus ADC.diiUntiaFC.fecans £ 
fpiralem in D. Quadratricem quar- 
tam in K. & ducantur femid iametri 
ADH. AKL. Secantes Qjiadran. 
tem in H.L.& arcus BH.fi»usre&us 
fit, BI. & arcus BL. tangens BM. 

Dico effe vt arcum HC-ad arcum 
LC ita BI. linum complementi 
HC. ad BM. tangentem complementi arcus BL. Cum 
enim fit vtBC.ad HC.ita AB.ad BI. vt patet exprogref- 
37 . hmus. f u ^.huiuserircoiuiertendo vt HC. adBC. itaBI. ad 
Coroji j 8 . AB. eRaurcmvtBC. adCL. ita AB. ad BM. igitur ex 
huius. squalitate erit vt HC. ad CL.itaBI.ad BM. Quarequa- 

drantem ita fecuimus &c. Quod facere oportebat . 





PRO- 
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PROBLEMA X. PROPOS. XL. 


Q 


Vadrantem ita fecare vt qua- ratio Qua- 
drantis ad complementum dupli arcus, 
eadem fit finus totius ad tangentem^ 


arcus. 


Sint vt in fuperiori , in Quadrante ABCdefcriptreHe- 
Quadratrjx quarta fecantes fe in D.pundoper 
quod expundis C. D.tranfeantdua* redae ADH. CDF. 
quarum illa quadrantem fccet in H. hac latus eredum in 
F. &diuidatur arcus BH. bifa-_ 
riam fp Qjfitque arcus BQ^tan- B n 
gensBR.& connedatur AR. fe- " 
cansFp.in O.Dico Quadrantem 
BC. ita fedum efle in Q^vt qua? V\ \h 

ratio Quadrantis BC.ad comple- -p \ 

mentum HC. dupli BQ^eadem 
fit finus totius AB. ad tangentem I k k r 

BR. Quoniam ADH. reda tran- Jl 

fit per pundum D. exiftensin li- 

neafpirali eritvtBC.ad CH.ita BA.ad AD. Rurfusquia *• 
reda CDF. tranfitperpundum D. quarta Quadratricis j , u | ) u u s j ' us> 
eritvt BC. ad CH. ita BA. ad AF. xquales igitur funt %. j. 
AD. AF. Quare cum in triangulis FAO. DAO. iatcra_. 

FA. AO. lateribus DA. AO. & anguli FAO. DAO. fint 
sequales ( fumpfimus enim arcus BQ^ QH. tequales ) u 
erunt anguli FOA.DOA. Aquales, idcoque redi.' Quai 
re cum mtriangulo rcdangulo CAF. ex A. angulo redo 
in bafitnFC. perpendicularis AO. duda fit erit angulus 
FCA. requalisangulo FAO. Igiturcum intriangulis re- *•' * 
dangulisCAF. ABR. a?quales fint anguli redi ad A.& B. 

& a?quales anguli FCA. BAR. jequalesitetn AC. ‘AB. 

* x " Hhh itqui- 
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jt .&16.1. jpquiangula atqualia erunt didi triangula, vt ergo 
CA.ideftBA.ad AF.itaAB.ad BR.fed vt BA; ad AF. 
itaoftenfuseft Quadrans BC. ad arcum HC. Vt igitur 
AB. ad BR. ita BC.ad HC. Quare Quadrantem ita fecui- 
mus&c. Quod faciendum fuerat. > f» - 

PROBLEMA IX. PROPOS. XLJ* *' v ’ 


E X Quadrante duos arcus inxquaies auferre 
ita vt qux proportio niatorisarcusapd mi- 
norem, ea fit filius redi minorisad finum 
complementi maioris. 


defin.i 

ius. 


Super eadem ba fi AC. centris A, C. duo Quadrante^ 
deferibantur ACB. CAE. xqualcs fccantcs fc in K. quo- 
rum latera eredia AB. CE.a^fit latus crcdtum AB. diame- 
ter fpiralis ADB. cuius principium A. extremum B.bafis 
vero CA. fit diameter alterius fpiralis cuius principimq 
C. extremum A. qua: fpjral.es fefe in pundlo D. fcccnr, 
& circa CA. deferiptus fit femicirculus CGH A. Ducan- 
tur autem pcrpundmm D. femidiametri AF. AM. illa fe- 
cans femicirculum in G. Quadrantem BC.in F. ifta iccans 
! femicirculum in H. Quadrantem EA. in M. & dudta 
AH- fecet Quadrantem BC.in H. 

, mapiicftum eft cum angulus in f~ 
jmicirculo C GA. fit redtus C G.cf. 
fefinujp redum arcus FC. &ob • 
eandem caufam CH. effe finum.. 
xcdhim arcus KC.& HA. finum 
complementi. Dico effc arcuccu 
maiorem KC. ad minorem FC. 
hu- vccftfinusrediusCG.minorisarcus ad HA. finum com- 
plementi maiorisarcus KC. Nam cx natura fpiralis,cun> 
ptuuftujaaD.fi^infpirali ADB.eripvt AD. adAF. idefjt 

i AD. 
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AD. ad AC. ita arcus FC. ad Quadrantem CB. id eft ar- 
cus GC. : ad fernicirculum CGA. Rurfus cum idem pun- 
dum D. fk in voluta A DC. erit vt AC. ad CD. ita Qua- 
dransEA.adarcum EM. femicirculus CHA. ad arcum 
CGH. ergo ex aequali vt AD.ad D. ita arcus CG.ad ar- 
cum CH. id eft: arcus FC. ad arcum KC. 6^ conuertendo 
At vero a»quiangula funt triangula CGD.AHD.ob angu- 
los re&osad G. H. & jequales ad verticem D. igitur vt 
CD. ad DA. ita CG. ad HA. fcd vt CD. ad DA. ita KC. 
ad FC. ergo eft KG. ad FC. vt CG. ad HA. ergo ex Qua- 
drante &c. Quod erat faciendum. 

PROBLEMA XI. PROPOS. XLII. 



Vadrantetn ita (ecare,vt qux proportio 
Quadrantis ad arcum , ea Gt finus to- 
tius ad tangentem dupli arcus comple- 
‘ menti. 


Sit Quadrans ABC. cuiusccntrum A. bafis AC. latus 
AB. & quarta Quadratrix in eo deferipta BDE. centro 
autem C. diftantia CA.defcribatur alius Quadrans CAI. 
fecans quartam Quadratricem in 
D.& ducantur rc<fta? ADH. fe- 
cans Quadrantem CB. in H. 

CDF.fecans latus B \.in F. & di- 
uidatur DA. bifariam in L.duca- 
turque CLG. fccans arcum DA. 
bifariam in G. erit AF. tangens 
arcus AD. DicoelTe vt Quadran- 
tem AI. ad arcum IG. ita finum 
totum BA. ad tangentem arcus 
BA. qui duplus eft arcus GA. comple menti ipfius IG. 
Rurfus enim vt in luperiori probabimus arcum DA. efte 

H h b a du- 
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41* Curuiacre&ipropcr. prom. Ub.VI. < 

duplum ipfius HB. idcoquc GA. dimidium efle aequalem 
ipfi HB. & reliquos arcus HC.Gl. efle «quales : vt eigo 
BC.adCH. itaIA.adIG.vtautemBC.ad CH. ita BA. 
ad AF-ex deferiptione quarta: Quadratricis,Quarc vt IA. 
Qu^dransadarcumlG.ita BA. finus totus, ad tangen- 
gentem BA. Ergo Quadrantem ita fecuimus & c. Quod 
erat faciendum . 

. * ' # * . ‘i 

FI NIS. 
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PATAVII, 

Apud Varifcum Varifci ad Pu- 
teum Pi&:um. 1 6 29. 

Superiorum permiffu. 
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